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EXERCITATIO 

GEOMETRICA 

In qua agirur de dimenfione oranium Conicarum fc£lionum, CoTvw 
Parabolici, cucvseque fuperiicici Conoidis Parabolici, 

Et pradpue i 

Unica enuncitione indicatur centrum gravicatis tam cytindri, quam 
folidi circa axem cujuslibct ex prajdiftis fcftionibus geniti 
a fegmcnro exiftcnte intcr duas ordinatas 

E T 

Unica hidera cnunciatione habetur relatio ipfius folidi ad cylindrum 

ET 

Unica itidcm enunciatione declaratur, quam proportionem habeant 
inter fe momcnta hujusmodi folidocum centraliter appcnforam 
in ipfa axc, cujus fulcram fit in alceratra ejus extreraitate. 
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Geometria Studhjis 




3|Uum ex difciplime , qui Matlicma tica- 
rum nomine cenfentur , tam multis , 
iifque non vulgaribus argumfnris fint 
laudands , tot tantisque de caufis in 
ccelum cxtollendic ,■ cumquc tot in 
omnes artes, fcientiasque propemo- 
dum univerfas ab eisprofluxcrmtuti- 
iitatcs; doctiHtmorum virorum animos, atque amores , 
omniumque feculorum admirationcm ,Iauciemque in 
fe plane converterunt ; its ut aliquid eorum difer- 
tilfimis vocibus addere fupervacaneura omnino vi- 
deatur. Duo fane arbitror nullo modo pretermit- 
tenda, qusque harum difciplinarum munere nobis 
impertira, fempcr plurimi facienda exiftimavi. Ho- 
rumprimummihi videtur illud, quod ope earum in 
admirabilem veritatis lucem , infcitiie quibus of- 
fundimur tenebris, atque omnibus vanis mentis no- 
fira: anticipationibus cxpulfis, evadamus. Id autcm 
efficiunt falfa a veris internofcerc docentes, ur non 
perfuadendo folum , fed cogendo ad veritatem quafi 
p^r manus nos adducant ; nam cum omnia prorfus , 



vi 

quxnobisdefcribunt,probent, ut aitCicero, idque 
cerriflimis demonftrationibusjquamlongiflimeaberit, 
ut qui celcbraverit ha:c ftudia, minus certis, minufqae 
verolimilibus rationibus fidemhabeat. Alterum efl, 
quod admirabili illo ordinc , rationumque ferie, qua 
inftruunt, digcrunt, atque componuntea, qus ex- 
plicant, in mentes quoque difcenrium lucidum eun- 
dcm ordincm imprimunt ; & quemadmodum qui in 
fole ambulant, proceffu temporis ficri non poteft, 
quin colorentur, ita eorum ,quiGcometricis ftudiis 
incumbunt, ingenia inteliigimus ficeffe abiisfcieti- 
tiis comparata , ut ordinatim ea , qua: animo con- 
cipiunt, difppnant,& eaqus difpofuerint, concin- 
"riepromarit, in fuasque parres diftribuant, & fuis 
■qua;que : locis collbcent . Quaproprer five animum 
indncant de cloquentia , diccndique artc difTere- 
'rc, vel caufas agere , Vel prxclara Hcroum gefti 
-laudibus Celebrare , vel antmos auditorum ad ali- 
qiiid aut capeflendum , aut fugiendum tmpellere , fivc 
"dtuniverfa philofophia, five de juris fcienria, five 
deDivina naturapcrtrac"hre r meliusquidcm, aptius- 
que efltciunt,quam ccteri, qui etfimhis arribusco- 
gnofcendis, tractandifque omuem pienc vitam , om- 
ne ftudium confumpferint , in mathemaricis tameu 
difciplinisminimefuerintverfari. Namquedilucidius 
explicata ab his omnia funt , & admirabili quodam 
ordinetamintcrfe colligata, connexaquecohairent, 
tam apta collocationedifpofita, ut ex ca mentc co- 
gnofcantur profluxifle , in qua feries illa Geometri- 
carum rationum continearur, exquibus nihilomninn 
commovcri poteft, quin tora illa facultas labcf;K.-::- 
tur , & corruat. Hinc fit, ut in Mathematicovn.-:i 
hominum lucubrationibus , in quibus de his fck':;- 
tiis non tnciderit fermo , tamen apparcat , atqui; 
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exrct illos earum non efle profectorudcs, verumeas 
catlcre ; ur qili choreis agendis fefe exercuerunt , &ad 
numerumfaltare, quamvis intimis fakationis pra:ce- 
prisininccflunonuranrar, tamen exipfototius cor- 



tiflimum beneficia, nempe ut & veritatis iperveftiga- 
tionem, & ordineminratiocinando, difierendoque 
afiequamur , quum Geometrite referenda fint acce- 
pta , quibus cam laudibus cumulandam efTe , quan- 
taque ope ei femper irudendum eife ducemus? Ve- 
rum has duas praiclariffimas dotes illa prscipue 
Geometria fibi vindicar , qus itnearii appetlatur . 
Senfim enim illa procedit , & a nonoribus ad mi- 
nns nota, & a parvis quidem , fed vcris principiis, 
quique nullo modo negari pofliint { ea namque a 
natura ipfa haufimus, atque exprellimus) ad cogni- 
tionem veritatis numquam fallentibus ratronibus nos 
adducir, & hoc quidem tam claro ordine, & con- 
cinno emcit, ur nihil fupra ab humano ingenio ex- 
cogitari umquam pbifit . Quamobrem liquido pa- 
tet quam audiendi fint , qoi adeo illi fe Geometrix 
dediderunt , quam analymam vocant , aut Arabica 
voce tAigebram, quamque exrremum humana: mcntis 
eonarum merito autumant, ut alteram, quam fupra 
laudavimus , contemnant : quE ne in invenienda 
quidem ,expifcandaque veritatc,&problematis, quar 
vocanr, quibuslibct folvendis (quod jurc quodam- 
modo fuo fibi vindicat Analyfrs) vix illi concedit; 
quod,ut ceteros millbs faciam, nofter hic au£tor in 
hoc,aliifque prackris opcribus iatis fHperquc demon- 
ftravit . Nam linearem Geometriam quamvis nori 
confilio, quodam tamen,utitadicam,fato,fcquutus' 
eft Laurenrius Lorenzinius . Quum cnim (•'lorcnttc 
fioneftioretoconatus cffet ann. fal. MDCLII. Non. 




Jun. ideft quumGeometria, fi. noftris chhi remporU 
us conferas, paffUD adhuc profeciflet t el fummis 
tantum labris doflore Vincentio Viviano vix de- 
guftata , curfum quem in his ftudiis bonis avibus 
mcepetat, mox illi reflante fortuaa , non folum te- 
nere non potuit , verum , ut funt t es humana; , fubita 
quadam viciifitudine recum fuarum, eo devcnit, ut 
per a.nnos ferme viginti , nulluni virum dottum , nut- 
lum a lireraris homiQibus nuntium , nullum deni- 
que librum , ne ipfos quidem , quos elementares 
appellant , habere quiverit . Attamen ingenii fui 
acuraine fretus, m tanta rerum omnium ignorario. 
ne, atque inopia, qnx didicerat animo iecum re- 
petens , & prarjTertim ea qua; ad Conica elcmema 
fpedtabant, ca eriam fcriptis mandare, ne memoria 
exciderent, cepk: quse tra&u tempuris eo crevere, 
Ut non modo , qus ab Apollonio , & a Viviano 
pra;ceptore fuo traflata fuerant, adsqiurent , fed 
quod fubtiliori ratione fuerint inventa , & magis ge- 
neratim demonftrata, iis ipfis etiam longiflime ( abfit 
vcrbo invidial pneftarent; qus in duodecim volu- 
mirta dfgefta fic infcripta reliquit : De Conieis , & 
Cy/indricis fediouibus , & eamm Solidis fibri XII. Quum 
autem poft tam immane tempotis intervallum, in 
quo innumeia propemodum ad mathematicas fa- 
cultates fpefhntia reperta fuerant , perpauci re- 
centiorum Geometrarum libri ad manus illi ob- 
venerint , in novum repente orbem ie tranfla- 
tum effe arbitrabatur . Qjuare e veftigio animum ad 
novas, fhbliroioresque cogitationes appulit , atque 
fex Geometricas Exercitationes , quarum prima ha;c 
cft, quam in lucem edimus, confcripfit; alia; vero, 
ctiani ipfa; lucem vifura;, fihic aiquo, bonoque ani- 
mo excipiatur, circa infinitas parabolas, cuToidcs, 
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Jijiserbolbidcs , & diverforum generum logarithmi- 
cas verfantur . Alias etiam Exercitationes , varia , uti- 
Jilfimaque Leramata continentes reliquit , pluresque 
reliquiflet circa novas Hneas , & prscipue circa eas 
quas Gemctrkot, feu^f*r«f«Cwtcfiusappellavit,qua- 
rum nonnullas quorumdam folidorum corporum fe- 
ftionc gigni excogitavir , ni tanta fuiflet modeftia, 
Ut flammis mandaviffct, quse literarum monumentis 
mandanda fuerant. De his poftremis operibusquid 
dicam nefcio ; tanta enim corripior admiratione , ut 
ad ea iis , quibus par efte t , vocibus extollenda minime 
fim idoneus: quamobrcm judiciumpenescosfit, qui 
hanc primam.Exercitationem perlecturi funt , ut fi- 
cut Pythagoras ex planta pedis, Herculis magnitudi. 
ncm mente coniprehendit, ita illi cx hac priroa, re- 
liquas, quic rerum magnitudine , & inventione hanc 
antecellunt,cognofcant. Hoc tantum contendo has 
Exercitationes apertiiftme demonftrare, quod initio 
prationis mca; probandum fufcepi , GeOmetriam lt-i 
ncarcm Analyrica: nullo modoinabftrufilfimis etiam 
verisexcogitandis concedere. Quod etiam magisma- 
gisqueevincetadmirandum illud , utajunt,proolema 
a noftro Lorenzinio per linearem Geomerriam folu- 
tum , quodratione analytieaper tequarionem quinque. 
dimenfionum,idcftpei- inviam,atqueinacccflam viam 
folvendum foret. Problema autem erat hujusmodi i 
Invcnire conoides parabolicum.quod minimam om- 
nium habcat fupcrficiem, eorum, qua: eidem fphse- 
r«,.& adeumdem eum ipfa axem circumfcribi pol- 
funt, planoque ip&m fphsram ad imum fui puntfum, 
contingente tcrminantur. Qyod fi Archimedes iilc 
Geomctrarum omnium feculorum facile priticcpi 
adco gloriatus eft, quodfphxnefuperficiem quadru- 
plam efle circuli ejus maximi compererit , ut eam in 



fiimrno fui ipfius fepulcro cum q , uibusdamftnano|is , . ) 
qui hoc declararcnt , poni curaverit; quanto magts 
glomndum erir Lorenzinio noftro, qui non reccn- 
tiorum adhibira Analyfi , non infinitc parvorum ar- 
rificio , fed eadem qua Archimedes inveftiijandi' ra fc 
tionc ufuSj&fuperficiem conoidis parabolici dimen- 
fus eft, quod Archimedc!! fplisericiE iuperficiei diirfen- 
lione lorigediificilius eft , longcque abftrufius ;& quod 
multo majorem habct dimcultarem , minimam il- 
lamfuperficiemineo, quoddiximus, problemate ad- 
invenerit; quod quam verum fir,utluculentiusappa- 
reat , bic apponemiam duximus epiitoiam acutifli- 
rrti Geometra: P. Cceleftini Rolli e Cffileftinopum 
familia , cx qua etiam & propofirum noftrum con- 
firmatur,&arf hancprimam Excrcirarionem non me- 
diocre lumen accedit ; necnon folutionem conti- 
net hujus problematis, quam pcr squationem quin^ 
qucdimenfionum proeedere patebit ; eam vero, 
quam excpgitavitLorenzinius, hic non adfcribimusi 
ne ordincm pervertamus , quem audtor ipfe in edi- 
tione hujus operis fibi propofuerat , & quod non 
omnino in ordinem redafta eflet hujus problema- 
tis folurio , fed cam intcr advcrfaria reliquerit . 
Qua: omnia fi quis optime perpendat , perfpicuum 
illi crit , quam jure oprimo a laudatiffimo Viro Viri- 
ceiitio Viviano in Enodatione problematum Galli- 
corum fueritnoftcr hic Geometra ptaclaris verbis 
appcllatus : Speflar* probitatis , acerrhniqae ingcnii vir Lau- 
reatius Lorenzini ad Geomeiricas plane faclus exercitatwnes ; 
& ab Abb. Grandio , viro extra omnem ingenii alcam 
pofito, in libro dc Infinitis Infinitorum, & infinite 
parvorum ordinibus in fcholio Prop. x. quum dc io- 
garithmicis quadraticis loquirur, fic laudetut : De 
Q>ii['/is& egregium traflatttm getufi anobis perbttmamtcT ttaepta , 
ro;i. 



Digiiizcd byGoogle 



confcrip/it tnjjgms Geomeira taurtntius Lerinzim\qnem uttnamam 
ttliis traHatibusresgeomttricas aceuratijjme, &profundi^meit/u- 
ftrautibus,typifaliquandocommitteret! Et in Appendice 2. 
deQuadraturacirculi,& hyperbolie, magna cumhude 
ejus mentionem facit. In Ephemcndc autcm Iitcra- 
torum Italicorum tom. 1 5. art. 8. P ag, 243 . quidquid 
de quodamViviani difcipulo fupprcflo nominc dici- 
tur, denoftro Laurcntio, & de hoc ipfo, quod m 
lucem edimus opere, intelligendum eft. Verum non 
adeo linearis Geometriie addictus erat , ut afperna- 
retur analytrcam ; at exemplo dofliifimorum viro- 
rum utrique ftuduifle optime faQum ducebat: qua- 
propter inhanc ad fummam feneftutem toto animo 
incumbebat , semuktusCatonis lllius crga fapientiam 
amorcm, quilitcris Grsecis extremis fua: vita annis 
ftuduit, & Solonis unius ex feptcm Gracia; fapicnti- 
bus qui aliquid quotidie addifcens mon cupiebat . 
Sed mors nobis heu nimis invida , tantis mceptis 
obftitit, nam vii. Kal. Majas ciddccxxl dum hzc 
ipfa typis mandarentur, exceflit e vita. Tanti igitur 
viri exemplo mathematicas facultates ampletienres 
non una tantum via infiftamus , fed & analyticam ,. 
& fyntheticam rationem excolentes , mtegram , per- 
feclam , absolutamque GeometriE tormam conle- 
quamur. Huius aurem nobihffima:difciphn£ftudiou 
zqui bonique confulanr hanc noftram qualemcum- 
que operam , & rempub, hterariam juvandi, & me. 
moriar do£uifimi ,■ acutiflimique Geometra;' confu- 
lendf. 
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JJtediafm* tttum , 



| Tnpfm* • mibi n. . . 
qitatttJhue Jim admiratione ajfethis fociiius 
U exiftimare tjitam mihi Jcribere : eum.a 
eiim miraiits /uvt-,. tum maxime atutifnm 
ingmiKm iitttm, guo ad prafum&omgeome* 
irii ttrcwa\ fwe ulk .atmiytii* recemiprim 
arlti odwmmo ; tom feufiteK-heurtrartjiotuh. 



fli alMmdsMie vtritmesfoU*aiiiiauai^melbodoiaveu>re,jit 
demo-i/lrare- Titi- meth* graiulot-d< 1 clriti,imtmm;.fed ttidtM 
meibvdo m ^urjliotiiiits. get>memcis.*Hodwats,tievuni uieudutn 
xttitfulerem; mfivi tjtti;?*ju<mcw iirtfrwrum naiurx.. proprit-, 
idiummte comihmrfromijus fit ^mqiie.veterimgeomt-tr^ ta 
tm&fiudh^dlittem W$mjfi/ti\ futtv vertatvs.^ m ymwt.qut. 
(frw i}„mer*cm rpfs teorfW^ a&.w* pmtMyttco uwpe 



qua eidem fetner* , «jj;, od tmdem cw ipfa fxeni- circttmferibi 
pofjitnt, quitpte pttnio ipjamfpbxram adimtini jiii puntittm contin- 
geiiie tetmitiaiuur .perfecutiis j'um . Nec faiie.adbtlnta ame iiive- 
jiigandi ratio me fefeilit, ea enim duce nou modo propofitum , ni 
fatldr ,' ajjecuius jum , jed aliap/ura Jcittifortajfe non hijuctmda, 
fert jpoiitefefe piibi ebtuterunt , qu& teeum . Vir dntiiffime , com- 
mtuiteare noti abs refudicavi. bibijee yero exponendis miamque 
via\n' ,ratit>hem<fue adbdmndam cfiifttij &prius quidem analyti- 
cam undc onmta deduxi , ei perfpicuum fieret qtiatitum arfjtt- 
mentt ,. vet ele ipfs a/gtvr&crepfindiispn frobii-mmis tinodandh 
aecedah dcinde jyntbettca nietbofa < it/theadcmyel- and/yfim in- 
venta, fe vert^ illr tt tg ,^qud in geemeiricis .demonftrauais uteris, 
axffivx juftfci ; i'd'pic'iioii!/iiiiimi'feci,' ~dt'tibi~ vir bumaiuf/ime , 

l&que*iM%exce^ 

aecedit , quod ea '•mibt. ftribendi tatio 4n aesmetricis femper ar- 
ri/it, ut qu£ analyiice inveniumur, ea pojfmodnm fy.itbcike ex- 
penataur , 'fr ehtm ingtnium acaiiur ,. exatatWr igmfvifr mens 
exercetur: atque idequidem paitcis vhti-b, iisqhe juiiitffif gem-- 
tris coiitigiffe , ut ud-'m utvoqne in ge>iere'/aborarent , /imittqne 
in geometricis prabiematibns feqttcrentur , &• UluJ peruiile inve- 
rttendi ,' &<bec aeuwm^ demiiftraudi geiWl,l» qiru^aidemfraft 
lemiapta. cctvris\jfe mctnini vii um plant dochim \; K ac wmmgena 
eruditmte excuhmn.Ctcleftinum Gqlidiittm* Ce/e/imi mctt • fami/id 
tximtttm ornamentum \.^ito jingulari Deij<i w$ beneficiv mn im- 
idcfimmmbematici^.fedetiam ntTiie.o/ae,icis. prtceptore nfusfumi 
jkpe enim aotaiitij.mus Magijler sdmouebat ., '-banc eiiam geome' 
tria partem effe excoleudam , newidtitcel eo i. qitem ex praci- 
puis bnjtis prift.nntjjiiiit! di/ctpluhc jrttcft.bus juJicctbat , qrri.ptein 
•meutis ■jaditiis dtiigendis moderandisqne covtinciur .frujtrttre- 
mur. Sed iiuuc ad propo/itum no/trum revettlur oratio^.,; ' u 
. i8s- ■ Primc igitur wtijiJcro circulum eqjj tjr circa fuam diame- 
triim verticalem $>o_verfits njtvfinite prodndam vtltiti eirca 
axem defcriptss..parabo/as .eujuslibct ginerif tirc/i/um ipfum Ji$ 
«us,' vel pluribus puneits n .pro parJfaldruji/ diver/iwe.tpngeit- 
tet , «irifi.il emidem cinuiim in mo jtt^ pwfb .n.,C9>'tin- 
<reiite terminatat . jgnibut po/ati j prabjsmv fiWifj^nvfff&f^ 
4m propojtieraterat, utj(pt$to,4ttod.dt$AfarabfoarcuIo cir- 
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tUmfcripu fint prim gradus , feu Apoltomati* , qut ctrca dtame- 
trum utLffwa cum cireula -volvi Jnpponatitur. ua ut ctrcutus 
jpbaram, tr paraboU generent conoides paraboiicos) inventatur 
■Ctnoides mmitnfi curve fuperficiei inter cmnes eidemfpbsre eir. 
fwnjcriptibiles . Sed anteqitam ad boc , & aJia qut deifttt para- 
bolis propani pofjimt problemaia propius accedamus ,_ baud abs re 
■iril- lamisperin ipjb limme i» ea confemplattoiie immorart, ut 
itijpiciamtis qitomodo pro ordhits , fett gradus diverjnate ctrculum 
eantingendo paraboU ijte procedatit. ... ... 

-,//.. Etqmdem fi pritni ut vocant gradus , feu ApolIpn,an*fint 
ifa .porabofa,- earum & circtt/t eqjj covtaftus juperiqrt Jemt- 
peiipberia qqjI tantinemur, edeotit parabola i(!a, que drculum 
firingii in rxtremitatibtts diamttri gl iiil aliud /it quam.infini- r - 
tum redaugulum , eujus bajii efl ipja circuti diameier ; cetcra 
vtro parabole quo puuiluni couiaclus e vertici q. habeiit pro- 
pkrem ,. to baftm bo babetit ampliorem, & vcriicem a bumi- 
Jiorem , ac pwiclo c^preptnquiorem , usqtie dum dewnatur ad 
farabolam eontingtniem eirculum m ipjo verttce oj tnfiuti* auiem 
fmr iftepanibeU circulum.iit <i.conliiigmtes prm diverfa de- 
fcribuntur parametro , quarum tamen itttima, qu<e circutum ex- 
tertte tangif , <$r qua camdem curvattii\am cum.ipfi babet ea 
tfi ,-. qu* eidm farametro {diametro nempe ap ) eum arcuio 
4e/erfatur, jtaimes..enim <mnes comc^ , .eddem parametrp. de- 
feriput fmitad comtmtnesn venicem ejusdem curyaiurs, boc.ejlft 
Bdeuudem verlicem. a dtferibantur arculus ak, eilipfc AC„fig.,a6. 
parabola. a.g , & hyperb.ela . an : eadei» parametro ab ,. onmes 
ifle jeitiones habebum in- ipfo verine a arcum wfimte parvum 
■af eomnmnent: eteuim ordiuaid ef , ubtque ejf mexea; &r :: 
ma : (ifivt M e ob a e infimtt par-jam, <m addita, ve! aiita- 
la .afii ma ipiam. nee evgit nec mtitml) ad ab,;,:me*ea: 
ab*ea, f^.i?^Sr.:U , & »» ab * E a. emdem tii om-.ii- 
tus jeclianibui . etit paiiier ordmata zf .oiniiibtiijnlieiitbus coior 
mutiis, omncuiue. pariier ordmaie usque ad ycructm a ^mmu; 
nes, per cenjequens arcus ae commums De parubolis ardi- 
mriis b*c diOa /ujjiMni de quibus prjm wfrajernio rfcm.rel., 
jam de aliis breviier loquatyur, ; , -,' ■ ■ w , 

= '///. Si ergo.parab^U ilU circultnn eclp exiertte faugentes Eg..ai- 
jmi inferiorvgrttdtts pnraioM ytadiaml {tttfirions gradat pa. 
-■xj\ -. K ' a i rttbo* 
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rabolit quadraiki! mnm parobo/at, in qaibus-relemS utmtt 
proexponente abfcijfarum, foteffas orimatartm efi minor mtmti 
ro bmario' , jttperiorit vero gradus in quibus potefias ordiirata- 
rttm tfl binario major . Uttr autem bis exponentibus , & poteffih 
tibns, quinimmo , Cr nonm/tis atgebrakis fymbolis, m aquaiita- 
tis, proporthtilt/itatis quoniam-tx ruo fcbtdiasmate ccgnovi 
te maxme in bis ejfe verjattim) parabola tlla, quit circttlttm itt 
Wrtice n_exrerne tangit coimidit cum reila Unea contingentt 
circiilnm in eodem venice; qudltbei enim parabaiainfcriarit-gra. 
dus paraboid Apoilomanu qumumiibet m<tgv& porametro defiri- 
pm adettmdem vertkem d,dati circttli a qd mrra ipfum ctrctt* 
ittm codet. Pro cujuS rei explicatione jitparabola ojy talis mv. 
,8 7 . ture ttt ordinate Lt poufias tV* tqttrtur praducte- ex vbftijjk 
ql in peramctri o?i poteflatem ojr {qua parabola r quQiium 
exponens ordinararum i-n efl binarie minor , pofito nnumera 
pojitivo, binario tamen minore , aliat non pambo/as fed byptrbo* 
uts adafymptotos exprimet, eiit per jupraaicla.iuferioris gra» 
dus paraboid ApoSontattM) dkt, bauc parabolmt qaautumXnt mt> 
grd psramnro fupponatttr deftriptofemp&ijuxtnvermem^ 
intra circuittm cadere , ipfumque paflea giicitbrputd in y /SisJrei 
vei enim n efi unhati tequalis ,-velei major tff, . velnonor ; /i 
tematis , expoHcns ordinataram i-n pariier ttnitatt aquuiitnr t 

parabola tiry in triangulum vtftetur, ac proinde, prspe vet+ 
ticem n^intra ctfcultm oj£ cadetifi vero tv efi nniiate viajor* 
exponens ordinatarum i-fl erit unttate minor-, adeoqne parabola 
aj y convexiiarem juam axi ojy verret, quem eiiam in.verttc* 
h, tanget , '' & conjeqttenrer intra circaltm cadct i tota ergo difli~ 
cuhas tftht fttppqfiitone ■ qmd n fit uniratt minor, ita .mt exto- 
ntns ordinatarum i-n evadal tinttate rttajor ; in qmo cafudefcrh- 
tjttur vertice d ttxe d- parametra o,m parabela o y Uw «1 
fit ordmate zy poteffat zy^ZDKHM^ bec parabola (ob <W» 
ponentem numerum n unitare minorem ) convtxitatm fuam oxi 
D« vertet , qut proinde tntra circulum cadtt , ipfumque aikuH 
puta ht y featbit, quo pojtto dieo parabolam ojy pariter in y 
tircultm fecare , ejaSqtte partiontm o^y intra tirculum cadere ; 
etenim ob parabolam oy (jJ t y^zDXuM 0 " , five ( multipli- 
cando urrumque aqnatitnis membrttm per qjm-^mz y*) 0.«'.-° = 
ZDHzy*. &■ { fubjbtuenfo pro zv tjttf valore zy?:-zv~'ob 

• i ' kircu- 



ctmtlum) erit !ftKHM M >izy*"fw^ eqtiatio tuprspajha ad 
parabohm ojy; punilum trgo y erit etiam ad parabiiam <xsy. 
Ordineiur nunc inier y alia aytxUbtt 1 1 drcutum jecant, 
in it , (Sr qumam ex bypotbefi erat zy-nZDKQM"", li vero 
tmnorquam ly ,& lO tnajtr quam zu, erit Lt" mimr quaut 
i-t) m om""' i fivt [ wukiplisando utrumqut terminum per qj. * 
q,m'-" ] rrtf qj, x om'"°xl (oA aJ.>^Q^^l'"°=Il[ M, >Wf* 

pter pmdboiam qj y ) if mhmt qttam oixld, ftve lk', trga 
U »™r lk , erdintda nempe ad paraboiam minor quam 
ordinata ad circuJum i quod de emnibtts erdinatis a punilt y aa\ 
verticem a_ verum eil , nte ptmdttm y punda <x_ occurret nifi 
quando parmtter q^m in infimtum creVerit, quo ceju ptiraboia 
Q_t y in tangemem fuam q_m degenerabit , &fola tx /ui jimi- 
itbus ciradtim datum exterite tanget . a^. e . o . .., 
IV. Hed queuiam bicfumut , m boc tbeerema ( mto quidem 
judicia J tum itielegans de augulis eeniaflus bujus parabolici, & 
eircuiarit e;\caiamo exeiderit , nett pigebit a/iud /ttniie tbeonma 
(irca jarabtias altmis gradus parabe/d Apeltoniand fubjungere. 
Dico ergtt tx .emnibus paraMis juptrieris erdinis parabold Apolit- 
niand mt/fam dato ciicu/o qkd ad eumdem verticem %_infcribi 
fejje.jed omnet extra ipfum eadere. Sit talis parabo/a qjix itat 
m ordinatd itt. jit LR""=aj,*aM^ n , & fiat diameur circuli 
o<x,ad parameirum qjh ut q.m° ad quartam z x*, qttt ordinetur. 
ipfiparaUlt.cuipariterordincttirquaiibetalia ua inter x (S- vef* 
tktm nfecans linutum in s, Ex bypetbefi efi qd : qm : o-mV 
2 x" ; <Sf l n" minorquam z x", erge erit qjjmlr" miitor, ojrf"' , 
& ( multtphcando per aj. ) erit a l k qjj x l a" miner qaam oj, 
XQjrf""', jive(ebaqualionemparabela o l R.x)minorquam lr"°. 
& dtmttm dividendo per 'La n , erit aj. qjj, boc ejl ojt 1 minef 
quam i r',^ qjc mmerquam. lr, &• lk {q»x miuor ell ipsd 
Oji } mutio mhior quam tR , orduiata nempe ad circulum minor 
quam erdinataad parabo/am; utique igitur xerfus vertkem <xj>rdi' . 
natte ad parabolam oji majores fiint .erdinatis ad circuium . q_k , 
quare parahia ipfa extra circuittm cadet . 6'i atitcm ptira:ite:er 
OM paraboia aqttetar r:adto tinu/i , parabola ip/it ojt * tauget 
ctrcuittm mextt imitase quadraniis w.l & fi parameter mtmr fit 
radio etreuli, parubo/a ipjittn circuium jecabit intcr a.. & s , JeJ 
pnn&um;Jeaionis. mnquam vertici. o^ coiigrttet ni/i. cum psrame- 
ter aj* efi infiiiite parrn , quo cajuparaboia qrx maxfmjnum 
aL 



xviii 

bj. degenerabit , Omnts ergo paraboS* fuperiorit oribris paraboid 
qaadraiicd ad eumdcm verticem u, cum ilato crrculo dejeriptte ex- 
v\i ipfum cade/it . o_. e .d. ■ i .. 

Vl Hhti per convcrfas harum duarum propofitionum ieduci 
poiefi, nHtti parobbla parabold- Apolloniaiid ordmis fuperiorts ctr. 
ci/tum qiiantumvis maximum: ad eumdem verttcem cifcumfiribi 
pojle, itaut ejus peripberta cadat intcr paraboiam , & tangcntem 
Jtiaw nd vertieem, c?* conjequenter nuttam conicam Jeclionem iis-_ 
tkm i'.icv!'olis inpcrioris ordinis circumfciibi pojje , \quielibet enim 
cwiifrii<> fitiiin babit circuium lequicurvttm , qui uempe diams* 
taini babet parametro /etlionis eqiiaSem , ut jupra demonfira- 
iniii eft iMim. II. } ParaboU vero inferioris erdinis parabiu 
13 Apollotiiaiid nuiium cinulum , nuUam-itie conifeclienem po(7c 
infcribi , ita 111 ejus perimcter intcr parabolam , <£* tangcntcm 
Jtiatn ad vcrticem non iadat. Unde fequitur , angttlum contachis 
in eh cuto , <3r cotiijeciioiiibut injimtc magniim ' ejje respedu an~. 
^u/ortim ■ contaQus 111 parabolis gradus altioris , injtnite vero 
parvum rsfpetlu- anguiorum com.iclus in parabolis 'titferioris 
gradus ; qtiinima $• quamiibn -parabolam deterntindti ■ graA 
dus funm angulum contacius proprium babere dctermmaii ordittis , 
infinite nempe parvum rcfpctsu aiigulorum contaBr.s paraboIarum_ 
fibi proxime gradm tufirmris ; iittinite wtb niagiimn rcjpeciti ati- 
guhmm tontattus parabolarmti jihi proxime jujieri-.ri, grudus; 
qtiod ctji iiiinus ad rcm peranere videaiur-, mn pigcbit ta^ 
mert ob < tb;orcma:is dignitarem danonftratione aliqiia breviter 
*■ conftnnare: Shrt erg e pa.ahte ac cujits paranmer a h , & 
A» atjus partttneter ac i prioris teqvatio fh eC=ab« ah w , 
pojlerioris ^""Aiihac" - " ; qimre quo mhior fuerit nume- 
ras m ; eo magis parabola ad aeccdet ad gradum proxime fu- 
pcriorcm parabold ac, cjf b<ec viciljtm cvadet gradus refpeSu 
illiuiproxitm- tufvioris . Fiat vcro avJ-' .\c r " : : a g"! ad qnar- 
tam af", & cx quolibct punclo e inter f & vertkem a dtt* 
tatut ad axtm parallcla e d paraboU ao occwrens tn <o , UH- 
dc ordhietur ob pnrabelam ac fecans 111 c; ob ah- : ag 1-1 
AG^Af.^.it", fiveto™ miuorem M",crit [D"« ah ,w minor 
'miam ag"-"-", <sf\muStipSUmidn utrumqite per ba] bambd- 
kah" minor qnam haxag""-' , ftvc ( ob parabalam ad ; ') 
miuor quam 315—°, i> (dividtndo per bd") erit baxah-', 

■: .- ■ ■■ - -■ . .-. ,five-: : . . 
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five ( oi parabdam ac ) bC minor. quam bd", & deimtm bc. 
■minor quam. a d ; & eodemmodo hot demonflrabiwr .de omnibus 
erdinatis usque ad Ivertieem a; quare< turva parabaliea- ad w- 
aic , taugentem ae neeefiario eadet , angujusque . c a f 
mdior erit ungulo dab, & infinite major , cum inter ac,, ak 
ivfituU paraboU ejusdem ordinis cttm ad inferi poffint compre- 
bcndentes cum tangente ab ungulos determinatam , & finitam 
ratioiiem inier jehabetstes . Eadem prorjus demonSlrathiie proba- 
biitir.anguium eac ttijmite minorem ejk augulo cum sadem tan- 
gettte 'AE comprebeiijo ab alia parabola inferiorit proxime gra- 
4ut; & quod de parabolit diilum efl valet etiam de cmmbtis cur- 
vtsiineis; quare ' omues cujufltbet gradtts curva (tet autem funt 
iji<e curvx quet funt niimeri integri , vel fracli exponentes pote- 
fiatum ordinatarum ad iftascurvas ; fane infinities iufiniii , cum 
ittter qwflibct dms • iiitegros , ,vet fraSos mmeros infiniti jjut aiti 
.nnmSF.ifr.acii ) proprium babent determinati ordinisjiifinitoriim, 
•iiel iiijatite paryorum rejpeclive loqaetido angulum eoiningentU t 
ac promde r.eililineus atiguius \it inflnities injifiitos ordinet angu- 
ior.um dividi potefl , quorum ordtnum unus efi eorum angtilorum, 
qtiosjeciienes conica cum tangente tomprebendunt . Pogeiu boc atits 
modis oHeitdere maxime .per jubtinjas tnfinite parvai angulorum 
cemaclus , Jcd digrejfionihus ponendus efi modus : . -,*-..,/ 
. VI. Ad rcnt igitur revertemet remauet adbuc videndum quo- 
modo taiignnt itrtuhm Etip parabeU, qua fintparabetd ApoBd- fi S lg S- 
niand gradus aitiorit , diverja enim ab alits bct.parabalarum ge- 
vas babtt jymptoinata.; & quidem dum earumwericx a ab tn- 
finita diitai. tia a pun(to a,, ubt eft quando paraboia tangit cireu,- 
lum iu extremitatihus diamari a c titque ad ipfimt cireuii vertir 
tem ix^dejeendeitdo injinitam h r^percurrie , jam punilttm con- 
tadus t neu tot/m circnli quadrantem- g.o., ut in parabola ordi- 
•naria, vel in tiliis iuftrioris gradus , metiutr , j'e.d panem atiquam 
pnta k g , ita ttt parabola quie circulum in vertice q. tangit tatt- 
gat elhin etindm circiilum iu aiio piiitHo e , ubi nempe peripbc- 
rve occnrrit ordinata f e ex punch diametri.F , qatd abjrindit 
ex tcntro c (faila. aqnaliovevparabole ef°=fa ciijiis parameter 
Jii.uniias) rectam- gF=aiti« radii ca^; etenim duila.taitgente 
circulum , erit ch : ca: ic<t: cf . & dividcndo ac a/teii 
tiando ho.: QJ : iap K«F, & iomponendo. hf.: fq. : ; ^cii: 



«f: ■. ( ex bypotbefi) nt: j . ," adeoque he*to ibfii^»\T^) qua- 
re PS" qtne fupponibmtr fabtaugem circuh eft tliatmfkkangem 
faraboU ttertttem >u o. bobentis ; cujuflibet tniut porabtU fuUam- 
geni aquttnrabjiijia ducte i» exponeiitetn ordinotarum dhifutn per 
4Xptmwm abjeijjarum . Veruminhtijus geuerii parabalie ttoitfa- 
fam parabola qua taitgit ctrcultim in vertite q, ipfum pariter iu 
alis fuittl» langtt , verum etiaui parabola deftrihi poffiuu , qut 
•verticfm babeanl intra fcjrcujmn , & infra verticrm & , & que 
frini 1 drett Itmkcavdo ipftm pojka emerne tangant , dtnec tsn- 
tim toiricidcvdo puntta conttK^us , &-.jetlims deventatur ad illam 
fmv.bohmifaa tmmtnum babet axem da , & <gu£ iit eodoiipu». 
fhtanget fimui, & fecet circulum diq.; btc autem parahfo 
S 9 .iiabv vmicem a u centro cireii/i c remotum per ca=>VJ£; 
■CQ.-jn [ retenta fnperieri parabolte aauatiotu ef"«=fa] taugh 
ifao.tyfecatcircnum inpttntlo ubi defitiit ordmata fe aiu% 
ftanliam a eenirariroulicv^ca.: V m -..-/wj/f,wrs *3^demp*- 
ftrafe, banc farttbeim in ttodempunSii-, b., ■& eaptiagtrc, &• 
fteofe drculumi eiemm^nim^iflantia o* wrtitupawbeia* 
■tentro eircttU AqUatarV^,: m rudii & ^cpouens <m iu 

tquatioiie psroboU nf*=f a Juppomtati maior biiwiio, erii fem- 
ftrct tutnor qnam >c«., <> verttx parabtU a Wwa circuhm 
cadet; quare vei^ A^Jeriptaparabvla per'q»adiibel ■eir-tnti 

ftrof eo irdittat* ad ctratlum -bv abfcindiU 

cf=cq,: Vi^T , parabotamipl*m i» eodem.punclo £■ eumdem cir~ 
tmium tungere . lit quidem aimtam ca=V^; cq:,i», & cn« 
c-(j sV^Ti,- erit ■tadem CA= 3m .iCF:m, & aujereudo cv rems r 
■Mtf F *=™-Tcf :.'«t t tmde pojiui eh tttngeiiie parabob» ae>B'v 
& ■ confeqtieiiter jitbiaugente n(--mt a , erit bae. fuitmge-ttt 
■jiiA=m^t.? , eui addendo cf fiel ch— , five cf=-cM>: 

viTT, & {muliipitfando fer cf) ■erit CF^tCHK.cFilST; ; ai^w 
fiippouebaiur cr-ca:'V„., .adeoque cf^cci: oTTT, c?go c<n=, 
CHKCf> cccai- co.:: o.H,-'^f«r^ MH, taagil cirtuitm ia 
i ,qua ex juppoluhne tT.ai ■ etiam tangem pmabetre'.^h ; parabola 
-<irgo ea in eockm putiSo i ■'& tanga,& feeat circulum, 8«., qtii 
froiude diciiur tfiti/ari.p»raboiam ea »/ e .,. enio e« etiim e-wi- 
4iet auguliun de-b iufinite par-aum ,■ ttee ullut.ciwlarix&riti 
duni potefi imer an, paxabvkm lb:.:> • t, 



xxi: 

VII, Cmcipt, VirCIarifS,, curvam ab , ififique in pmSo 
e normaltm ecd iw indefinitmn produdam , inqua /ami/em. 
per potejl punilum d , »( centro deferiptut per e tirculus 
e m rarynt curvam in t. , & alicubi eiiam fiecet i« m ( «irf. 
libet enhn curva in quatuor ad mimmum puntlta circulo/eta. 
ri poteft , tSf pundmt eontailus aquivalet duobus /edioiiibut 
infinile proxtmis ) <PorrO inter d , &• e /utntis m normaii. 
aliit pmclis b , c ipfisque ut ecmris defcriptii per % circuSt , 
bi pdriter tangent eurvamin e, quam aucubi etiam Jetabunt 
in m &C. punttum vero /eSionii U eo magii aecedit ad pun- 
Uttm eontatlus e quo centrum a propinqutor fit eidetn putUta 
b ; doncc perventum' fit ad centrum c , quo dejcriptus cireulut 
er ettrvam in ecdem ceiitaHui punclo/ecat, five potius ojcula* 
tur.angu/umque ojtuli rem <$«f infimte parvum , nuilut 
enHnjacet drcui ■ ctrcttturis inter turvatn su.ty- eirculum ei; 
fauilo enim remoto etntro c jam eirculut eo tetttre dejcriptut 
non in e Jed in alio puntio eurvam fecaUt, neque alteri m~ 
qttam circuto comingit , ut in puntie ubi Jecat curvam babeat 
sttm ipfa tangentem eommttnem .-■ Et bi dhuntur circuli .ojiulan- 
tes de qthbiit , Vir Ciar>#, , inprivotis nejlris coikqutit Jape 
cemmer.tati jumus. Pundnm vere c in emnibus. parabcJiiJu\ 
prapojita aquattonit e i*=f» : invenitur fi jumlJ .¥ g*4 -.m*^ 
portienis axis k h ialer mrmalcm e k & tangtntem e h juu 
centit ex o erigatur axi perpendieularis o e, btet enim occur. 
ret nermali iti quajito centro c circuii o/eulantis . Qtiare de- 
rmo cenjiat , datum circulum e o_ (fig. 189 ) c/culari.mpunB* 
e paraiolam e a ; jitmta etiim fiut e c * c <v V m -i ■, Jtve 
( «J cr : caj: C«U c B ) - CH i =Ti.; _ ■ 

VII l. Verum , Vir Clarifi. , non ctreulut tantum , jtve aaa 
eurva poteil aTtam curvam in eodem punclo, & tangere, & 
fecare; fid dantur etiam in aliquibus curvit pmiBa quadam, 
que vocant conirarii fiexut, in quibuscurve tlla .ab eodem re- 
tta Imea, & tanguntur , & Jecantur: fit pro exempie curva 
iila , qttam Dedijfimus mapmsque Gemetra Guido Granditt 
verfonam iiomiuat , quamque de/cribit in fuh. quadraturis prop. 
iv. c* coreii vt. prop. j. in notis ad Galtlei Itbrum de motu 
naturatiter acceierato Hus «ww curva a d e d in ipje initb fi 6-'P«- 
a i) e eoneava efi ver/us Juam ajymptottm nc, .tndeque. ipfi 
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■ntrtk fMnr.eatmxitotm* itaut fi m tirtmJo genitetv *fM 
reita i H, qtta. fit. iaiui ■■ triauguli jequiasiguH eidtm cir.cuk 
itfcrifti .producatttr ■ usque ad afympKton iu «v p. er- 

dmetuY ad curvam. rctla . f e., bec difiermwabit pariem-ctmca- 
iwn abi a ctmvsxs 3dM .-; fumptdque in ajympteto ec=f a, 
>»&xe, nth. HneatMget fimul, & frfaUt: vtrfermm f», 
fttffHo, a--qmlibct -evm pttttf» g, remmore " £W . 
eg.pmttfum c dno-duciptfuot rede finea • yerforiam faugep.- 
tes ,una uempe cd taiigens pariem. curva eavem, aliera- sd,.. 
amvexam, qtue dua taugemes , .dum pun3um g, eliin c, ; f» -■ 
uitam coa/efcutit , qa<e. in coufinio concavie, ^ «bwm ■ 
parti/.tauget,. mferiaf. couvexam partem, ^Jupra:partem.c^ z 
CMXvm,;,fimulque -curvam fecabit , ac proittde dicitur ofculart 
eW.vabi- iw. pundo i. tiec -eiiim tmnis. redaicuKvam fefans m 
}>uti($o<,f..duiturciirvam illdm ofcuiari fed "ea. (autumqu* 
frariter iurvam fecavde.tangit '■:-, hoc efl; qu* preprtetgtetn ba r 
fct tuugentis, qute nempe iu cafuHoftro.vcrferi* babeat Jubtan— 
gtmem s.c tertiam. prapertieuaiem peil i •? b , cjr e a. - . , 
. IX. : Bat eurva.verfitrui max'tme,afinis .efi byperboJpfceut!-- , 
mgfadat; eunwtfimtifi inter.*fympt<>to?.< abi, b ctalisby. ' 

frbcc lutquadttnt Mbfctffarttm, LB»,.r»^ iia fi, pro: uhjcijfts 
bt , b d fimmmur ramt af ., al *x. pun8o. a, (J?* jS*.« w- 
<f»taM f.e , ljh. nctp.roce.quat/rotis ramor«m al.,.af. «•*>-.; 
va,bocmedogeuita t erit nefira.verforia ; iu,ea euim produ3um 
exrqitaSbct 'vrtliiiata.se. in .quadratum.fm ' rami tAequalur . 
yrwptr caV diameiriti a ; efi ettim af' ? a.b' ;j.(AB': a#:: . 
BAxAf:*f:t) b A'.- Av.ftve. FB HaUiram \ verforie , .er- . 
godtteettdo media, frextrrma ..AF , w^E=AB , . ■& univexfoiir- ' 
ter uatara verforie cujuflibct gradus bac geueroii .equatioue . 
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Dafvrtelme alia pnprletate txpriml ptteft, ttt (or$uat4 itt 
gdaxem ab) jw-.AP/s f b : : pM 1 : ad quadratum alterius It- 
*&<f*fi*mii, ,ew» ctmflans fiponiaur aqnatis ipfl ab haitU. 
tnr vtrjeria prmcipalifper eirculum gemta; at hpro canjlan- 
te ponatur .qutiibet aHa reiia major , vtl mimr ipui ab %abe- 
bitur «lia tverforia eodcm prorjut modo genita per tSipfim, 
tujus diametri cmiugau flnt ab, & liuea ilia .eouilam . In 
eademflgura fuppauamr ahb eSipfis , cujtu coniugata dia- 
pmer pcnatur eufuaiis b« ; erit puntJsan r initium ramarwm 
r f &e. \Jiwii in<verforia primaria per eirculumgenita , iiH 
*r=ba_, inHium remernm eratpmaum *) iteut jubtangetis 
.«f fit etiam bic tertia properdonaiii poff i fb , ey f r ; & 
purtikix infleximtis ,e babetur per erdtnatam r e , cujas ramus 
PK<eque*ur rvs'.pari'ter ficuti inprimaria verforia eratntx 
fa'-ab> ; ita bic eft ef«*r:=ab*br'.; etcnim , JtfU 
toordhtatd % b .ad axem & b , «fl per fuprapofitam curvs va- 
turam, Ab . 'bB : ; fe'E»; five bf* s br 1 , & cempontvtda abt 

FE : : FR' : RB* , quare EF>1FE'=AD KBt'. ;4.E . D . J3g. 

<mum fpoitum ab ok adpartes a iufinite extenfum quatiru- 
pfam eft jemielHpfeos genitricis ,ahb,«_> quodHbet Jegmenfum ' 
a dm p abjtiflum per quemiibet ordinatam mp quadrupium 
ftgmetui eliiptiei a h «. , ficuti .de prhcipali verforia , & a~e 
fuo circuio gemtore aemottflravit P. Grattaus in fuis qtiadiatu- 
ris . Se4 aiiter tmam ipje oftendit facile, & magit jtniverjqli. 
ter boc idm ■demorrftrari poteft ' ex {me alia bujus curue verjb- 
ri* gencji ; JSt qutelibct etlipjif anb (iij eadem figura ) cujus 
diam.-trt conlugatte ab , or ; tangern ad verthem as fecetur 
iti s a tangente m quoiihet alio tunU» s , ttm proiht- 
catur ordinata np ufque ad pm duplam ipjms as , erh t>m 
ordhma ad noSlr.M verforiam. Htenim ob naturam verforia 
Juprapojitam erat ap : pb : : pm* : n n\ atqui *>b tatigetitem 
s.nt ett a> : pb:: as : ix-,: (^per q». 3. Apvil 
±W.:\AS_ t :nl?Sergo PM' : rV N.^Ai^RB^ciJ-pM^iJis. 
<i<. E . b . Exhac, mquam , gentfi facHt • dedudmr \ fpatmm. 
a dmp per qiiamlibet ordinatam Mp tu verjor-.a ahjajfum -qua- 
druplum ej}c fegmeuti , jeu bilinei coiTejpondetitts a n ii iti e/. 
lip/e geniirice . etenim duiliriii/iuite proximis orainatis mpn 
4pn,& ex a dcmijja fuper tangente . perpetidituiari 
'■ b 2 erit 
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erit {oblmirmtriangniareaangtil* Ntnn, avs) nn : Nm :-- 

A.Si A V , five Nn : Pp : : 7 MP : A V ; trgv NO»»(=-| 

Mpxpp, boc eft jpatiotum eiementare Mrp d quadruplum 
trianguii elemeutaris Awn,&fumma ttlorum fpatiorum nem- 
petotaana admp quadrupla jumma borum triangukrum 
Jive totius area a n n cutvS aon, & retU an comprehen- 
fa. Hocque valet non in verforia tantutn per eircuium aut el- 
hpfem genita , Jedin quatibetaliacurva adm fim ili modo per 
quamlibet curvom anb pregnatam . quinetiam pra tangente 
ad versicem as - funri potefl qualibet alia retla ordimtis pOr 
rallela ducta ex qiiolibet aiio punSo ftve in ipfa diametro ba, 
five.in ea prodntla ,. eddemque confiruStione quodlttet fpatium 
>nb umprebenfum curvi quaitbet nb, & ramis an , ab 
duclis ■ a\pun(lo illo a ttnde applicata efi recla as ,trasjbrma- 
ri potefi in uliud fpatinm mg bp datam habens ratienem ad 
primum anb, applicando fitlicci ordinatas p m in data iffa 
ratione ad dimidtas as abfcifjas a reila as per correfpoit- 
detttes tangentes. n s . ■ : : 

. XI. fam vero fiientio bic baud eerte perctrrm aliam bu- 
H-*9*- jus cur-oa verforite genefin ptr fetlionein axi ' paratielam foiidi 
acuti byperbolici : Dtjcribmur enm mler afymptotos a b , a d 
byperboia fc eujus ordmata df , df ad ajymptoton a» Jint 
~tn fubduplicata reciproca ratione abfcijfarum Ad , ad , qua 
byperboIut!Me\oiabica Clarifs. Vivianio dicebattir, revolvarur- 
que latit byperbola circa.ajymptoton ad, folidum indc provc- 
ttiens fecetur pkuo ai ascem a d paratielo ,erit feclio ii/a bcg 
nofira verfona. ;■ &'fi quidem abfii{ia ab aquetur ordinata 
bc ,/eclio bc c erit verforia primaria per circutttm gesrita , 
quodfi ba major fit, vei mtnor ipsd ic,/rt!iu bcg erit 
una ex ■aerferiis a nobii mm, x. confiderasis gcnita per el- 
lipfem cujus evrimgata diametri jme bc , ba . Hocfacile de- 
monjiraturex ipfa citrva genefi ', cji euim quadratum or.dinata 
GBM/k* cum quadrato toiijlantis zojemper aquale quadrato or- 
dinata ad hyperbolam fd,- quare ce'-bd' vg f.ed' s; f fd*": 
i d*::Ad:.AD;: ) ne:BE,quaeratproprietasver/orianum. n. 
iemonfirata. £nod fs ' byperbola ic. fit cujujlibet alii gradus , 
ita ut Jit df" ; d f- :: Ad' : ad», & fimiliter revolvatur 
ttrca ajymptoton ad , feSk s cg ax( a d paraiiela erit una 
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tx verforiis, quartm geveralem aquamnem dedbms mim. ix. 
Sedqui landem ttos pertrabet verjbrta ifta eurya quidem lott- 
Mt prafiantijfiaa? b*c pro injlituto ttoftro fujiutjertraclajfe , 
led pro curwe dignitata ievi braccbio attigijfe jutfiaat . . 

XII. Tmer aliena firfan a noftro fropofiio dmtms quam fig.iSs- 
pareratbutusquevagaitjumus.ui ttt/i epi/lok •Jimnes pra- . 
tertre ve/imtts, cetera pauds eonc/udenda ttobts ftnt . Re/uma- 
tur ergo figura 185. , i» qua parabola queltbet aeb tangat 
cinulutn Saium in puittlo 1 , ex quo ordtnetur ef s jltqus 
~Ar'at!i [emidiamter Dc=a , df quam quareitdam mtbi pro- 
Pq„o = x , erit fe-K [jii-hI; & duild eh tangenie.ob 
e V :ii»K':>.H, ertt fh- (zax-xx J's ( x-«) . cumau- 
tem e h fit commums tatigens , tam ctrculi , quam parabo- 
la erit fh JuUangens itidtm paraboU , qut protnde -equabt- 
tur iTA [ptppofita nimirum stqaatioue parabol* ef-jfa, 
quoi/i genernliter de parabolis eujustttmque gradus calett/um 
tnhtuere qtih velit pouere dcbet ttquationem e f" =fa , babe- 
bttaue fukamemem fh^fa; «os autem qmmam ex bac 
hypotbe/i vatdc pro/ixus evaderet calcuius , ne figna algebrai- • 
ea plus *quo iticrefeant , eum tantum de parabola ordinartain- 
Rituimvs eo vel maxime quod quisqtte fact/e ad altas parabo- 
las imo& ad alias curvas ipjttm app/tcabtt]. quare ent 



tquatemfore ■portioni or diametrt ab ordtnata ex punclo con- 
tailus e abfciua; quod facile patet ex eo quod (ob tangentem 
circuti eh) ht h d : df :: dc : ci , & eomponendo hd-4- 
df Sve (ob tangetttem eh parabot*e t eujtts vertex a , aieo- 
que af=a h)iad: df : : df: fc. atqui partter ob farabo. 
lam aeb ; eujus femiparameter tqttatur jubnormalt f c . ejt 
a a'd " db r : db : fc ; ergo df=db . Hodem modo demutt- 
ftraripotefi, trdinatam q_k tfte equalem retiqtte parti q.f 
diametri <ld . Hot po/ito . 

XIII Spatium quoJvh paraboiteum bad cujus equatio 
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XXVI 

caja nofiro tkparabtld nr&mrl* «S JUI^e;awIierim veSmt- 
guli bda , & in ttrmints attalyticii^quamr •&:( jr-jiaj-. 
Qoare fiptfipfattmfk .xirttmfcrib tre dou Wtnmla , • s *ij /wn»-- 
^v/om b ad doia xjuantitatts , puta sqvatm z-dc mn , five f 
)N, babebrmus x* : (x-a)« i'.2aNii-niW=o, 

Eg.iBf. ?»''' tqaatio p r circulum , & parabolam ita facile eonftrui 

ti ipj. ^ptrfjJ?. .Pqfitis.ad angulos reSos lr=n-+4 dc -rk=n , 
,Cf wrra k dijiribalur fer l cirsulus i, x t , yi/em /»' t />d- 
raeolai,yy,verlice i.,diametto lr, parametro radio .daii cir~ 
cult Cd. defcripta ,• tlim ex sordhuta tg eril aqualis parti df 
fumeudtc m diamelro ctrcu/i daii , ut habeitur ( duSS ordina- 
t3 fe) •pitntluin e «ft fjw^fre i/ffc/ circulum jiarabola ei cir- 
cumJcribenda*gua/isi.DcxN. '■'.'[ ,.' ' '. 

XJV. Si differemia Jiipradicite quamitatis x< i (ix-ia) 
(araboh proportiona/is itquetur nihilo , ve/ per Huddenii me- 
tbodum, fi aquatioms jupr,ipofite x',-.i awx-t la a:N=o yw- 
£«// tern\ini muttipUceutur per reipondemes lermiuos pwgref- 
fionis aritbmeiica 0,-1,-1,-3,- habeiitur x = 7 a , quod in- 

E%.i8s-4icat .minimam parabolam onmmas , qua tirculo ,cirtumjiribt 
poffum eam ejfe qm .circuium tangit iu punilo e ubi defiuft.iE 
ordinaia ex punt%> r medioradu ca> quare produtU diame- 
trocircuCi vc^u/quead Qji=±ca, paraboJa veriice A,pa- 
rametro .ca. de/cripta erts mimma omuitim qua .tiicuio, eoj) 
tircum/cribi pofiunt , ejnsque umbilicus erit punclum □_,■ 

£g. 1 9i . XV. lu precedcati figura Jj parabola , & circulusfe contin- 
gmtt ... ita ut ordinat* tg , t g., aquaies evadant, habebiiur, 
. ut diximiu mm. xiv. , parabela .omrnum minima . at ,ulii para- 
bola, tinu/us fecantur in duobus fmiflii t, t , dno 
tunc trunt pafitivi valorcs iucognitts x tu jequaikne , ita ut fi 

gg. ,t 5 . in.asce r> c^jirmatttur du* ponionts dp,.d f aquaks. ipjis 
u t, g t , ordinenturaue.i e , fe,parabo/a qti<e artulum con. 
tingimt iu pimclis. e , e , ertinl OqUtles , adeo ut binc ,»V 
de a paraho/a mimma femper fint bime. parabsla tquJcs u/qne 
dum deventum fit adparabokm touliiigentem drcu/um in ejat 
puntlo Jupremo a, tui parabo/a ertt alia tqualit in aliera 
parte iiiferiori eirculum totitingens, qua ut hivemaiur notan- 
dum etl , /emibajem d b favabqle eoiitingevtis -jn vertke ^ 
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bebmiiil ftu». xm. expfitum:eit, v ,-.( a. s ■i) ~*?t P fi v e 
^'.-B^x^e^ = 9„ que aquatto diTnfa.fer ■ x-ia = o,.dabJi 
teguaiioiiei». x'.-*- la x-$ aa = o r adeouue x =»a-*-fj,aa, 
fBmfiex t^diicaiur tangens o^i = op . tJ" ex jjtyila o u 
ubtiwdatm . mp r, M . «f n$M* 9 « «* «2«*$* 

P-f> frdiueiinque .(^ y pqrabola\que *W wulum.iif c 
•equabiturfaraioi* tangqitf ,i» yertice, c.. fidcque metbada 
luicumque, Jaj'<s .parflboI*e ex una:pqrte, ejui qufeft ' ommm 
hunima aqitalit ex. aiteraparie iiivenirt. fdtefi; quoddifium . 
vaicat. ae JolJs-parahoJis qua.-nm contailos arca qc cominen- 
\ur;iJJa euim qitjt infra p-.mBum c ufquead finem,quadraii' 
tis taiigtiutcircuiummajen.j ijemper jiimt tu iiijinhum;. iia ttt 
uhima parahola , qtti circulum stringit in exiremitatibtu did' 
meixi. tn iafiuitam rerfwgulttm diametrum ipfam : ciratti 'prtr 
boji ' baheiuem clgeueret.-, ■ . ' .,.','.'.' .: V . . 

XVI. Si pro.parsboiis.circuio/thumfcribamur-h^ 
iltquo caju exppnensm num. sji., & xi.i. £quatur uiiitati , 

Siimum triq)%ulum , mi/iimumqtie baheus perimetrum k.uc- 
ur, /t {ut ni<parajola..jaiUimefl-).dtvife radio cu^iija- ... 
riam in e ardinetur m, t . eteiu^'4iatwitr:a^igt^unfyirttdum- 
tangetiu e , emque triaugu/um- boc equiiat&utn...,&iimini 
me jam aute triennium cumadbttc in Euctidf • prima geometris 
elemettta guftarem apodixiu .jnvewffc uott ifieiegautem,,^qaa 
demtnifiraveram figttrarum, amniiim parUaterarum ctrcuJa 
iircumfcriptaram aqu/iateras' ejie, omrtium. miiijiHat^ tfiitiU 
masqu.e. habeie. pexime tws , , ( iu/cripiarum:,T)ero. ^uulaiprai 
effeanwum.niaximas, maximasqn? babfrc p£rtmetmf\h»}uf 
^ittngfatioiits , : }^jw.».4rf^j%m;^,lf J 
fjaset , Vir Glartjt. , alia occaftone tertioretn faciam: /^. , . 
, XWH. QUod4ewittiui>apamb6la._quadratica, m>^ 
trmgiilk-. ttitium, ,efi. vaiet f(i# de..omti$us_ %arab<>&:cwitfii« 
bet orjwis-t.qiutrsiw uwpe tSPatio fii ef° = r a ■quodfui 
ticet mhnmum fpatium cmprchenfum. rcUis ad- . pB-,. 
& qitalibet farahala b a ciroulum conthigeute tmichahebitur. , 
qutindo parahota iila taugit arttiium iu putiilo e ubi periphe- 
riie accurrit ordinaia ef ex medwpunch v rddii co.; faclaV 
meihdm- fupr.a tfpfifm. txprimeme 



mhiimum ffatimn B A d , taTts- tqvatio Jividi 'poteft per x- 
ta<o, quod indkai jemfcr jumendam ejie cf. Lc.o^odboc 
vt , ordinatS fe , babeatur punilum b ubi parabola ba mi- 
tumum jpatium bao comprebendens taugere debet circutum. 

XVIII. Qu* bucusque dkla Junt\ & qu£ jvrtajje mfra 
dicetitur eSdtm ftohi mttbodo itivemri pnffunt fi Jpatia bad 
'tenmhehiitr ft? qtiamiibet atiam ordinut»m ba, vcl (&> i 
pojhd" ' enim Od,iW •oS^b, erit pd , vel vS=y.-±b'i 
cetera ut japra , tedet tnim eamdem calcare viom: tantutn 
addam ad babendm mmimam parabolam cujuflibet gradus 
b\A, vet /S a3 1 applicatiHam tfte ordinatam ef mdiampro- 
fortionakm inter d t , vel Sr, & C f ut babeatur pmlium 
e ubi parabota mhiimum illud Jpaiuim faraboticfm compre- 
betidetu tangcre debet ■ circttinm . 

XIX. Placet bic qaod primo de • tninima parabola orJina- 
ria , minimoque triangulo , dnnde univerfauter de minimii 
parabolis euiuflibet gradus anatytke ajjeruhnus , geometrica 
eliqua demonttratione coitfirmare .- fint ergo paraMt ejusdcm 
gradus bea, rea, quarum aitera rca tangat circtdam ih 

fifriSs. quo/ibet pitntlo c , retiqua vero bea tangai in puntsa s ubi 
aefinii erdindta ex punth f medio radii ca; dko parabolath 
bbad mitiorem tjfe parabofd tiiotquowam enim cf = fo., 
erit etiam df f que eft tertia proporiionaiis poil qj,'fe ob 
ctrtulum) ■ equalis fabtangenti fh (qua itidem eft tersiapro- 
portionalis poji c f ,'Jeu f a, & r. e ob.normalem ec), 
quare cum \ob parabblam bea cujai tqliutio ejt ef^pa) 
Jubtavgchs 'jh ■•etjueiur hifa , erit-etum df=ihfa; in 
ead. m ratione dmdaiur axis ba parabott r c a itt s , ut jit 
d s = m s i , ciimque (duBit ordittdtH Sn , ac taiigente np) 
Jtt etiam. ps = msa , erit ds = sp ; quar.e \ produtla, fi 
optts ejt , tangehti • pri ' iisque dum Jecet in <\ ordniatam fb 
produdam qudm necejfarioji-cabit extra ch-calum) per 17. vi. 
tlem. retiaiigulum ris'w sb majui .erit rh'!dngulo <jf kfd, 
& maltb majhs redangulo ef xfd ; efl aUtem ns hsd ad 
efxfd in ratione compofita ex ratioue ■' as ad ef Jeu ro 
ad bo , & ex ratione sd ad fd feu ao ad ad , quare 
retlangulum rb « ds majus eft reciangulo bd«da , & fa~ 
raboia raD Jubjesquiattera.primi reclaiiguli major pai-abolS 

BAD 



bad fubfesquialterS fecnnSi retTanguti ■/£ ; i\ £ , ktdem efl- 
demonfiratio fi parabola- termmentur qudlibetalidordinatd b i 
tune emm ad mvementUtm punOum e ubi minima parabo- 
« tangere debet eireulum ordbtanda efi f e media itner d r 
vel t f , f c , ut fupra diaum efi, quare emm in hc ea. 
/« provemet d f , vel <f F aquults fubtatigeuti vnycetera uf 
fupra. q,. e . d. 

XX. Si (irea axem acd revolvantur figura ut fiat fbbtra 
E 0,01,' & et cireu-nfripti eonoides parabolici \ quoniam conot- 
des paraboiici {ptfitd 1 aquaiione parabola- b f~=f a) aquantnt 
m:(m -4-i) cylmdrorum ejusdem bafeos & altitudinis , erunt 
conoides proporttonales cyitudris ejusdem bafen (r aitttaimii . 
feuproporttonales quadratis diametroritm bafium in altitadtnes 
dutlis . Hinc problemaia , qu<e de parabolis planisfilaia junt , 
foiventur facile de eonoidibas ; perqut interfeiHonem cirtuli 
& parabol£ non. mullum abfimili mede , ac wm/xiii. fa3um 
ett, ctrcumfcrtbi potefi- data fpbara ctmus , ftve conoides para- 
boiieum date qumtitatis. iSttinimum conoides genitum ex pa- 
raboia cujuflibetjradus, minimumque eonum genitum ex trtari- 
guh bdbebis . ftfumtd cr-ica., ordinatSque fe v parabo- 
tam, five triangulm bad eireulum in e contingentem cirea 
axem u a revolvas . Demoiiftratio eadem eft, qua dt ■ mtfi}mjr 
paraboiis ptanis numero pracedenli tradita , eum bac difpari- 
tate , quodbic, ob oJ=2fc, erit hf=ied, quare (ob 
HF= oii a per aqtiaiionemparabola ef" = fa) df:fa : ; m : i 
&in bae ratione dividenda e(l in s diameter Da alterius. cu- 
jnflibetparabola r i d , ut fh d s : s a : : ni : i ; unde prdve- 
niet fuhangens p s dupla ipfiui s d , & faiium ex quadrata 
ardinata ns in Sd majat («( mox demottftrabimus) quanr 
faclum ex quadraio qp m t d , mulioque majus quam fadum 
exquadrato ef in fd; atqui (ob bomologas ordinaias e v , 

ns) ns'«SD : EF**FD : : I D' X D a : BD* KD A : : ConoideS 

raD : ad cotioides'-BAD ; quare iSud eonoides raD majus erit 
hoc couoide bad, quod froinde erit omuium fphara circum. 
fcriptorum minimum . o_. e . d . Ut vero conftet produBum 
ns-xsD majus ejfe produ£lo qr'«FD, quod Jitpra fttppoM.' 
mus, fequentem propofiiionem unde boc pendet generahter de- 
Vtonflrakmus. Qmtibet recla iiuea da kafecetur in ? , «rfig 
c fis 



Jil a e ed r i« ffWfiif f «fioxif m W n V ■ jW&/m 
w potejlaie m pertioms o e io poteftatem n poriiouis f a » 
mnium fimiiium faSorum efiemaximm, majus nempe qttam 
(feSdiualiopuulto s ) /atfww ds» xs a". Sieuinfi m, n 
teqaeutur propofitio conftabttex 27. vl c/«a. $kd<// /fVjf i«<e- 
«jua/f f , 7« m rnypr i/uaw n , & d e w/V ffif ?«aw f a , 
f«/n defcriptii verttce a diametro a d parabo/4 a e -f a#f ««-1 
Wr# n( poleftates m, orttwtarum proportioiiemur poieftatibut 
n dbfcijfarum.quffiarabala concava erit verfus axem.AD, or, 
dinatisque fe , se , « </«&i tangente bh , tri( hf : fa;: 
m :n:; df:ba, trga hf=fd, ^Hflre, />«■ 17. vi. f/ew. 
ef x fd majus erii nswtD, & muhomajus esxsu, Jive 
djcas ei" xfd-™ majus_quam es 1 * xsd", d?" fli. EE-.jes" 1 .- ,- 
fa^as', erii AE n «E^ majtts quam as"*sd". o_. e . d . 
fiB'"8j. Igittfr m.cafunoftroquontam ps eftdttplaipfius sd ertt ps' msq 
B»4/of jfwj» pfxFD, $Burf , o* ps : pr ;: ns : qF , fril 
ffini» sn a xsa 300» f-<j* kfd . a_. e . d. >•-."'■ 

^A'/. faaVm jwogaf problemaia folvi pojiunt defuperficie- 
bus catioidaiibits genitis a qualibetparabola bea circulam. be q. 
tangepie , «j-fa dtametrjsm d q, revoluia . 5«f />ri«f tfr> 
metiende ijlx. fuperfiries ; quod geueraliter pr-eltabimas pra, 
mijjts duobus hifie i.imiuinhusiu mechanicis ,& geometri iis ap. 
prime utilibui , licet a_b aliis jam iradita ,,<$■ expofita fiut, 

tEMMA PRIMUM. 

' XX II. Si fupra pSatutm qttodlibet p/ura gravia exiftanl , 
& ejingiilorum centris gravttatis agantur ad pknum tilnd 
perpendicttlares ; fumma prodttclorum. ex.fmgufis graviims iti 
correfpondemes perpendiculares aqualis erii produtlo ex omm- 
bus fimttl gravibus tu perpendicu/urem duilam fnfer eodem pla- 
no cx comimthi ownium ccntro gravimis . 
fig.iS4. iSwif jttper.flaiia pj» g?avi<i m , n , . qnormn cctitris grj- 
viidiis ducamtir ad pjty,iuni. perptudinila. Mf , n Qj ut & 
aiiui be ex camtnum ceniro b.- Dico ejji- mkmm-shivi^ 
(M-m) kde. Siut ad v<\ para!leU mg , bh ex pttniiis 
m , n ; eritqtte ( ob b ccmrum gravitatis eorporum w , n ) 
, m; :: (nb : bM ::nH:bc ;:)ko.-B| : B£-Mr,& faclum 
exire- 
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txtrmorum equalefafto MdierWt , boe eft mxbe-mkmp= 

tJXNt-NKBE : ErgO MxMP-t-NWNfta Mx BB-+n'hBE* 

(M-t-NjxHE.a..E.D. Qjiodfi pturafint corpora m , n , *. $nr. 
eadem erit demonflratio ,duo emoi m, n «* nnttm torpitf eoit^ 
fiderari po(lunt, cnjui centrum gravitatis fit punclum b ; eSf 
*ra M i x i a ,«( w?yoj folitarium cujtts centrtim fit pun- 
tlum c, (Sr- itafipluraexifiattt corpora ; quare patet o». B v nl 

i i € 0 RO L L A R IU M ' ^ 

Hinc divifoquolibet grave acd f» /«iw componehiet partl- fig.ipf- 
«riw iiifimte parvai<* , b,d <_J*f. duclisqtte ad quodlibet pla* 
num fh perpendicuiis af, bg , dh , ef« Jhmma fa- 
fforum ex qttalibet-farticula in futim perpendiatlum tcqiialii 
Jttmmte omnium componentium , feu hitegrd gravi abcd tfwfly 
fti perpendicttltim ck ex ipfius centro graviiatis c .' . ' , • 

>>.-.' IE'MM A $ BGVN DVM. ■■'■"■/ .'\ 

XXIII. Si fWren magtiitudhet circa axem aliquem riv- 
vohantur , fumnta . producTerum ■ ex qnalibet magnittldine },i 
•viarn, fea peripberiaM , fiam in revoltitione defcribit pro. 
prtum cujatqne magtihttdinit cmrtmgravitatis , equatur pra- 
dutio ex omnibus fimul maguitudinibus in viam , feu circamje- 
rentiam, quatn dejcribit commmte omnitmt gravitatis ceiirfnm : 

CMagnitttdmei M , n revolvantur circa axem pq. : - dico H-'94* 
funtmam produtTpratn ex m in peripberiam defcriptam rddib 
pm , &ex n itt perlpberiam defcriptam radh nc£ aqtiai 
Ti producio ex m -+• n m peripberlam defcriptam fadld 
e b a eetttro commttni gravitatts b. Eademqrte eil dcniouflra- 
tio qtta lemmatis precedentts: Jlante fiquidem eddem confiru- 
tiiene eft m : n : :n q^-be : be- m p : ; peripberia radii ncl 
demtfr pertpberiS radii be : ad peripberiam radii be demtd 
feripberid radii m p i rf^ produttum extremorttm aqtta^ 
ie produclo mediorum , boc eil M in feripberiam radti b i 
mtntis m in peripberiam radii mp aquatur n in peripbe- 
riam radii nq. mtnits n in feripheriam radii be; five m 
w peripBeriam radii be wm f«w- n iu pertpberiam ejuidcm 
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roffi.BE aquataripfi v in feripberiam radii MQ^ ttwtm 
M in peripSefiam radit M p . a . e . d , Idem quad fupra di- 
ximus in lcmmate primo bie dicendam fi plura jtotptnder» 
v.n.s&e. audre&c. q..e.d. 

',; CQRQLLARIUM. ■,'„. ' l 

fig-iSS- In figttra pricedenlis coroUarit dhisd qualibet magniludine 
acd in companentes particuliis infinite parvas a,b,d,<^v. 
revalutdque eirca axem aliquem f h , furnma prodttclorum ex 
qualibet componeme in peripberiam quumin revolutione defcri- 
bit ejus centnm gravitatis , boc eft folidum ipfum , five fuper- 
ficies quam magnitudo ac b iit revolutione defcribit , aquabi- 
turproducio ex ipfamagtiitudine acb ■inviam feu peripoeriam 
radio c.k dejcriptani a'totius'mtigmtuditiis centro gravttatis c . 
Hec efl cekbris Gultiini reguia permagni ufus in mechanieis, as 
geomeiricis. 

XXIV. His pofititjjt quflibet figura:.,K$Ait comprebenfa 
fig.ijS. diametro ah , ordinaiis as.hk, & qualibet curvd sdk , 
ftatque ad eamdemdiametrum ah alia. turva mrn/ .eujusor- 
dinate rb fint nquales narmaiibus af prim>e cufve: Pico 
fuperfitian kd.s genitam a curva kds cireaaxem ,ah re- 
voluta ejfe aqiiit/em circula cujus radins,pq(fif duplum arete. 
N m a n comprebeiifie ab alia curva , iisdemque ardinaiis , &• 
diametro.. Siquidem duBis . ordinatis infinite proximis rdb, 
rdb, & df. ad ttxem paraUeid , erit [ob fim/lia triangu/a 
d d !■ , dbf) od ad d e , fivsad b b «t df five en ad bd; 
ergo Ddx db = brx Bb = fpatteh r Bbr , & hoc ubicnmque 
ordhientur br , br ; quare fumma fpatiorum itnbr, fiveto- 
tumjpatium nmah •equatur fumme omnium Dd in cotref- 
pondentes ordinatas db , five ( per coroUarium lemmatis pri~ 
mi) rctJaftgulo ex tarva kds inordinaiam c c ■, duHam ex 
centro gravitatis c ipfius curvx kds ,- quod fifpatte nmah 
fupponatur aquale rcdatigulnm alo_h , erit boc fedangulum 
nqtiale reclangulo ex curva kds iu cc, & oj. ad kcs 
erit redproce ut c g ad o.h , five ttt peripberia deferipta ra- 
dh cg ad peripberiam dejcriptam radio q.h ; t> produBum 
extremorum tquale produfto medierum , boe ejl qj. j» peri- 
pberiam 
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pieriam Ta & O.H , nmpe ty/mdhcafuperfieiei Sejcripta a re- 
Haoj. eircam axem ah revoluta.five dicas (per xvi. Hh. i. 
de jpb. e> cyl. Arcbimedis ) circuias , cujui radius pofftt dupium 
redanguii alhh , five duplum area nmah , aquatur ipfi 
curvz slcs duliie in peripberiam radii cq , nempe (per co- 
roit. iem. t.) cnrva fuferficiei defcripta ab ipfa curva kcs 
circa axem ah revoluta . o^. e. d. 

XXV. THmetieudum igitur.fi fieri pote/I fpatium Nmah , 
t^* i« terminii anaiythis ponendus eirculits juperficiei genita a 
eurva kcs circa axem ah revoiuta equalis , qtto faffo omnia fig.igj, 
probiemata qu£ de figuris planis circtth dato deo. circumfcri- 

ptis foluta fimt fotvi partter. pofiunt de fuperficiebus ab ipfis 
curvis d e a in ipja rotatione circa axem d a genitis , fttu de 
fuperficiebus foliderum eidem jpbara circumfcriptorum . Stfo- 
iida iffa fint coni , & qnaratur conus mimm/e curve juperficiei 
meromnes eidem fph*re> circumfcripiibiles , invenietur fumeu- 
dam ejie df = V, c w aquatem nempe iateri quadrati eidem 
arcuioinfcripti.adbocutordinata ee punclum e determinet, 
ubi iatus eoni minitne curva fuperficici circutum fpbtra geni. 
torem tangere debet ; quod ' ptacet etlam geometrice demonfira. 
re i Jed pramittendum Jequetu 

' LEMMA TERTIUM. 

XXVI. Diviid quMibet reSd <u> bifariam in c , & iitter fig.ijp. 
dc , uQ^pofita medio hco froportionali de , erit reilaugulum 

ex qj in fc.ad fd appiicatum omnium fimUium maximum, 
tnajus nempc , quam , divisa retla d a_ in quolibet afio pun- 
clo s, redangulum qs in sc ad sd appiictttum. 

Variis modis boc icmrna demonilrari poteftprotti variis citrvis 
quismitur, nosbrevitaiis .cuiunice tlndemus ,caujid ,unam ,vet 
alteram, fortajfe etiam tertiam demonffrationem bic ajferemus. 
Sit ergo primo fuper <xc parabola omc ctijus axis sm />«"- 
pendicularis ipfi ac ex ejtts medio pundo s , eique ordinetur 
fm ex punilo ¥ , & in pundo u tangat m e , que produca- 
tur donec concurrat cum ecd w punclo aliqita , cujui difian- 
tia a pttncio f dicatur fubtangens ; eritque es-ME ad mf 
m fs ad jubtaiigetitem ; five cwtr duclam in parametrum ad 



mf aWamlneamdm paratnetrum.ut ?s? ai v s ehtlttm in fub- 
ttngentm; atqmprimum ameeedens duplum etl feimiH auttte* 
iemii, ergo &primm eonjeqneni duplumfecundiconfequen* 
tis; nenipe ur in parametrum, five reSlangulnm «.fc , dw 
plum ipfins ps in jubtangentem . item ob qd i fd :: fd : cd, 
tfit dividendo oj : f c ; : f d : o c , & per eonnerfionm ra~ 
tkms qJ : Q.F-FC , five Q,F .- 2-FS :: FD:FC , oJfhK;™ 
aFtfKFD, , jed demonflratum fuerat qfxfc dtiplum itident 
ipfius fs in fubungentrm ; ergo fd eft ipfa Jtibtangens ; qtia* 
t» juntla o m tanget parabolam in it; ignur MF ad es (jive 
td ad ds) efi m minori ratione quam mf ad ms , five 
(eb parabolam) qttam qfkfc ad qjmsc, & afXFc : fd 
majtts quam qs x s c ; s d . a * ':■ D . 
■ Seeundo fitppnmtttr qmc fimitirculus fuper diameiro <sjj 
trettus ,ordtnatfique ex puntlo T rectd fm defcribatur' per i<i 
vertice d diametro df parabola d mc >■ jam , ut fupradiftum 

fff , QFWFC = J FSxFD , «TO FS : FC :: QF : IFD , JfaW 

f/ram fs : fc :: qf : «<? cireuli fubtangetitem abfciffam 
per tangentem tn puntlo m , j»w? 2 Fd aquatur buit fubtan- 
gemi ; itidem tangeus parabolit dm i» eodem puttlfo m «5- 
jiindit jiibtangcatem duplam ejusdem fd ; ergo pterabote, & 
circuius iti puntlo m communem babent tangentem .protndeque 
fe hrvicem tanguiit , circulusque infra parabolam totus jacebii ; 
quare df ad ds (feu 06 parabolam mf" ad es*) erii bt 
mmori ratione quam mf* ad nis", five a FG *f a_sc ( »5 
trrculitm) , & ojc -. fd majus quam as c : ds . o. ■ e . d . 
Tertiofit curva aem vrrforia ' num. vut. ix. t> x. confide- 
fig.ijii- #v»« ,cujus etiipfts .velcirculusgeniior aqj bdbeili centrum o, 
fiimaniurque conimue proportionales o b , b b ab , dtco pari- 
ter a b * b o : b b maximum ejfc . Eferim ttrdiuat^ b e , 
frf^n? tangente cek , fW Bb : >b k ( cf : 2 fb :: (fET 
difla num. vin. ) A?' i 4FB' :': AH' : 4HP* : : D AXav : 4BP 
kpa :: B-A ('( 1 P f! B A:4Ab::)oA:iAB , Jive b b : 
bK :: O A: \h;atqni ob : Ab :: ab : ai fttbtangentem circulii 
ergo ex <equo pertnrbme ob:oA::bK: ad fuitangentem 
drcttli ; fivefubtangenseirtuHadradium oa, utjukangensver- 
firia bK, ad abfcijfam a centro ob, pofiiis autem a b , b b, o b 
toiitinue proporthmlibits , fitbtangens eireuli ordinata ex 
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pmtk b camffttuUm tcquabititr Ipfi famato { eftnim erit 
divtdeudo xh : bo *. ■. ab : ub , Jtctiii etiam Ab .- bo ; : jub- 
tangens i b b j ifo/r^ radti ; quare fubtaugeus vetft- 

rU k b erii iti eo caju dupla abjcijfe o b ; bine ji ajymptotit 
oA.oe defiripia fnpponatur per punclttm e byperbola jecun- 
di gradui , ut ttempe quadrata ordinatarum Eb refpottdeant 
reciproce ahfzifSt ob , & confiquenter m babeat jubtangentei 
ii b duplas ahjcijjarum ob ; b<cc hyperboh itt puufto E «Mtt 
munem cum verferia babebit tangentem ek , exira verfa- 
riatn jacebit (cum enim fupra demonftratum fit fubtmgentet 
verforis ejje ad abjcijlas ut Jubtangetttes circuli aa raitum, is" 
fubtangetts circufi ordintte oj) correjpotidens jh dupla radii , 
in ordinatis vero a centro o rcmotioribus fubtangetites ejrculi 
jtm minores quam dttpf* radii , in propwquioribut majores; 
erit etiam jubtangetis verforia ordinate f. b eorie/pondem du- 
fla abfcifSa ob , in ordinatis aulem remotioribus a centro o 
Jubtangentes verforU erunt minorei , itt prepinquioribui ma- 
jores quam dupla abjcijjarum ; cum tameti juhtangetttes byper- 
bola fint ubiqne eerumdem abfcijfarum dupU< ergo byperbokt 
iit panibus remoiioribtts aitiores babet tangentes quam verforia , 
iit partibus propiaquioribus bumifwret, qudre extra verjortam 
jacebit) . igitur, ex quolibet alio futiflo a ordinata ad verjo- 
riam refla d a , erit facium e b' * o b majus faBo d »' kod; 
atqui , perdicla num. x. , Eb* , d a* :: { Ab ■ b b ) . (Aa; sa) 
ergo Ab wbo:Bb tnajui eft quam Aixgo'. Ba. Quod e.d. 

Alias ejatdein lemmotis bie ajjerre demonjb-ationes ftiperva- 
caneum fortajfe videri pojfet , veram ob nova qua utar curvx £ ( 
confideraihnem , ceterispratermtjjit , uimm adbnc adderc Inbet ■ 
Divisa ergo refia d cl. bifariam in c , vertice c , duunetro 
c g. dejcribatur eurva cml talis ttaturs ut ordinatarum r m , 
t, s quadmta poportioiialia finl abfcijfis a vertice cf , cs ttd 
diilwrias d f , d s ijfarttm ordinatarum a punSo fixo D <tf- 
plh-atis ; five ui abjcijfa a vertice CP fit affbtejtem VO ■« 
juiicio d , tit qtutdratum erdhiatx r m ad quadratum alterius 
linv.f ccs:ft.tmis fttta cf. , gmtt fiponatitr exvertice c ordtna* 
tis paralltia , ex e agatur s.v. parallcla diametro cf, 
erii ipja ek cnrve a/ymptotus , tutm ad injinitam a vertice c 
il/.,'js;!idi?i ordinata fm evadit aqitalis con/tanti ce , quippe 
ibi erit etiatn tnftnita abjcijia cf aqualis infiniu df. Sub- 
tan- 
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tangens bujus curve ( ttt btfra patebit ) erit quarta. pfopor- 
tionalit foft conBaniem dc , abfcifiam df a punilo d , & 
duplam abfcijjaa a vertiee cf ; quareubt trts dq,, df , dc 
fint , ut itt cafu noslro , eoutinue proportionalet , ad^oque di- 
videndo fit fc;io.:i dc : df , crit etiam fc ad eq. five 
tsc ad 2 f o. «f i fc fli fitbtangenttm , proinde aqua- 
btlur ifo.. Hinc ajymptotis ac.c^K dejcripta per m £y/wr- 
fo/ii fecundi gradus^ ut nempe qr/adraia ordinatarum f m re- 
tiproce rejpoudeant abjcijjis ro. , ac proiude babeat fubtangm- 
tes duplos abjcijjarum , bac byperbola commu/iem m m cupt 
turva cm babebit jnbtaiigeutem , & tota exira ipjamjacebit, 
quare ordinata ad curvam illam qualibet alia ls , erit raiio 
<xv ad qs major ratione ls' ad mp*, five cs:ds ad ce: 
&s ,& ofFc.-FD majus qnam oshsc : sd . q.. e . d . 

-XXVII. Cu va cml in bac ultinia demonjlra ione adbi- 
fiita , cum a curva verjoria non admodum dijferat , nec vaide 

■diverjasabeaitijiguesbabeatproprietaies a titmine , quod fciam, 
batlcuus adnotatas , in ejus contemplamne taniisper immorari 
tios jubet . & qttidem quo ad ejus generationem eodem modo 
gcncraiurper byperbolam , acper ellipjem , vel circulum verjeria, 
adeo ut banc verfiriam e/lipiicom , illam verforiwn byperboii- 
tam appellare liceat. In noftra verfbria dejcriptione mm. x. 
expofira ji ioco ellipjis byperbolam ponas banc bakbis curvam; 
tg.io-.Jit in eadem figura cn byperbela cujus vertex c , diameter 
transverja cd , conjugata ce , tangetts ad veriicem cn Je- 

■ tetur in h ab alia n s tangetae in quoiibet aiio pmclo n , 
Uude ordmetur n f , qua producatur ufque dum oceurrat cnr- 

•va cm in m ; dico ordinatam fm (quod etiam de verforia 
eedcm prorfus modo per ellipjem geniia num. n. probavimus ) 
duplam ejSe ipjius c h -■ etenim ob naturam curva c m fupra- 
ditlum ejl cf; pd :;fm':ce'; atqui ob taugeulem ns eS 
cf : FD :: { CT : TD :: ch : ds :: ( per 4*. ///. Conic.) 
CH': ±CE*:: ) 4CH*: CE*,ffgS E M* = 4 C H', & FM = 2CH . 

Quod e . d . Hinc iafertur fpatium quedvis cmf coerdiuatis 
cf , em , & curva cm comprebenfum quadruplnm e(Se cor- 
refpor.dentis fegmenti byperbolici c n ramis a vertice c du- 
ilit , & curva byperbolica fimiliter comprebenfi , fscutt de ver- 
foria per ellipfem genita tium. x. demontlravimus . 



- Item fi in defcriptione verforii , quam adbibet Cl. P, Grandut- 
iit notit ad Gali/ei librttm de tnetu naturaliter acce/eratopro- . 
pof. ni. coroll. vi. fro circuio vei ellipfe byperbolam fubSbtuat 
noitrambanc habebit verforiambyperbiitkam cm : jit iu eddem 
figura byperbola fupra defiripta cn , quam tattgat ad verti- 
eem recta c? , cui ex altera \ diametri extremhate u ducan- 
tur quotlibet reftie DP.op byperboiam fecanies m n,r, un- 
ie ordhiatit nf-, rs , cemptcantur reclangula pcf, pcs ,fi- 
ve cm , cl ad atias partei diametri; curva per pun&a m,l 
duila erh noflra verforia byperbolka, jiquidem ex ejut natura 
inpojlrema temmatis demonftratkne imlkata eft cp:df::- 
FM' : ce>, atqui cr: DF : : CFD : FD* : -■ CFD : FN* (:: Cd': 
ce') ■+FK': fd" (::pc*:cd*J :: PC* : ce' ; ergo EW:ct':: 
pc': ce*; &■ fm = pc . q.. e . d . Ex bac generatione de~ 
monfirari faciie potefl quod fufra ajfumpfimiit tn tiiiima iemma- 
tit demonStralione , fubtangenttm nempe bujus curve ejie quar- 
tamproportkna/empoft dc , dap/am abfcifta cf.cS^ or i eie- 
nim duclis infinite proxhnii dfn, d p r , produSisqut trdi- 
natd pn , &infiniieexigud differcntiaabjcijSarttm on , ufque 
dumoccurrantipfi dr in f,c> g;erit ordhiata fm adjubtan- 
gentem,ut Ltn ad Mm ,jiye ut pp ad Nn, atqui ratio pp 
ad Nfi componiturexrationibus pp adttf.xf m/Ng.cfc* Ng 
ad n n , quarum prtma eadem ejt qtta c d ad d f .fecunda eadem 
que cp ad cd, &• tertia {ductd tangente rntJ eadem qua 
dt ad tf, feu dc ad icf ob tangetiiem byferbola nt; 
yearf raf/o ordinata f m «" jubtangentem componttur tx ratia- 
nibut cd df,cp ad cd,& dc «■/ ice , five ex ratta- 
nibut cp/fflFM tfo" d f , <S>* D c ad • i c f ; adeeque ratk Dcad 
icf compotiitur ex rationibus df aj/ fm , (j" fm tfi/ >f/- 
tangentem , fea tadcm eft aeratio ipjiut df ad fubtangtntem . 
Q. . £ . d . Eodem prorfui ratiocinio inveitietur, fubtaugentem 
verjoria per eilipfem geniia fimili anohgia in axe fumendam 
ejfe. 

Verumenimvero fi alteram curva verfiria per ellipfem , vel 
cimiium genita conftruUknem quam tradit idem do8iffimut 
T-Graudiis in quadraturis prop. iv. ad byperboiam applicetur , 
non eadem emerget noitra curva cml , fed ejus rectproca vx 
jacem ad alias partet afymptoti e k , ita ut e & , e k fint ejtu 
d afym- 
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efymptoti. Pjnsmcdi applicaiio talis erit • Jit db byperbokop- 
pafita byperboite cn, cujus traniverfa diameter eadem cd, 
& ab ejus altero extremo d ad alterius extrevti tangenttm-. 
cq inc/inata d.g fecet byperboiam in o, unde ordinetur b,a' 
abfcindens da, cui <equalis ex putttfo u ordmetur recla cv 
diamvtro dc paraUela , atque boc jemper fiat, quousque per 
puncla: v , x , ftc inventa tranjeat curva v x ; dtco banc cur- 
vam reciprocam ejle curva cml; boc eft {ad eamdem abfcif-. 
fam cr ordinath fmv, qua occurrat curve cm in m , 
eurvte xv i» v) redaugutum ex ordinatis fm iu rv , efie 
tibique idem conSlans, <equate uempe quadrato ipfius ce 
qu± eftbyperbote genitricis diameter Jecunda . hienim ratio c C 
dj/cE' compojiitur ex ratione cg* ad co' feu ba* ad ad", fi- 
tie {ob ad-gv =cf) nf' ad cf*, & e# ra/ipnf dc 1 d4 
ce.five { ob byperbolam) dfc ai en', adeoatte efi ■ eadem. 
ac ratio. dec ad aC , feu df */ fc , foc wf ( ob natit- 
ramcurva cm J ch* «rf pm*; quare erit cq , iW py : c e ::. 
ce:fm,<^"MEv=ce*. q..e.d. C«™« (Tjo v x efire-. 
ciproca curvte cm; ficuti verforia bac conStruSioae per ei&pfem 
geiiita.reciproca efi verfirU per eamdem ellipfem alia conjirUr 
Qiotie genita; dua enim i/l-e cou/Irucliaues aa\ eilipfem , vel 
circulmn applicau easdem quidem verfirias producunt , fetf 
contrario modo refpecJu jui axis fitas, has aufem reciprocas 
effe. in. iisdemnotis ad.Galiteum.carotl. v.prop. iv. iiem tla- 

rt/Jimus Geametra offleitdit. 

Ex diSis tiaa obfcure conjtat ajfinitas barum curvanm cm, 
vx cumverfiriS per eUipfem ,-vel circutum genstStfed 
tpjarum curvanm whoiem , &prtprittates., qua mtjus loci 
nonefi enumerare, atrio/ius perfcruiatiti magis magisque innor 
tefcet. Certe/iin verforia ade maneute vertice a altera axts 
extremitas b in infitiitum abeat verjbria ipfa in parabolam 
quadraticam vertetur , quodfi extremitattm b ad alteras par- 
tes verticis a abire concipiatur , verjbria matabhar in iioftram 
curvam c m pracedentis figura ; at /imanente extremitate axis b 
vertex verforia a abeat in infiuitum , verfofm ip[d evadet by. 
ferbota mefolabiea /ive fecundi gradus , adalteras veropartes 
tranfeunte vertice a babebitur iiofira curva v x precedenlis 
fignra. quare idem bic evenii, ac in conifeUiouibus , barutn. 
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ettrvarttm gmtricibus , fiqyiidem dhero ellipfeos verticein bt- 
finitam abemite babemtur parabola , & aiteras partes prnter- 
gredieute byferbola. 

Unam adbuc barum enrvarum nott tiltimo loco babcndam me- 
ebanicam proprietatem affefre placct . In bypotbefi ' quod gravi- 
tas corporum ad eentrttm aliqtiod tendentitim /it qitadratis d't- 
fiatitiamm a ceritro 816 reeiproce proportionaiis , /i corptis ac 
quiete in quolibet punQo o_iibere decida; ad centrum c , fca- 
la velocitatum (boc tffi curva illa diametro os defcripta, Cu- 
jus ordinata ri/ qnibuflibeX puticJis f , s , ' reprajentent ve/oci- 
tates , quibits itt iisdem punilis v , s , follrt corpits drjcendetis ) 
erit cttrva verforia per circu/um , vet eiiipjim gemta , cujtis 
vertex q , axis oc ; fcala vero temporum elementarittm erit 
eadem verforia fed contrario modo po/tta, citjus nempe vertex 
c , axis idem co.: b<tc dcmonfirat idem C/. P. Grandus in 
notis ad Galilei iibrum de motti accelerato prop. 1 1 l eoro/i v t. 

prop. i v. coroli. v. ' Unde infert tempora cafus per miafiibet 
Jpaiii partes qs,o_f proportionalia ef/e correfpottdentibtis 
fegmemts e/lipfeos , vel circvli genitoris verforit ; Verum fi 
eorpus non ex qtiiete in pttntlo a_, fed cttm aliqaa celcritaie 
ei in eo locoper hnpuljum , aat alio modo hnpreffa dejccndefe 
concipiatur , velati nempe per aliquod fpaiium jttm defcetidijlct , 
quo dejcenju ccleritatem ei imprejfam aeqitireret ,■ Jcatx -celeri- 
tatttm , temporttmque e/emeritarttmi noti eadem in eo eafu erunt 
vetforix; qttare jeqiienti covflrttSione tttne erit pro jolutione 
■probiemath pYotedendtitn . Supponatur eoipns eum ea celeritate 
cafitm ftmm vicipere in pvnQo o., quam acqaircret fi cx qttie- 
te in eodtm pnnfio a^caderet per qj , inveuiaturque qaarta 
frofertianaAs pbfi dijjerenitmn iffartim oF , ec, ipfam qj^ 
&" dijiantiam ac ; qtia quarta proportionalis , Ji qnidem 'c^v 
minor fk ipfS. cf y verftiSpartesfnpcriorcs pnta oB accipien- 
daerit, erttque punl/um d jiibftmitas , undecorptts ex qttiete 
eadere debet ttl acqutrat tn o, veloeitatem lequa/nn ei , qttam 
cadendo cx quiete in a acqiirreret itt v ; & vertice d , axe 
dc defcriftn vr.-fnia mt juihi vdmuitnm ; eadem vdro coti- 
trario mod-j pofita , venice nempe c , aice c A , erii jcala retn- 
pomm eiemcntariam ■ &c. At ji a,F aqtictitr ipli f c , ttntc 
earum differetma isquatiCur nibilo , & quarta illa proportio- 
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»J •« i»tf»;». «««r» «* •"&'<> «'«»''" f 

iimidim af e.deiid. ex quiete i„ «■< 

5. «ri< fwuMi feeutdigrtdm mer .fymp,.,., c <■_, 

rtlhite.rdiiiatarum , ejuiqtte <»™> reetpr.ea ( »<»»>« /«™- 
™2""<iJ c , «w ivjef.ripta) /<«'«. '«T™ 

6, erit, t> i» «•< <«/« »»y>« ».« ' tf bfrtol™ 
,„j,i traiverft ditmeier cd (t*. <i» /<«'« , 

A,,«.„,ti,t, l.lerireB. qu.dr.pl. ™f <"t™ !*''f a ' " 
UMeui ST . tdfuUa„ s e„tem „t i.taqutita 

cf d.Utilfr.menrvam cu; aem /, fat iuf.iitiige,,, «t. 

«W<» «»/*». =« •!!>'<'•• ■ i t'"iZir"'.t,Z dil„m.7 
&'„„, de h.c re , 4< ««« Pr. titflim. iieflr. futn di.tnm .i ■ 
tir.r, q„amvi,.eeaf,.'fe,l.„gi„i 
/,»,/»«/'«.«< .litdiferere .»jr»,,<»„« pr.jetl. itguifim. . im. 
iaenim.pert elt. ut Kt» ««■ «»« /«/>«< ««"'«"' «« 
pr.p.Sti purtei louiati reveeetur »/•«</». &»«/<»» f»™ , «< 
ex leamtre tertio ouemadmedum theerema ie rnmne earyt 
fitperfieiei te„, ffitrt ,ireumf,rift, infer.m fequemi efiete- 
remale iemoiifretnus. ... 
■gi. XXVUl. Sit eireului anb <«/«< eemrumo, iiatueter 
ab , i» quafrmM A P ««««/,'< lateriquairat, areul. ttiferi- 
fli ordlemque p», ji/./i «* ««?'*< «* f«»/" > «»f 
»«««»«< p N ,<?•/» n , n <«»£«"< re^ s n g , q n f « <«»//«»- 
*«/» A.&iiameir. ab fr.dalta ttrmtmtt , qtu eirt.ateem 
/i» revem*ge,i,re„if„rerf,tie,e>mca,Jtl>*rt AMB ttrt»»/- 
/..<»<«<< Dm tmim Juperjieiem geml.m ab s» g <«»/«»<« 
<» n »»<'»<«»> «>»»<"«»> # , """»•'" »""*' Sft""" « 



tangme qwf . Siqriidem quoniam Ap efl hm quadrati eir. 
fith infcripti, erant tres ba , pA , o a ctmmue proportiona- 
les; quareper lemma tertium Bpnpo; Ap majui es~l quam 
bp* po : ap , & ratio b p : Ap aj bp : af major erit ra- 
tione ip/itts p o ad o p ; atqui ab tangentes s n t , q s c , efl 

Bp : Ap ilii BP : AP «f BT : AS 0i/ BE : Aq , jivt (quodfa- 

cile coiligitur ex 41. 111. Conk. ) «rt Aq' ad as* , iieiw op , 
adop.eftut og ai of; ergo ratio ipfiut Aq* ad As*ma- 
jsr eji ratione o g ad o f ,■ £.« daira ratio componitur ex ra- 
tionibus og ad oa,& oa ad of, Jive(peri.fexiitlem) ex 
rationibut sg ad sa,c> Aq ffi/ qf, 3«* compotiunt rmioiiem 
reiianguli sg* AqadsA* qf ; quareratioipjius hofadh?ma- 
jor eft ratione sg « aq flrf sa * qf.jffw r<tf« a q a.J as roa- 
/or ratione s g rni q r, d*" produtlum extremorum , ncmpe re- 
Qangulum a q f majus produtlo medioram boe efl redangulo 
ASg; ac proinde fuperficies eoritcaper retTam f qgenita(qu* 
perxvi 1. iib. 1. de sph. & cyi. eft primo retlaugulo propor- 
tionalis) major erit juperficie eonicd genitS a reita sg (fe- 
eundo reSangulo proportioitaii) , qu<e proinje etit omritmn ji- 
tnilium minima o_. £ . d . 

Verum fi omnium eidem fpbare eircumferiptorum couorum is 
quaratur qrit minimam babeat fuperficiem aeccpta etiam bafi , 
eonveniet bic cum miritmo cono, de quo diximus num. s x. Si- 
quidemconus qttilikt circa fpbtram dejcriptus eft ad fpbtram , 
ut coiii ipfius univerfa Juperficiet accepta etiam bafi ad fiiper- 
ficiem fpbera , ut demonflravit Ciarifi. Torricellius prop. 2. 
iib.x.defpb.&fol.fpb. 

XXIX. Demum/t datefpharacircnmfcribanturconoidespa- 
rabolicigeniti aparabolis ordmariis , quteraturque conoides mini- 
m<e curvafuperficiei ; applicando metbodum expofitam ntm. xxv. 
devenietur adsquatianemquinquedimemionum facile conflrueii- 
dam per interfeSionem alicujus ex coriifeilionibus , & aiteritts 
linet tertii ordinis , modo aquatio illa ad inferkrem gradum 
reduci nequeat , ut mibi eam de fumma facie jpeHanti vifum 
eft. Sedqiiouiamboc efl principale problema abs te VirClarifs. 
propofitum, non pigebit pattllo fufius ea bic perfeqtii qtie ad ejus 
analyfim pertinent , qu£ enim fyntheftmfpeilant egregie ab u\ 
Vir aeuujfime , ferfiila feio , quoj poftremo loco inter ingeriii 



JtXXXii 

uii fummas latties bmd-efi atiqae ponevdtim . Et prmo qnidem 
dimetieiidttm duximus faperficiem cotroidts pambfttci geniti a 
pctrabola ApoSotiiana, quod ■analytice bic preftabmus metboda 
diverfa ab ea, qutttn univerfafuer de qualibet fitperjirie dcdi* 
Ee-196- mus num. xxiv. Sit ergo parabola dpb, ordinateqtte infini- 
te proxima d b , d b , eJ» ed parallela ad e p , fonaturque 
BP = x,BD = y , parmeter paraboU <= a , - ejtii aquatio erit 
yy = ax , radins circu/i , cujus peripberia = p , dittstttr r * 
Bb = Ed=dx,- cirtnli , eujus radius b o , peripberia eril = 
p y J r , & Jitperfitks cylindrica iufinite parva defcripta a i'f- 
tteoia Ed circtt nb revolttta , mi = pydx : t ; b/ec autem 
efl adjuperficiem a d infittite parvam conoidts parabolici , ut 
Ed ad Dd , ^fw:'!BQi! tt_D::2 x:F(4.xl-t-yy ),ergo fuper- 
jkies illa Dd infmite parva erit = py dxf-^xx-t-y y) : 
irx= (pofitopro yy ejtts valare a* Jpdxff+ax-i-aa} r 
it , cujus iiaegrale = pff^a x-i-a a)> ; i 2 ra , cai aqnari 
debsret Jttperftcies ctmtiis paraboliri ; et faclo x = o , dicla 
fttpeifictes pariter = o , cum tamen in illo integrali adbuc re- 
maneat quantitas p v t 1 1 r 8 , qttte proinde ex illo fubtrabi 
dcbet , ttaut vera fttperficki conoidis parabolici dimentio Jit 
(pf(4ax-*-aa)> — pa J J: nra,- bot efl.duild normali df 
adpunSum d, fuperficks cnrva conoidis parabeliri dp teqttj- 
tur fuperficiei cylmdri , cajus bafeos radius fit uormalis df, 
Bkitado vcro z vq_ , minus l circttli , cnjiis raditts equctur 
parameirot e/Ique difta ftiperficics ad ctrculum ftta bafeos tit 

(pf(4ax-4-aa)> pa'):nra ad pax : ir , five nt 

"(axr+ i-aa)' — ia' ad iaax, boc eji ut cubus df mintts 
cubo bp ad fefqaialterum prodttSi ex qiiadrato db in bf . 
Eadem mctbodo dimeticntur curve fuperficies coimdales genhx 
a parabolis altioris , vel inftrioris gradus , imo aquahhe; cnr~ 
■va circa axem aliquem revolttta, modo emergentes dijferemia- 
les tmegrari pojjint. 

Hoc poftto quoniam cttrva ftipetfcies conoidis paraMici p d 
Mtmur ( P F( 4 ax-+ aa )> — pa>) : i :ar, erit dtfa fnper- 
jictes proporttoualis quantitati (f (a Jt-t-iaa)' — ia"):itf, 
boc efl proportionalis differcntit cuborum normaiis df 
ji-.iupmametri tb , ad ipfum fb applicat£ . Cttm ergo num. 
. 111. demoujlratam fit , Jemibafem bd [fig.iSj.] paraboU 
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a e a areuU circumfcripta aquari abfiijpe d p , fcmiparame- 
trum vero ejfeaquaiem abfcifa a centro cr; bincfit.quodfi a 
eentro c inclineiur adaxem cq, recla cv in anguioJem&etJf 
v , produiiaque ef in v , jungatur d v , erit fitperficies 
coneidii aeb fpbare circumfcripti proportionalis quaiititati 
(d v' — v t' ) : v f ,■ eo igitur deducitur probiema de couaidt 
mntmto curve fuperficiei aeb data fphere eircumfcribendo , 
ut dutiS iild c v a medio punBo c data recla qjj in angula 
femireclo qcv , & ab ejtts quelibet puntio v dutlti dv ad 
extremtatem d data retla dq_, ac ei demifid perpendicula- 
x't fv, mveniatur (d.v 1 — ve'):vf tmmma quantitas . 
devenietur atitem ad aquattonem quinqtie dimentionum , nt fu- 
pra itinuimus. 

Si ab axis d q. extremitate altera o. ducatur taugens q,k , 

rraturque maxima. curva fuperficies getiita ab arcu parabo- 
b e k ordinatis o b , qjc mtercepto , d>" ««« axei» d q_ 
revointe; eodem modo oflendetur , problema eo reduci, ut {pa~ 
jitd juperiori conftruciione , & juntld infuper ay ) invenia- 
tttr mtnima quaittitas (dv j — av') : rv ,- Jiquidcm num.xu. 
demonffravimus nonfolum d b = d f , fe d etiam qk = qf ; in- 
venio autem, fimendam efie ct = lcayf . Aliis fuperfuie- 
bus cottoidalibus eadem analyfis applicari ' poteft , qiiod qui- 
dem, fiprolixum improbumque fnpptitandi laborem excipias , 
facile fieri poterit ; ai nobis diittins in hifce immorari norr 
ticet: 

XXX. En igitur, Vir Clarifs. , pro ingenii nofiri tentiita- 
te fi noii ajfecuti , at id , te hortante maxime , conati qni- 
dcm fumns , ut ea tibt amicorum optimo atque doSijftmo bac 
epifiola de problemaie tuo expftcaremus , quie nobis exami- 
vanda propo/uimus ( nti eiiim omnia perfcqui animus 
erat , qua i» boc partUtt/arium problematam genere quari 
pojfuni ) quamquam & hsic eadem , &■ alia pieraqiie multo 
fortajfe prteclartora ab aliii in hac quiitem palejlrn exercitatio- 
fibtu gravius , fpletiiidiits , uberius traS.tri pofje nm inficior. 
Interim diitgentijjime te rogatum vclim, nt commmiicare mecum 
digufris tuam illam exercit/itionem geometricam , cltjus apud Do- 
(lijjimttm, mibique nnnquam fme laude nomtitandimt Anlomunt 
\JM.Salvinium fatis amplum argummtum tegi, compUttrhntnr 



fiquidem fecTmum conicarum , ac folidorum ab ip/ts circa axes 
fuot revolutis genitorum dimentiones; cujuscumqtte pariter ctr. 
poris a qualibet feitione conica, vei cylindrica circa Jiumaxem 
revoluia geniti .fruftrique cujujlibet ab ipfi refeSi cemrum gra- 
•vitatis unica propafitione wiiverfalifjime demonftratum ; rationtm 
denique qtmm babent eadcvt corpora ad cylindros circumpfcri- 
ftos , quamque babent pondera eorumdem corporum ad extre. 
tnitatem Juorum axium centraliter appenfbrum inalteraaxis 
extremitate exiftente fiilcro duabus pariter generatiffimis pro. 
fofttionibus invenlam. Humanitas ttta , & amor quo me pro- 
fequeris fperare me jaliet , te fatis dejiderio meo faclurttm ; 
quinmtmo nec dcfpero alia tua opera geometrica ( quod maximt 
optetn) me aliqnando ■vifurum ; tiec enim me fugit exercitaib- 
nem ftipradiftam primam ejie ex fex tuis exercitaiionibus , itt 
quibus exoticarum curvarum proprietates perfcrutaris ; com- 
pertum etiam tmbi eft feclionum ccuicarum doilrinam dnedecim 
iibris a te eomprebenjam effe ne dicam exbauflam ; fcio denique 
cdverfarta tua abundare problematibus , aitisque geometricis 
fcbedts, nec nttmero paucis, nec rebus tradatis inetegantibut ; 
iit te enim opiime quadrat Horatianum iSud — Qui nil moliris 
inepte — Sedjam plus squo Epifloh modum pretergrefius fum ; 
vate VirV-riftamiffmt, &fcitome tutt probitatis , ac doclrioa 
iaudatorem cuhoremque perpetuum fore . Ftorentie ex Mona~ 
Slerio S. Micbaeiis Vicedominornm Kal. April. an. mdccxix. 
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EXERCITATIO 

G E O M E T R I C A- 




SUPPOSITIO I. 

ijlAtis pluribus lineis ab. sh , miarum unaqua; (jfci.J 
, quc in aliqua jaceac plano, li ab ipfarum 
ccncris gravitaiis agantur re£liu h g . h g 
normales, aut fimilitcr inclinata: ad totideta 
reftascD. ci, que in praididis planis rc- 
fpcchvc rcpcciatitur , datafque lincas ab. 
ab non difpefcant, & per incegras corom- 
dem planoruca revolutiones circa ipfas re- 
ftascD. td, tamquacn circaaxes, efficiantur rotunds fuperfi- 
cies, aut plante, aut curvx ab iifdem datis lincis ab. a b\ fc- 
quentes fuppono conclufiones jam. ab aliis oftenfas . "■"*'"' 

I. 

.Proportio fuperficiei genits per Jineam ab ad fuperficieni 
procrcatam a linca a.b componctur « ratione linear a b. ad li- 
aewaab, & ex racione diftantie mg ad diilantiam bg. 



. LineaAB ad lineam ai fe Iiabebit in proportione compofici : 
A' ' "" exia-" 
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2 Exercitatio 

cx ratione illius adhanc fuperficiem, & «C tarione , q<UBl re- 
ciproce habct diftantia bg ad diftantiara iig. . 

IIL • ■' 

Diftantix hg proportio ad diftantiam b g compofita erit ex 
ratione prioris ad poltL-riorem fupL-rficicm, & cx. racione in qua 
cfl reciptocc liriea.B i'ad Iineam ABi ■' ',' • ~ > Y~" < > 

-:. ' ,r 

Et ubi inttr fe adsquentuT pradicts fupe-ficies, linea ab ad 
lineam a b etit reciproce.urdiflantia.- b ad diftantiam gh: & 
convcrfim. 

, . , V. 

j. Si data; linea: \&. ab (Int reffce , & amplius (int partes re- 
flarum h g . b g ■ fuperficies ge.nita per reciam a ■ ad fu- 
perficiem ptogenitam a reft- a b eamdem habcbit proportio- 
ncroiquamdiffereiitiaqaadratorum ag. bq ad quadratorum a g 

bg dirtcrenriam . Kt '• ■ ■ 

.VI. ■ 



Amplius fi ipfe refte ab. aireftisAG, a g fint proportio- 
nalcs, pradiita: fuperficies genitx ab iitis a b . ab, ram qua- 
dratis ag. ag, quamquadmis hg. bg, quadratifque ab. a b 
proportionabuntur. Ec .. ' ■ ■- <•■- - 

■ VII. ■ "... 

4- Si refla A b alterum tetminum habeac in fuo revolurio- 
nis axe c p , redta vero a b fuo revolurionis axi c d tcquidi- 
flct, fupcriicies deicripta per illam a b ad fuperiicicm gcnicara 
ab hacrecta a Aerit uc q: ab adduplura rect=Ii« *, bg. 

VIII. 

; , Si iterum datte linez a b . a b refhe lint , & altera a b 
cum fuo levalutionis axe cd con~eniat in s , tdiqua vero a b 
ad luum 



Geometrica. j 

gd fuum rerolationis axcm c J iit parallela, foperficiei gcnita 
pcrpriorcm refUm ab ad fuperficiem defcriptaw per poiterio- 
remo i ,i'c habcbic, ur quadratorum jic.bc differentia ad du- 
plum rc£t = lum a b . g b. 



Praererea fi pradiflis axibus cd. c d datarum lineamm ab. 
ab, &inearumdempUnis,n;auidiftenrrcibe onp, ottp, quae 
refus mg . bg occurrant in n. » , at ipfasmet rectas ab. a k 
non dividant * . < „ 

Supradicla fuperficies, circa axim co genira per lineam ab 
fehabebit adfammam, i/i fit>. i. & j. & ad ditferentiani, 
a. r>* 4- fuperficierum , citca axesi c d , o p defcripcarum a linea 
0 6 , inprop=nc compoiita cx ratione iinea; a b ad Jincam a b, 
& ex racionc diftantia hg ad diftantiam ng, & 

...... ■ .: '. 

Xv > . i 

Somma, iti fig t. ac diflerentia, /«jSf t.t>4. fuperficieram 
circa axes cd. op genitarom a linea ab , ad fummam qui- 
dem, aurdifferenttam fuperficierum, circa a^es c d, op pro- 
creatarum , ecit in proportione componraex ratione linete a b 
ad lineam a b, & ex ratione reste cn ad re£tam g u . 6c !; 

XI. 

t Proportio , in qua eft diftetentia faperficicrum defcripta- fis 
mm circa axes od.n p per lincam a b ad fummam fupcrfi- 
cierum, citca axcs cd . ttp. progenkarutn a Iinea h a, com- 
ponetur ex ratione lincx a b ad lincam a b , St ex. ratione di- 
ftantii n g ad diftantiam n g. 

S U P P O -S. I T I Q II. : /- 

DAtis pluribus areis adcd. a b c d i fl flb ipfjrum centtis . 
grawitatis h, b agantur rectse hc . b g normales , aut fi- " 
militcr inclinat» ad totidcm «Eta» bf . tf, qui! ia planis ea« 
A i rum- 



4 Exercitatio 

ramdem arearom refpettive jaceanc, ipfafque areas non feeentj 
(t per integras ipCarumarcammrcvolutmnescircarecras e f. ef, 
tarnquam circa axes efficiamur folida rotunda, aut armillaria 
ab iplismet areis; iequcntcs fuppono concluiioaes, jamabaliis 
oftentas. 



Proportio, quam habet folidum fafium circa axim bf ab 
irea jbcd ad folidum genitum circa axim ef ab area abed , 
componerur ck ratione illius abcd ad haae aream a h c d, Sc 
cx ratione diftantia: nc ad diftanciam hg. 

. IL 

Area abcd ab aream a b c d fc habebit in prop=ne compo- 
fita ex ratione prioris ad poflecius fohdum,&Mrationc,quarn 
ceciprocc habet diftantia hg ad diftanciam hg. 

; 1 • " ■ |1L. • • 

r Diflantia tm ad diftantiam bg crit in prop=ne compofita 
ex.rationc ptiroi ad fecundum foiiduiu , & ex ratione , quam 
habet reciprocc pofterior area a b c d ad priorcm ,\ a t ». — . 

IV. 

. Etubipradiaa.roIida-interfefiotTqualia, alreraarea abgd 
adreliquaro abcd cric rcciprocc. uc diftancia h g ad diftantiarai 
KG: Erconverfiim. . s-vi . -: -:i ■ -j 

Si alccra ebcd ex datis areis fit parall=mum , cujus 
j.)duo larera oppoiira a b . e d reflas f f ffiquidiftent , ac reli- 
ua latera oppofica ad . bc diflanti* h g lint parallcla: foli- 
um dcfcriprum crrca axern e f ab area ascd, ad foli- 
dom pcocreatum cirCa ajtern e f ab area abcd , fe habcbic in 
proporuone compolira cx ratione arcte abcd ad parall=mura 
fil/td, & cx rationc, quim babct jhc ad a i •+ 4 i 

Si 
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VI. 

Si pridiftis axibns , Sc in planis datarum arearum aiicd. 
ttbcd «quidiftenc recltc o n p . onp , qiis rectis hg. bg oc- 
curranr in u. », ar iplas areas haud fecent. 

Summa infig. i. differencia vcro, in fig. a. f> 3. folidorum , 
circa retfas e r , o p dercriprorum ab area abcd fc habebit 
ad (blidum genicum circa aiccm e f ab area abcd, in propor- 
tione compofita ex ratione illius adcd ad hanc aream abtd, 
& exrationc dillantia; gn ad diftantiam g b . Atque 

VII. 

PcKdiita fumma, auc diffcrentia fobdoruni, circa reftas gf. 
op genicorum ab area abcd eric ad fummam , infig. 1. J- & 
ad difterentiam in fig. %. folidorum, circa redtas e f . 0 p pro- 
crcatorum ab area abed , in proporcione compofitaex rationc 
ar«e akd ad aream a b c </, Sicxratione diftantis cnaddi- 
ftanciam^w. 

THEOREMA 1. Tropofitio 1. 

DAiis duahtts areis afhbc . neobc , ad eamdem iiamt- , 
tram b c fe fimiliter refereniibus , & iia ut maqutque 
erdmata f t , in a/tera area a f h b c , ad hamohgam 
ordinatam teJb reliqua area n b O b c , /it Ut conjians re3<t 
B z ad rejpeftivam partem t b ipfius diametri ; 

I. Frima area afhbc fe babebit adfecundam NBoicxt 
prajiila conffans reBa bz ad ordinat<e bm intervallum acentro 
gravitaiis iliiits aree afhbc- Et prioris area fegmentum fttf 
fomprehen/um inier duas -qmfcumque ordinatas ft , ft, erit 
ad bomologum po/lerioris aret fegmentum e 1 1 c W ipfamet re- 
8a bz adordinatie bm difiantiam a eentro graviiatis tltitts feg- 
meitti fttt.B 

II. Solidum , circa ordmatam b m iefcriptum a prima area 
afhbc ad (olidum fimiliter gentium a fecunda area nbobc, 
fe babtbit, ut pradiila ctnfiant re3a fl z a4 ordinata b m inier- 

vaLum 



6 Ejrercitatio 

vallttm a centre gravitatis bttjus arex neobc: atque fotldum 
defcriptttm quidem circa erdinatatn b m 0 prioris arett figmtn- 
to, iirter duas quafcumqut ordinatas ft. ft comprebenfo , ad 
foltdttm fitiiili modo progeiiitttm ab botnologo pofterioris arca jtg- 
meitte e 1 1 e , erit ut ipfamet reila i z ad ordinata b m di- 
ftantiam a centro gravitatis bttjtts fegmenti e 1 1 e . Dummodo 
pndiflie ordinatse bm intcrvaila a centris gravitatis, diametto 
communi c e parallela pefpetuo intelligantur. 

Ex hypotheii, /( ad / e eft ubique ut zb ad f b ; ideoque 
rec"r=lum ft b rect=Io tt . bz, fuperficiefque , circarectam 
(i) 'xb. BM dfflcripcam per ordinatam/r (■) Equatuc dtfterentiie fupcr- 
> j«f.\. ficicrumprogetiitarum circaordinaras bm . z t. ab ordinata f t : 
undefolidum, circa bm genitum ab area afhbc, (velabipfius 
fegmento ft t f) diiTerentix folidorum, circa reflas b m . z r. 
delcriptorum ab area neobc (vel ipfius rcfpeflivo fegmento 
et te) Fcqniparabitur; & per confequens area afhbc att arcam 
(ij txn n e° S[ trit ut rciia zb ad rccla: bm inrervallum a centro 
fi/B//.i.graviratis illius areK afhbc : atque fcgmentum ft r/erit ad 
iegmentum e t te (-> ut rcfta nz adipfius bm diftantiam a cen- 
tro gravitatis illius fegmencj/f t f. 

Prarterca proportio lolidi geniti citca bm ab area afhbc, ad 
foliduni fimiliter progchitum ab area neobcj quse componi- 
(l) „„. tur (i)exratione arcie afhbc adaream keobc (iterape ratione 
iy«W-.i'.rc£la: bz adredte bm intervallum a centrogravitaiisillias area:) 
& ex ratione hujus imervalli ad tpfius bm diftantiam a ccntro 
grnvitatis atcx neobc; rtquari debct rationi, quam habet zb 
ad hanc diftantiarri. 

Paritcrque proportio foiidi , circa b m defcripti ab area / t tf 
ad folidum iimiliter procreatum ab area et tt; qux componi- 
tur ex ratione illios/f / f ad hanc aream e 1 1 t (fcilicet ra- 
tione rc£he zb adrcfla; bm intervallum acentrogravitatisprio- 
ris areie/r (/) & ex rarjone hujus intervalli ad ipfius bm di- 
ftantiam a centro gravitaiis pofterioris areie ette; conlimilis 
crit rationi, in qua eft zb ad hanc diftantiam, quare,Scc 

COROL. LARITJM. 

I. Undeeft.quodarea afiibc adfumraamambarum afhbc. 

NEDHC 
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J4EOBC k habebit ut ipfa coiillans recta fiz , ad aggregatani, 
cjufdem tt, ac difhntiif, qua ordinar.i hm foiigt clt a ccntro 
grjviutis iJlius ares afhbc; acmpe ad intervallum hujus 
ccntri ab ordinata ZL . 

II. Er pariter arca fttfti ipramcum homologa 1 I 1 e eiic 
uc ipfa recta za,ad camdcm zB.cuminccrvalloordinat* bm a 
cenrro gravitacis illius area; f t tf, fcilicet ad. hujus centri di- 
flantiam ab ordtnaca zl. 

III. Area afhbc eric ad ipfius dirRTcntiam ab area nepbc, 
Dt pradifla retra bz ad iplius dirTerentiarn ab inccrvallo ordi- 
nats bm a ccnrro gravitatis.illius arex afhbc. 

I V. Et pariter area fttf, ad iplius ditkrontiam abhomolo- 
ga ttle, erit ut ipfarecla bz, adejuidemdirrerentiam ab in- 
lervallo ordinatx bm, a eentro gravitatis illius areie ft tf. 

V. Solidum.circaordinatam bm defcriptum abarea a fhbc, 
erit ad ipfum una cuin fulido 1 imiliter procrearo per aream 
Neobc, utfupradich refla bz, ad eamdem cum ordinat.E b m 
inccrvalio a cencro gravitatis hujus ares neqbc 

VL Solidumque,circaordinatam bm gemtum ab arca fttf, 
ad ipfum cumfolido limilircrprogenito ab homologa arca ette, 
eriturpraidicla rcfla bz, ad eanidcm cum ordinara: sm diitan- 
tia a ccntro gravitacis hujus area; e t te. ' 

VII. Sulidum , circa ordinatam bm gcnitumabarea .u iijic, 
fc habebir sd ipfius differentiam a folido iimilitcr crcato pec 
aream neobc.uc prsdifla recta nz, ad cjufdem differcntiam ab 
inrervallo ordinatfe bm a ccntro gravitatis hujus area: ne.obc. 

V J 1 1. Et pariter folidum genitum circa ordinatam bm ab 
area /( //", adipiius difierentiamaiblidolirailitcrfaaoperaream 
homologam e 1 1 e.eric ut ipfa refla bz , ad ejufdem differeri- 
tiamadiiisntia, quiordtnaca bm recedicacentrogravitatishujus 
■les: ette. 

SCHOLIUMI . 

Si a punSo n ad terminum e alcecius ordinata; te in fecun- 
da area neobc procedat ramos be , qui protraflus occurraC 
inaliquod punflum (putaL) cum ordinata zl, compleatur- 
que p*rall=mam zlmb pec reflam Lud, diametro cb paralle- 
lara, qus: ptodutta, tranilbit per recnjinum. r homobga; ordi- 
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natse t r in prima area af-hbc; quandcquidem (ob hypothe. 
lim) relatio ft . te fimilis cft lationi zb.bt, vel lb . be . 

Area/i/F claufa inter duas quafcumque ordinacas ft . ft a 
curva afh,& a refta lmf, erit ad aream e intcr ipras or- 
dinatas claufam a iinea neo, & a reila be, ut iupradicta con- 
ftans re£ta bz, adordinatse bm inteivallum a centio gravitatis 
iiiius arese/rfF. 

Atque lolidum genitum ciica ordinatam bm a priori arc* 
fdv.id Iblidumfimiliterprocreatum a poftcriori aiezeg e , fc 
habebic uc pradida recta bz, ad intcrvallum ordinatss bm a 
ccntio gravitatis hujus arex f g e. 

Namrationi feu zb. nt fimiliseft (obhypothefim) 

relatio/r. te, idcoque etiam relatio df.ge ubique.ac pro- 
ptecea pcr pnecedentem Propoiitionem patcc propolKUm . 

SCHOLIUM II: 

Solidum , circa ordinatam bm, defcriptum a paraII=mo 
mbzl, eric ad folida limilitcr gcnita ab areis afhbc .fttf. 
t.dfw ipfiusparall=mi dimidrum ad refpcctivas areas neobc. 
ttte. uge. 

Ordinando in parall=mo mz quamcumque rectam qpv, la- 
teri bm parallelarn, proportio vil. qj squabicur ubiqueratio- 
ni zb. bqj rcct=lumquc vq_b re£t=lo po_, bz, fupcrflciefque 
circa bm, genita per rectam vo_, duabus fimul fuperficiebus , 
(t) mh. circa rectasBM, zl defcripcis a recta pq_, squiparatur (■) , un- 
9- f*Pl- de folidum apaiall=mo mz piocieatum circarectam bm equa- 
'' bicuc duobus limulfoiidis genitis circa rectas bm . zl a tri=lo 
bzl. Atqui folidum, ciica bm facrumabarea afhbc, vcl ab 
stafttf, velabarea e d f, squaturdirTerentiifoIidotum, cir- 
ca rectas bm . zl dcfcriptorum a refpedtiva arca neobc, fea 
ette, fcuEjjf. Proportiones igicur , quas habet ipfuin foli- 
dum parallelogrammi mz ad folida arearum afhbc . ft if. 
rdf (imiles erunc rationibus , quas habec fumma praediciorurn 
iblidorurn rri=Ii BZL.ad refpectivasdilierentiasfohdorum, cit- 
- -ca tedtas iu.'i l dcfcriptoruni a reipeftivis areis neobc . 
<S'" ( ■ vel potius (») rationibus, qaas. rcfpective habet 

' tti=lumLzB ad ipfasareas neobc . et te ,s.ge. 

SCHO- 



Geometrica . 9 

SCHOLIUM IIL 



Ec hine facile innotefcic, quod folidum, eirca ordinatam 
bm defcriptum ab area afhbc, fe habebit ad folida (imiljter 
genita ab aicisft t f . t df ut area n e o b c , ad refpetf ivas areas 
e t te.n.ge. 

SCHOLIUM IV; 

Sidatte area; akhbc, ad diametram cb comparatsccentrum, 
gravitatis fit in otdinata KiP: allignati poterunt innumetEc cur- 1 
vx Qf.pB , cupt&c. incidentcs in esticroas ordinaras cal . 
dhm, & fe mutuo fecantcs in aliquo puncto illius ordinats 
Kip.claudentefquecum ipla dianietrocB totidcmareasojiPOBC. 
cvprbc&c. inrer fe uouales , Bc qus fe habcant ad datara 
aream akhbc in quacunquc data rclatione n . s . 
■ Produfla diametro cb utcunque in n , rationi r.s conlimi. 
les fiant cortelaiiones i n . u /. ; i n . nj ,- ip . ik : & cuncf « 
otdinarx ft prorrahantutirsin s, & in v, ut et ad tf lic ubi- 
que ut abfciifa tb ad bz, & fimiliter v t sd tf fe habeac ubi- 
que ut abfcilfa t Nad n jsquatenus curvaaEpoBtranfiens pet p, 
& ptr omnia pun£ta eo, incidat in otdinatas cl, b m , claudetquc 
cumdiametto cb aream oepobc, qua: (perpraxedentempro- 
polhionem ) fehabebicad ateam akhbc uc diftantia ib ad bz, 
velut r ad S: Scpariter curva cvpbr ducfa per puu£tum p, &, 
peromnia punfia v« claiidcrcaradiamettocBareamGVP«RBC, 
qase fe habebit ad ateam akhbc ut diflantia i n id nj, vel 
utRad s, five ut area qjjpobc ad ipfara akhbc: ac ptoptc- 
f ea inter fc aquabuntut area; oepobc.cvphrbc&c. 

SCHOLIUMV. 

Prjeterea fi datte arex khbi diameter i n producatur ufquead 
recfam lc parallelam ordinatis, ita ut cn dupla lit iplius ib: 
Aflignari potcrunt innumcra; curva: cjiPOBC . gvpkrbc &c. 
quEincidantinparallelas lc. bm , Stfe mutuofecent in aliquo 
punefo ordinatie ki , claudantque cam recta cb totideni aieas 
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O.EPOBC . g vp«bbc &c. intcr fc xquales, feque habences ad 
ip&m aream khbi in quacumque dataratkme k .s . 

Si cum bafc i k defcribatur area xaci fe refcrens ad diame- 
trumci, areiequc khbi squalirer analoga, fcilicet ut ubique 
inter fc adaqucnrur ordinara: tf . //, «qualiter recedentes a 
communi baic Kt , ipfarum arearum, otietur area akhbc du- i 
pla daue khbi , & cujus ccntrum gravitatis crit in rccta ik . 
Rebufque ftc (iantibus allignari poterunt innumenecurvK qjpob. 
c v vii r incidentes in otdinatas cl . bm, fe tnutuo fecantcs in 
aliquo punclo ordinara: kip, & qax daudant cum diamem» 
cb toridcmareas qepohc. gvfiirbc ctc fe habences ad areatn 
akhbc in ratione e. is, , adeoque ad aream khb i in data ca~ 
tionc r , s , demumque inter i'c iint aquales &c. 

THEOREMA II. Propojitio z. 

Sl tntegre paraboU dumetrum eto procedens per verti- \ 
tem e ahcttjnstri=li z e b, abipfaporabolacircumferipti , 
conveniat in aliquod punSo t cum ejufdem manguli ba- 
fe zb, ve/ cum ip/a prodttSa . 

Parabolkum biltaeum z c b erit ad trirbm z e d ut q: z B 
ed triplum re3=li zti. 

Ab alrcra balis z b extrcraitate b agatur parabolz diametec 
bgh, ad quam ordiuentur recla; zh . eg. 

Eccum lemiparabole zcbh . ECBGiintproportionalicerana- 
logx, proindcque tri=lis zbh . ebg, bilineifque zcb . ecb 
proportionales; proportio bilinei zcb ad bilincom ecb ijmilis. 
erit rationi rri = Ii zbh ad tri=luru ebg, compouctutoue eje 
rationc zh . eg,& ex ratione hb . gi, vel (obparabrolxdia- 
nietrum bch) ratione q:ZH ad q: bg; & xquabitur rationi 
cubi zh ad cubum ge, feu ad cubura OHi vel potius rationi 
cubi zb ad cubum bt. 

SimiJiccrrcpcrieturbilincum zcb fchabere adbilineum evz. 
ut cubus zb ad cubum zt; quaproptcr proportio bilinci zcs 
ad fummam {infig.tt.) &additterenciam('Hj^. n.) bilineo- 
rum ecb . zve, limilis erit rationicubi ze.ad lummam rclpe- 
ctivc, auc diiferentiaui cuborum zt . tb: & comparando an- 
ccce- 
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teetdentts adterminorum differentias , bilinetnn zcb adtri=lum 
zek erjt «t cubus zb ad rriplumparall=di fub za in re£Ulum 
z t b , ncmpe ut q: zb ad tnplum rect = li Ztb quod &c. . 

C O ROLLARIUM. 

Si prvdi&a diamerer e t integrx parabote fit quidcm dis- 
meter parabolici bilinei zcn, proportio iptius biiinei zcj'' 1 ' 
ad tri=Jum zeb (qum «quiparatur rationi quadrati zb ad tri- 
plum rect=li ztb) erit leiquitertia. 

THEOREMA III Propojttio 3. 

Sl integr* fatabole diameier e t .proeedem per vertitm eA.ij; 
aiicujus tri^ii z i b , ab ipftt parabofa circumfcripti , cau. * ■* 
veniat cum ejufdem trianguh bafe zb , i» aliquod punSmtt 
t , w/ fon» i/>yj bafe fraduQa. 

Paraboticum bihneum zvb fe babebh ad triangahm zeb «r 
qt bapi zt ad tr 'tplumreQ=H btz ipfius baps fegmentis ; 
ty Je babebit ad parabolkitm tri/iaeum zietw f«i«f z b ad 
paraU<=dum quadrati z t itt z s fegmenti t b . 

Ducaturretta nfz pmbolamconcingensinpuneio z, & carrt 
djarcetro te, diamctrilque nb . x vy . tef convcnicnsin e.n. 
y .f, quarum altera xvy iic diameter etiam bilinei zvb. 

Et quia x y ad \- z ( vcl rc£r=lum ^xb ad re£t=lum zxb) 
eft ut// ad /z , iive ut re£t=Ium fts ad re£t=lum z/b, per- 
mutando, eric rc£r-lum yxe ad re£t=Iwn />b uc rc£t=lum 
zxb ad re£t=Ium z/b, v;l (ob parabolam) otviadff, vel 
m vx in zu ad t e in zu; atqui re£t=lum y x n uquatur re- (0 P«' 
fl=lo vx, zb; quandoquidem cam relatio.yx ■ vx, quam re- f M f '- 
latiozB . xb dupia eft; rec~t=lum igitur fte retUlo te, zb'**"^*- 
crit quidem aiqualei ac propccrea/r ad te crit ubiquc,utcon-y,'^„. 
llaiis redla zb ad rcfpedtivam abfciilam ib: atque area zvb ad jw.fl*. 
aream znb (0 erit ut ipfius bn inrcrvallum a cenrro gravicaris ': 
arcs (nempc rri=li) znb ad reitam zd, vel potius (»)uc ter- *V 
tiaparsipfius zs ad zb, vel ut z b ad 3 z b. scd rri=Ium ZHB VV'«J!; 
fchabet adtri=lum zeb ut nb ad et, (j)lciliccc in proporcio- 1. 
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necompolita ex ratione sb.ft, feu 3 zb . 3 zt , &: cx ra.- 
tioneET.TE* feuzfl.BT; Paretigitur pcoportionem bilinei 
zva ad tri^lum zeb compofitam elle ex rarionibus zb . 3 zBi 
3zb . 3 zt; zb, bt; & sequalem elfe racioni quadrati zb ad 
ttiplum rcct=li ztb. 

Rurfuscum/f ad te fitnbique ut conflans refla zb ad refpc- 
flivam abfcifiam f b; erii area z a e t ad aream f z t ut re- 
Qs: bn intcrvallum a> ccncro gravitatis areie (ideft tri=Ii ) fzt 
adrcclam za, ac proindc ut fumma ('itfig- 13 ) diffircntia ve- 
to(("w^.i4-)iplius dt, acterri:npartisfcgjnenti tz ad az ,vel 
potius in utraque rigura, ut zb -+ itb ad 3 zb ; fed tri=Iutn 
ZFTad cri=lum z.eb pioportioiiemhabetcompolitajnex rationo 
zt. zb; & exrationc ft. te, feu zb . bt; Trilinoimigitur 
zaETeritadtri=Ium zeb inpto=necon;piilitaexiacianc zb 
2TB. 3 zb Sicxratione zb . E-T.&exratione et. zb., feucom- 
politaexduabus rasionibus zb -+itb . 3 zb ; z t . tb, velpo- 
Ii] Cs- tiusinproportione.qu.imhabu rect=lum lub ls in zb it» 
r*tl- adcriplumrect=lizBT: (') Atqui ni=lum zeb eil ad bilincma. 
zvb' ut triplum tcct=li ZTaad q:. zb„ nempe in, proponione 
compoiita ex r-ationc jtb.zb, ieu tripli reei=Ii zbt ad qr 
zb, & cx ratione zt . zb: hinc elt , quod proportio trilinei 
parabolici zaet ad bilineum zvj componentuc ex ratione re- 
ft=(i iub zt in zB-nTiad uiplujn re£t=li z.bt, ex rauo- 
ne hujus tripli ad q: zb, & ex raiionc zt . zb, & [equabitur 
rationi, in qua eft parall=dum quadraci :; zt in zb -htb ad 



Trilineum parabolicum b vzn, claufum a curva parabolfca, 
a diamctro b n , & a contingente refla z ft fubfequialcerum 
crit tri=li zb.«, 

Etenim in prima; partis demonrtratione indicatum eft, Bili- 
acum z vb fe habcre ad tri=lum znb ut zb ad 3ZB, videK- 
cet in pro=ne fubtripla; unde.&c. 




COROLLARIUM t 



FaraboQcum 




Geometrica. 13 

ab alcera diametto te, & a refi» zt fccante ipfam cucvam, 
earodem proporcionem habebit ad tri=lum zte, quam zo-t' 

iTfl ad JTB. !■);::;;■ . i- -'■' '- 

Tcilincum cnim zdET.(utvidimus) cft adtii_=lum zet ut 
zi4iTi ad jBz:&.tiocirU!umzrT eitad tri=lum z et ut, 
e.t ad t e , vel ( ex fupr.i olk-nfis ) ut z b ad t | , five uc 
j zb ad 3 t B: uude ex icquo pacet quqd,.&Q. . 



THEOREMA IV. Tropoftio 4, ! 

Slacentro graviiatis n byperbolici trtliaei pinc ciaiifi abtg^- 
byperbtlica tttrva r a n , & d duabus reQis fcm.ncr, 
qu£ ajympiotis z a . y B «quidifletit , ordinata fil recla o m a 
«i/ aiier,ita ajymptotum y b ; a/jw du8a fit cborda f n byperbg. 
iuiareus f a n , siaudens iri=lum fcn, biiineutnque ,f a n . 
/ Trilineum e a n cjebabebttadtri=ium r cn, « m u arfn u . 
//. Biiinetm FaN eritadidemtri=lum fcn.W nm urf nu.t^* 
///. Quadriiineumbyperbotkum fsnkm erif fli parali=mum 
NCmx m (m ng.ij.) r>«( differentia. (in ng. i5.) <> 

jSrwa fc.jru arf 2nu. 

Compleco pacall =mo tmbt, agatur ab hyperbola; centio b 
re£la bel, qua: ecdinaMFM prottactte octurrat in l, & cootdi- 
natam it lecct in e, compleanturque parall=ma Mlzb . v azb 
pcrrecla* lz.vea; & cutnpaiall=miMLZB complemcnca e z . 
em, pcoindeque parall=raa vz . tm intct fe lint squalia, ne- 
ccffe cft punclum a in hypetbolica curva reperici, uc exfecua- 
dolibro conicoium clcmcntorum innoccfcit. Hocpolito 

Ad afymprotum zb ocdinetur qmecuroquE teQifdegt, qus 
tcilineum fi)nc fccet: & quoniam ut conftans reila zBadab- 
fcillam ts ita eft dt ad tg, & (ob hypecbolam ) ita elt ctiaro, 
// ad az , vel ad te- y & lubfcquenter ica fd ad eg ubique; & 
panter zb adBB ut nc ad kp; area EdNcCOeritadaream ekp t ,g^,, 

"sed hawarea, nerope tri=Ium ekp clt adtci=Iuro ENc(>)ut 
KPad nc, fcilicec uCRBad zb; atea f<inc cx aquo pertucba- u 
tc, fc habebit ad tiiane,ulum fnc ut b.b, feu tnu ad nu. 
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Et comparando tcrminorum differcntias att Coflfequemcs 
bilincum fiin ad rri=Ium fnc erit ut tim sd nu. 

Rurfus cum trilineum ra.vc ad triangulum fnc fit ut mtt 
ad 0» , vcl ut lma ad i»# f rriangulutnquc Fnc ad pa- 
rall=mum cnim utFC ad 2CM, feu adimw; crit c\- icquo 
trilincum fsnc adparall=mum cxsMiit rcad:»»; Sccom- 
parando terminorvm fummas {iufig- tf.) differerrtias aurem 
( in fig. 16. ) ad confequentes , quadritineum hyperbolicum 
funxm ad parallcnium cnxm fe habcbit ut fumma quidcm, 
auc diffcrencia ipsatum fc. 2 nu ad 1 nu. quod &c 



SGHOLIUM. 

Hic obtter innotefck folidum hyperbolicnm infinitc lon- 
gum , circa afymptotum b y , genitum. ab hypcrbolico fpatio 
ZAys, infinite quideru longo erga y, duplum elTe folidi (imili 
modo progeniti a parall=mo azvb; & fe habete ad folida 
fimiliterprocieataalpatiisFyBT. ftza. ft tfix parall =mum 
azbv ad refpedtiva parall=ma tv . ta.t?. 

Quamquam hocfoiidum ad menfuram primus oronrum cla- 
rimmus Torricellias vocavecit, meam nallatcnus dernonftratio- 
ncm hic apponere non erit inutile . 

Cum igicur relatio ft . te iit ubique cotifimilis rationi con- 
ftnntis rctta; z b ad absciffam vt ; qrnecumque ilt ordinara tef; 
prrcdidtura folidum infinitc longum, ad przdiflum foiidum 
parall=mi azbv fe habebit ( per fccnndam partcrrf primss 
Prop.) ut z b ad intecvallum ipfius rty a centro gravitacis ejuf- 
dem parall=mi azbv, fcilicet ad ipfius bz dimidium; unde 
patet prima pars Pcopofitionis ; fecnnda pars vero pender ex 
lcholio 3 ejusdem pciraee Propolitionis . 

THEOREMA V. Propof lt io 5, 

DAlis dttabus ordinatis ACBcni alleram d v ex itta- 
bus afymptotis d v . y v bypcrbo!* a o b y , quts cttm 
coerdiaatis a <ua ■ B z x claudant paraS=ma A 7. b a_. 
cdzb: dtilijqur duabits aliis ordintiiii ft.in.w quarum a/L 
tera 
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tera f t reperiatar centrum gravitaiis f tptadrilinei byperbolici 
aobcd ; & in reliqua i n ftt munm grmttta triimei byper- 
belici aobz. 

I. Hyperba/icttm qnadrilineum a o b c d fe babebit ad trapttism 
ajcd nmi modo m rec7=/um ex prioribus ordmatis ad . Bcfli 
recl^Inm jiib rr ia earumdem nrdiuatarmn jtimmam , fed etiam 
ut daplum reil=li bcv, vei ad v ad reH=ium /b*tv inipjam 
fitmmatn. 

//. Hyperbolicam iriliiietm aobz fe habebit ad para'1-miim 
A2bq,«/ cb ad i m , & ttt ov aii iva. 

Sumptii ct media propoctionali inter duas cb . ad, Sccom- 
pleto pacal!=mo ecuc, iplius iblidum, circa latus PD gcni- 
tum, media loco erit proportiouaJe intot duo folida fjinilitet 
progciuta a parail=mis adcq_. jicdz, seqDabitorquc folido, {l ) „ 
codcra modo procrcato ab hyperbolico . qQadcilinco ach cd; Tmrmt- 
hoc tnim foiidum mcdio loco ofl (0 quident pioportionale in- '" ^'-T'- 
tenpiafolidaparall- moruni adccl_ bcdz. Quaraobrem qua- f, T t,u e l 
drilineum aoecu ad parall=tuum ecdc crit (0 reciproce ut 
ec ad ift: at paralUmum ecdc eft ad trapetium abcd uc 
2 ec ad ad -+co; ptoportioigiturquadrilinci aobcd ad tra- 
pctium abcd compoGtaeritex tatione ec . 2 ft; & ex ratione 
2 ec ad AD-fct, & «quabitur rationiq.' ce, feu re£t=li ad, 
bc ad re£t=Ium fub ft in ad-+cb. 

Ultctfus fi ab otdinata da abfeiodatur fegmentum dl po- 
*'-r,s doplum rctl = Ii ecv, ieu adv, cotnpleaturque parail* 
muni ldce; annulo, cirea afymptotum vj defcripto perqua- 
drilineum aqbcd (j) aquabicar folidum, circa uc taftum a (%) 1* 
parall=mocL; quadrilineumquc aobcd ad parallornum cl T*'."" 1 ' 
ciit reciproce utLDadiTv; at qui hoc pnrallnmum cl cfl ciutl c ,_ 
ad trapetium abcd ut ild adAO-fCs; crit igitut quadrili- rtitix. 
ncum aobcd ad trapetiuin abcd in prop=ne compofita ex 
ratione ld . :tv, & ex tatione 2 ld . ad -+cd, fcilket ut 

ld, velduplum rcct =- li bcv, aut rect = li adv ad rect = luni 
ub tv in ad -+cb. 

Rurfus cum mter fe a-qualia mrcnta fint folida circa afym- 
ptotum CD.defcriptaapatalUmo co.&aquadtilineo aoecd; 
inter fe «quabuntur & annulieodem tnodo geniti a paral*mo 
cesz, 8c a trilineo aobz, «uibus illa folida difTeruor a foli- 
da 
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dofiroiliterprocreatoper parall=mum ecdz; ac propterea tri- 
lincum aobz eritadparall=mum gebz reciproceut ic-+dc 
ad!iN:hocaurcmparallelogrammum gebz eil adparall»mum 
A7no_ut eb ad az; trilinei igiiur aobz relatio ad paralls 
tnum AZBo.compolita erit cx ratione r.c -ccu . 21N; & cx 
fatione be . az, & afliinilabitur rationi rect=li be, ec -+ca 
ad duplum rect -= li az, in; feu rationiin qtta elt diffcrentia q: 
cb, aq: cb, vela rect=lo bc, ad, feu a tefl=io BCQ_addu- 
plum reet=li az, in, vel potius rationi cb . »in. 

Denique ordmando quamcumque redam poh ad afympto- 
tum dcv, reclangula opv . bcv, ac proindc rect=Ia ohx . 
phb inter fe erunt xqualia, pariterque cylindriOE iuptiiicies 
(0 «*■ genine a refia ph, circa cb, &c a refla ok circa vx (i) inter 
i/Vfi- fe tequabuntur: atque annulus circa vx defcriprus a trilinco 
aobz par erit folido, circa ce procreato per parallel=mum 
dcbz: quo circa trilineum aobz ad parall=mum dcbz crit 
reciproce ut dc ad.i n v : fed ut dz ad az , vcl (ob hypnbo- 
lamjut vd ad dc, ita elt parall=mum dcbz ad AQjz;eric 
ex ;equo perrurbate trilineuni aobz ad patall=mum aojbs 
ut vd ad :nv unde,&c. 

COROLLARIUM. 

Hypetbolicum quadriliaeum aobcd crit ad para]I=rnnm 
ADccmt bc ad itpj ericque ad paraU=mura dcbz ut ad 
ad 2tf. 

Trilineum aobz ad tri=lum abz ericut dz ad in, & 
uc dv ad nv ■ undc bilineum aob ad cri = lum abz erit 
ut ipfarum dz - in diflerentia ad in, &. ut diffcrentia dn 
duarum dv . nv ad nv. 

Jam quadrilineum aobcd eii ad trapetiuru abcd ut rc. 
c~t=Ium ad , CB-ad rc£t=lum a d -+ cb, ft; & hoc trapc. 
titim eft ad parall=raum ca ut ad -i-cb ad iad, vel ut re. 
c"i=lum ft, ad-i-cb ad redr=lum ft, iad: eK ;equo igi. 
tur quadtilineum aoscd fe habcbit ad parall=mum ca ut 
rc£t=lum ad, bc ad reft=lum ft , i ad , nempe ut bc ad 
i tf. Similique roodo reperitur ouadrilineum, aobcd cllc ad 
parall=mum dcbz uc ADad itf. 
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Ultcrius com paral!=ma ac.qjc inrcr fe Imt cequalia, ob 
hyperbolam , diamctrum vz parall=mi Dx.tranlibitper puri- 
£lum q_, critqitediamctrum, ram parall=mi bzaq^, quam bi- 
Iinei doa, S; qujm trilinci aobz ,. centrumque graviraris . 
cjaldcmtrilioei reperictur (0 inipfa diametro. Hoc polito. ultut. 
:. Jam trilineum aobz ad parall=mum aogz efl ut dz ad «V. 
iin, &ut .Dv ad j vn, parall=muni vero AQjz eitadtn=lum 
ab;z ut :in ad in, & ut zvn ad vn; cx *quo igitur patee 
quod fecundo loco pronunciatur. 

: , THEOREMA VI. Tropofttto 6. 

SlreSaTmca nvy contiitgent byperbokm iit termiiio a ali- f, , 9 , 
cmjiu ordinate d& ad alteram ajymptoium y e , claudat & 10. 
cttm alia ordinata ag byperbolicum triitneum Aaoi, a cu- 
jtts ceutro gravitatii t ordinata fit recta Tv.ad reliquam afympto- 
tutp en', compietttmque fit tritaigulum ida per reclam da. 

Tnltneum byperboltcum aidi eamdem proporttonem babebit ad 
triangulum adi, quam ge ad fsquialterum reile tr. 

Ab ordinaca ga protracta ablcindatur fcgmcntum im , ita 
Ot im ad ia eamdem habeat rationem , quam ec ad g& ; 
quatenus re£t = lum ai , ge rectolo mi , c& adrcquetur , ac 
iuperficics , circa e n gcnita pcr rcclam i A, fuperficici circa (i) 
reclam D^defcriptiperrettam imU) adiquetur. Er ad asyra- 1 W' 1 * 
ptotuniGE ordinetur quicvis alia te&zgiam, trilmeum a ao i(j)r* Ar- 
fecans, & in recla do, eidem asymptoto ge pa-allela pcr d , 'H<"J' 
capiatur tertia pars on, quattnus in ipsa redapuodum h t«fit fj^JJ^ 
Ceutrum iequilibni tn=li idm. i. f np. 

Jam licuti cantaclus d tangentem (4)dimidiat, ita or- *•*■ 
dinara d. t> bitariam fecabit latus ?.y iri=li yzn in & ; &'j£'*VJ 
idco quadratum c& fummi (infig.iy.) ac diilerentiie (injig. t . Ciaic. 
ao.) ouadrati y&, rect = lique n.cy squip:irabitur (s) . (()«/>- 
Et quia ( obrri=lorum y-G i .y & d (imilitudinem) retatui ( '. r ''^. s '; 
. gi, feu rclatio red=li >ge ad rcct=Ium ige , (iuulis t-it j','^ 
rationi ^ r> . <^d . fcu rationi q: y & ad rca^Jum d & e , 
fivc ( ob Iiyperbolara ) ad rcft = Ium age: («1 eidcm raiioni \j£* e * 
y& . ^-d coniioiilis erit ctiamproportioq- g & a:quiiiitis fum- 
C mam 
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matn ( in figura 19.) djfle-eotianV vero { tnfig. ao. ) rjaadmi 
y&, rec~.=hque EGy, ad reit=!ura ai , gs jequans fummant 
quidem aut ditteteniian> re£t=k>tuni age . ige*. funilique pfo- 
greffu reperitur ut yfr ad &v (& per confequens uc q: ci_5- 
adtect=hira ai , ge) ita efle q: g& ad re£t«]ura a i ,g e. Et 
permutando ctficietur ptoportio rc£t=li A 1 , g e ad ret.=Ium 
a i ,g e (velproportiocylindricsfuperficici, circa ek defcri- 
ptse per rectam ai ad fupcrricicm cylindricamilniiliter genitam. 
a recla i a ) conlimilis rationi q: g & ad q: g tS" , vel rect=li 
g &, Mt ad re£Klum g & ,m i , live rationi cylindricss fu- 
pcrricici circa d^- progcnitse pcr rectam Mi, ad fupetficiem. 
cylindricaro (imilitcr creatam a rccla i m . Veram fupcrficics 
cylindrica genita circa en j)er reclam ai setjuatur ( ut fupra 
vidimus)cylindricsefupcrficieidefcript;e circa $rn, a rc£raiM;- 
neeclle dt igitur Sc fuperficiern genitam citca e.k per reflam 
a i, ubiqae adxquate fuperficrcm circa es* d , crearam a re- 
fla im, undc fotidum circa e n fafium a trittneo ajdi pat? 
c.rit fofido circa o e^* procreato pcr tti=lum 1 d M . Quapro- 
fi)ix* P tet "ilineunv a<di ad rri=lum idm (0 crit reciproce oc 
i/nfp.i.HO (fcilicec furtfefquialterum ipfios odJ ad r t, vel oc ob, 
fcu o r> ad lefquialterum ipiius rt . Elt autem tti=Ioni id-m 
ad tri ■ lum idaui batis 1 m ad baiim 1 a , live ( per cooftru--' 
clionem) ut eg ad t>G; cit -cquo igitur perturbate.trilineum- 
a3di ad tri = lum ioa fe-tubcbic ut ge ad lefquiaJtenmi. re- 
t\x r t . quod Jtc. > 

COROLLA RIUM. r - 

Ereomparando tsrminorum dirrerentias ad confequentes,bi-' 
lir.eum hyperbohcum jid erit ad tri=lum ida, ut differeti- 
tia ipiius g e a (efquialtero difiantix tr ad hoc isfqui-ltcrutn. 

TIIEQREMA VII. Prapo/tth 7. 

l reela Hitea ldbn fuhteodens afymptoticum angutttm leh 
» j-e> 14 turva byperbotiat dab, ipjam curvam jtett in extremiu- 
tibat duanim ordiitatarum kb, Sld ad alteram afympta- 
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tum & e, fecetqae in punth t aliam ordiitatam a g : & per re- 
Sam iineam d h z btiic ajymptoto parallelam compictum jit iri = iuia 
D h b : 

/. 6i a centro gr.ivha:is t ttihtei hyperbaliet b a d alia ordi- *t. 
tietur rccin tr «/jnf ad pr^aklam rctiam Jecaiitem ln : idcm 
biliimim a b a crit ad iri = lum bdh ut bu ad jrn. 

// Si a cemm gravitatis t triliuei bypcrbolici b a d i ordine- 
turaliarcSa tr n/qiie ad pradifiam jccamem nl; Wwvtf-^jJ.JV 
pe«f» AaDi «■« «d tri=htm dfi [infig, n.] ut ib ero» («7<* 
;»/f ipjm 1 d «' * n , cs- (i«fis 23.^" 24-) «( exeeffui re3s ib 
/j^ra tertiam pjrtt tn raix i d .« i r n . 

Recl=la ieg, b k e inter le lunt aqualia , ob hypetbolam 
pflj'; & facta prollaphtreli , itquari dtbent & re£l = U kgv, 
a v m . Inlupor lntct le icquantuc recla; in fegrocnta lb . dn; 
proindeque cciam partes lk.e^< recta: l e : unde e & ad g k fe 
habebicuc l K ad g k , Ec ut g v ad v i; reft=gulumquCE>E, vi 
rcct=Io vgk, feu reet=)o avm parecit; & av ad vi fc 
habcbit ut e & ad m v , vel ad g e , vel (ob hypecbolam ) uc 
a o ad u (p- , feu ad r g s unde a v ad i a erit ut g a ad a f ; 
& pecmutando erit g a ad v a , uc f a ad t A s proindcque g v 
ad v a fehabcbit ut fi ad i a; atqucrelatio i n . ib , vel m v. 
v B , qua; (ob arqualia re£t=la K g v . a vm) limilis eft ratio- 
ni gv . va , conlimitiseritquoqucrationi fi . ia , rc£t=Ium. 
que a 1 n re£l=lo f i b , Sc fubfequentur 0) cyliudtica fupecff- i.na.i. 
cies circa e n defcripta per reiiam a i , cylindrica: fupetliciei , 
circa b k gcnitx per rectam 1 f par eric . 

Pari rnodo otdinando quamcumque aliam reclam gfaiu , 
quse bilineum dab (ia figura aij irilincum vcro audi (in 
reJiquit )£ecet, rcpericcut , cylmdcicani fuperlicieru circa e n ge- 
nitam a cecia a i fuperficici cylindricre circa re£tam an tecla 
/ i procreatx, ubique adnquari; unde ell quod iblidum, cic- 
ca e N defcriptum (in figuran.) per bilineum b a d , Si [ in 
reftquitfig. ] per trilineum a a d i coaiquabit folidum procrea- 
tum, circa bk {in iliafig.) pcr triangulum dhb.Sc {/« re- 
iiquh ) per iti =lura f d i . quo circa 

Bilmeum b ad ad trislum dhb ecit (>) ceciptoce ut tcrtia fit- «. 

Jiirslateris bd (nempe ut tntcrvallum puncti b a centro aqui- 
ibrii tri=li.Dii b , tumpto in ipfo latere) ad r n , vel potius ' -' ' 
ut b» ad } RN. C a Tti- 
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fr.t>.iji Trilinetun ha d i ad tri=lum i d f fc reciproce habcbit nt 
ft, 1 *». fumma(»i/fc. 2-.) & ut diftcrentia ( infig. i 14. ) '■! reflic 
j.fipp i- 1 b , & iiD ad rn, lcihcet ut puncti 0 diftaima a centro 
ftquilibrii trisli idf, fumpto in latcrc d 1 ad e n . undc &e. 

THEOREMA VIII. Propafitio 8. 

/Ff-»s- "T^V^/u duaktt arch yt! . sntb arf eamdem diameirum 
i6. & I 1 tb jimilner rcfercntibus , ita m qnadrula ordiiularum 
1? ' J — n r , h r io flftira <-rca qj tv uliique proporiioueatur., 

l Trior arra <lf t b ad p-.fleriircm 5 n t b je habebit ut q: 
ahcritu onii/iau h r , /h ^tb adrcd=Ium fubhmo- 

logam ordinaiam g k , in bac arca s n t b , C5" jub dupitim »- 
tcrvailum diamctri im centro gravitaiis prioris area hjtb. 

//. Siitdum dcfcripium circa diametrim tn a priori area 
oj t b, ad joiidum fimililer faSittma imslcriori arca s n t. b f rif, 
wf 5.- aheritts ordinut* h r , i« f//« qjtb, «(/ reii^ium 
bomohg* orditiattc g h , iiura fectuidam arcam s n-t b , 111 dupiam 
tiifliiv.tur.n ■jaimciri 11 t a ceuiro graviiatis ejufdem Jecimda arex 

5 N TB. ' - — i. V 

Ditmmodo pradicla intcrvalk ordiuatis eqicidiftautia csucipiau- 
tur, 

Ponatur 11 r eftc inti-rvallum diametri btj centro gravitatis 
ar&c qjth , & rt « clfu dillj.ritij.in ejufdcin diametti a centro 
gravitatrs areie sntb. 

Ecquia, livpotheii q: r n ad q: r A eft ur c r ad vej 
nt produclum 1 g r , t b ad productum 1 g r , tb; pcrmutan- 
I»] ™«. do crit q: r h ad produ&um jgr, tb ( vcl i*) luperficies, 
*p</w->< cicca b t gcmta pcr ordinatam h k ad fummam fuperficierum 
progenitatum citca reftas bq., ti ab ordinaca gb) ut q-.Ar 
ad productum 1 g r , t b {Ytve ut fuperficies , circa b t defcri- 
pta per Ofdinatam rb ad iummam fuperficierum ptogcnitarum 
circa reclns bq., tv ab ordinara gr) ubiquc. Undc propor- 
tio iblidi , circa t b defcripti ab arca o.FTBsd fummam fohdo- 
rum, eircaretlas to,. te procreatotum ab area sntb limilis 
cric quidcm ratioui quadtati rh ad praductuni » gb tb ; 

atquc , 
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atuueproporrioareie qj t b, adaream s n t e (compofkat ') fci-'. 
licct «k rationc illius lolidi ad hanc fummam, five ratione q: 6. jupp. 
r u ad produitum jsj.bt; & cx ririone quam liabet n t -■ 
ad Rn, fcti praduclutn i c r , i; t ad productum l c n , tn) 
xquabitutrationi quadrati n h ad productum e r , 2 k h, ut pri. 
mo loco proponittir. . . 1 . . ... 1'. 

Propocno vero folidicirca tB geniti ab aiea t qj T s, adlbi 
lidum iimiliter procreatum ab area sntb (quie componitur >tx 
(*) racionc arej; oj t B.adarcara imts; feu ratione q:R h , ad 
produilum g n, :rii; & ex catione diihntise. R h, ad diliiLntiutt jjj "' £ 
rh , 1'eu produfti 1 r w, cr, ad produetum i,w,cr) confi- . ' 
nuliserit rationi quadrati a h , adproductum ir.ii.ca, ut fe- 
cundo loco dicirur.' > :-r. 



C O R O I, I, A R 1 U M. 



Si dats arca; ojt b. s n t B-coramunern habeantbalim, vci /j.iS. 
aliquam ordinatam ojt ; prior area qj t B, tchabcbiE adfcciln'- * . 
damsNTS, ut ipfa bafis , aot ordinata q,b, adduplum inter- • 
valli r m diametri b t a ccntco graviratis illius area: ctj? t » . ■ . [ 

Atque foliduin circa diamctrum b t defcriptum a priori area 
(LfTB, adloliduHiliniilitct factuma pofteriori area sn t b, erit 
ut ipfa.baiis, autordinata communis ojs ,ad duplum diilantise r« 
dbmetti.r E, a ccntro gravitatis pofterioris arca: sntb. 

Quindoquidtm area qj? t b cft adateara s.n t b ut q: ojj,ad 
duplum redl=li oja , r» ; folidumquc pciocis ad folidum po- 
fterioris are» cftucq: bq., ad duplum.rect=lio_B , r v *. 

THEUREMA li- "Pnpifilu ■}. 



*s 



Emiparaliola rxji t b ad tri=lum aj b , m eadem baje fit ' 
q_e , i>> h) iudem aitimdine catiilitutum , eJ? ut bajis ojt 
ad dupltim i.itervaiii tiBtiiametri b r^a gravitatis cen- 
tro r/i/iuj /cinifarabohs ; /aiidwiique circa diamctrtim T b ge- - < ' 
itituiii a /emiparaboia qjt tb Jefquiaiterwn eif feiidi fimiluer 
progeiutt a trt=lo q,tb. ffr.iVtV 
II. Seiuipmh qji t b comcte fedknis ,centrum o babeutisad' i i.& i i. 
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triangultm qjB , ineademhafe t±s , & in eadem ahhudine em- 
fiitulum, efl in proportione eompo/ita ex raiione bajis n o^ad dtipium 
itnervalli b n diametri t b a centrogravitatis ejujdem jcmiportio- 
b/Vqjitb, &exratiotie.quambiit)cttrii'tjv<:riumliittit /t c,um 
dnplo partis bz diametri, intercept^ imer ha]sm o_n , & *w- 
I/ff»/ oppojitnm z , ad triplum ejiijdeiu partis b z ; foiidumque 
genitttm drca diametrum b t a jemiporthne a_K t b esl ad jb- 
lidum Jimiliter pracreatttm atri=lo Qjr ■ iil iatus tranfver/um 
z t cttm duplo preditls.partis z b diametri ad Sioc diiplum: jtt- 
ntettdo femper iutervallum u n. ordhatis parulklum . 

Ord;nando quamcuinquc rc£tan) H g H , quadratum QJS, ad 

«■ ,J 'qu3dracum k r cric ( obparabolam )..ut.B t ad t r , vel uc 
[1] ix a.n ad g r ubiquc: quare femiparabola o_H T b , ad cri=luro 

ttr.fff. qjt B eric ['3 ut Q,fl ad duplum diftantii b 11 : atque loiidutn 

*• geniium circadiarnetruiu'TB a fcmipafabola ajt tb, ad fo- 
lidurn fimilicer dclcripcum a tri = Io qji b eric ut q_b ,ad du- 
pJttra diilanria: diametri b t a centro gravitacis ici=li a t b , 

ii-mi- fcilicet (») in propoitionc fcfquialcera. 

fnd.tib. iareiiquis liguris, cfto po iemitransvcrfum lateri tranfvcrfb 
I+f™ T 2 coniugacum, & ab iplb abicindatur fegmenium O n tertio 
loco proportionalc poft duas rcclas o^b .01'; quatenus quadia- 
ttrm a,B ad q: p o fir ur a_B od o n : & circa di..metraro o n , 
ordinacamque z r defcnbatur parabolica curva z N d t, verci- 
ccm habens in n , & qu£ rectsc b o^occurrac ina, & in arcis 
ojt t b . c t b ordiuetur quxlibct recla hge ipfi b 
parallcla ■ 

Er cum b o.ad o N fe habcat , per confiruclionem , ut q: 
BQ_ad q:CP, vci(i) {obdatamfeciioncmtLHTfl) utrect=lum 
wtit T B z - ad rcc ^ = ' um t o z , llve (ob parabolicara curvam ) uc 
/rep. 8. B a ad o N , neceilario O.B squabit b rt . 

Rutius, ob daram feilionem a.H t b, quadratum. 0_B , ad q; 
r H eft ubique utre£t=luru z b t ad rect = lum z r t , vei , ob 
curvatn parabolicam, ut u o_ad r g : & idcirco area o.n t a 
ad aream a.<; t b crit ut n a^ad duplum diltancix b n. (') . 
(4)««. At paraboticum rcilincum o_g t b (4) eft ad rri = !um ajr b 
'° "\ '*' utzT-cizBad ;2b; patet igitur femiportionem a,H T B 
coniea; icclionis, cenirum habcniis , efie ad tri = !um o,t b in 
prop = ne compofira ck racionibus B o.. a b * } i-t r+' i.t'B. 
3 z b . Pra- 
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Preterea proportio folidi circa. bt genittab arca qhtb ad 
folidum lirailircr faclum a rri-lo qjtb componitat ['1. cx ra- jj» 
trone arex qjitb ad tri=lum ojt , St ex racione diftantise bo j. 
ad inccrvallum [ipfi bb itquidiit.ins ] ce£U. n t a ccntro gravi- 
tacis cri=li o.u , nempe ad cecciam paitcra latctis BQ_, vel po- 
tius ratione j wa . b«_. ■ . ■:'.!..■. .„.:•.._■.:.- 

Aroui rationem ares qji t b ,ad rri = Iuni ojrn compominc re. 
lationcs bo... : 11 b ; z t-+- : / r. . 3 z a; patct igitur quod foli- 
dum feniiportionis qjl t 11 cx cooica fectione centro dccotara , 
ic habcbit ad ioliditm tn=Ii htb in proportione compofita ez 
racionc zt-hzb . jzb, & ck racione 3 wa . hhi, feu ratio- 
tte 3ZB . izb , vidclicet enc 111 zt-hzb ad izc &c. 



Pofito quod- dara femiportio qjitb fic qnadrans ellipfis, aoe A-*'- 
cireuliv proportio-ipfias quadrantis ad tri = lum qtb, confimilis 
cnc rarioni quam habet <l.h, sd fesquialrerumdiliantia: sn dia- 
merri BT acencro gravicatis ejufden»qnadrantis. ' ■' ■ 

1 Qiijndiiqimk m componirur ex rationc bq^. 2 n st, & eX ratidne 
zt -+ jzb. 3 zb, feu tationez zT.izT.vel rorione 1 nB.iHB.. - 

Et infuperfolidum^circadiametrurrt bT, genitum a quadran- 
te Qji t b ad folidarn gcnitum a tri = lb q_t b fc habcbit in 
prop^ne dupla. 

Nam illud ad fioc folidumelt ut zt.-i.iza ad 2zb, fcilicet 
ut 2 zt ad zt. M - '.' ■' 



SEmperth abcdwmm feQionii cenxra p decorau ad irian- jf/.n. 
ad c in eadem bitfe ad, in eadem alitiudine *"14- 
canjiiiuutm , .cff m rec7=lum'ex bafe ad , in latus iranf. 
verfilm c e rni» partis d e intercepta inter ba/im a d , rjr* 
iH/cr oppo/itum vi-nicem r., ad /extup/nm fab banc diameiri par. 
tem d t.,itibtiervatlnm o d ipfins diamem d c, acenirograviia- 
trs prsdiclt fimiporthnis : Jummodo boc intervaUum fupponatuT 
ordinatis paraiictioa . 




COROLLARIUM. 



THEOREMA X. Tropofofa 10. 



A dia- 
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' A diametnr c'd abioindarur tettia.pars bv; qnatenus pan- 
Ant;",-& am v m Jeter* c d iit (Ocentrum.icquilibrii rrianguli a cd, 
dc <t* t . & quatcnus 3 v e a?quet e c -j-i de ; & a bafe a d protrac"ra ab- 
W>nd fcindatur hujuuDodf iegmcntum dp, ut (it-tertiurr. proportiona- 
A i. fr. po (j s DEi &p 0 ft DA> &p erC onfequensq. ad duplore£t=li 
fde lit iequalc. Compieaturque triangulum fcd pcr rectam 
pc.quE protracla occurrat in N ordinata; e n : St infuperdu- 
catur qusevis ordinata bs h i fecans femiportionem *bcd. 
. Etquoniam, ob contcam fectionem a bc d , quadratuniAD 
ad quadratum b h cA ut redangulum e d c ad re£tangulum 
E h c , vel uc rcjlangulum bdf id re£langulura E H l i qucrn- 
admodum quadratum a a , perconilruclionem, squatur duplo 
reclanguli fbe, ita duplo rectanguli i h e quadratuni bh ubi- 
que par erit; & ideo fuperficSes genitx ritca c d per femiordi- 
natasAD.BH cylindncis fupcrficiebus circa e n procreatis ■ 
reclis FD. ih refpcctive t 1 ) tequabuntur iubique.' 
7./w- jj nt j e i n f er(uri q UOt j foijdum.. circa c d defcrjptum. a fcmi- 
ppttione a b c d ffquabitur annulo circa-EN genuo pertrian- 
gulum ecdj atque area^ABCD eamdem proportionem habe. 
(j) tx*. bit ()) bU tri = luro fc.d, quam reeiprQce habct diitantia v e 
4. ftff. ad: diliantiim od. •., - « 
a- Sed ttiangulum fcd cft ad triangnlum acd ut df, ad ad, 

vcl {ob conllruclionem.] ut ad ad i de; ptoportio ergo fc- 
miportionis A b c d , ad trianguluni a c d componetur cx ratio- 
ne vi.no, &es ratione a d. i d e, aflimilabiturquc rationi, 
in qua elt rcctangulum vE, ad ad duplum rcflanguli edo; 
vel in qua cft triplum illius ad fextuplum hujus reclanguli, 
fcilicct m qua fc h..hct rcclangulum fub ad in ec-+-2de ad 
festuplum reclanguJi e do &c. 

SCHOLIUM 

Hic nnimadi/crterc pf odeft, quod folidum circa diametrum, 
cp defcriptuni a femiporrionc abc D.crit ad fol.dumfimilitcr 
ia:turli a para!l=mo AZCD.ut CE-+2 d e ad (i d e. 
(4) .JSaui prcipoitio illius ad hoc lolidum componitur cx (4) ra- 
5 I"tP- tibnc fcmipo.tionis abcd ad parall=mum azcd , fcu ad. 
duplumtri-li acd (ncmpc rarionc rcii=U ad,ec-hdb 
ad 
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ad duodecuplum re£l = Ji EDo.fcurationeproductia d o inre. 
fl=Ium ad.Ec -+2»e adproductum ido in duodccuplum 
rea=li edo i feuaiDO in tcxtuplom reft=li edoJ & ex 
i ationc , quaru haber duplum diftantia; d o ad a d , vcl produ. 
clum a ido in icxtuplum re£r=li ido ad producium ab 
hoc : fexruplo in .\n; Sc per confcquens conlimilis eft rationi 
producli a d o in re£t=lum ad , ec -m de ad produclum a 
d a infej£toplunire£Uli edo, fciliccr ut e c-^ 2 d e ad 6d e , 

THEOREMA XI, Propofttio 11. 

DAto quadrilineo A b h e ab/ciffo , iit conica feclione centro J s- 
H decorata , per 4ues femiordinatas ae.bh ad fecttn- 1 ' 
dam h e dmrnm coniugatarum dtameirorum ; quarttm 
erdinatarum altera b h procedat a centro h , fitquebafisparall= 
tti. itt eadem alti/udine covjlituii j 

I Ide m quadritineum abhe fe habcbit ad parall^mum bfeh 
«t quadratum reliqtt* bafis a e cum duplo quadrato prioris bafis 
b h ad jextttplum reH=li Jttb banc bajtm bh in diflamiam cu 
diametri h e a centro gravitatis pradiili quadrilinei 1 dummodo 
ipja diiiantia ordinatis aquidiftet . 
_ //. Solidum, circa diametrum h e defcriptum ab ipfo qtiadri- 
lineo a b h e fe babebit ad fitlidum fimiliter failttm a parallelo- 
grammo bfeh «t quadrattim pofterioris bajis a e cttm dupla 
qusdrati prioris bajis a h ad bttjus qtiadratt triplitm. 

A bafe A e prorradla abicindantur ralia fegmcnta ce.de, 
ur quadratum alterius c e triplo quadrati b h , quadratumquc 
reliqui d e «quetur q: a l , cum duplo q-. eh, ac propterea 
quadrarorum ce.de diferentia tequetur diftetentiie quadrati 
Ae cum duplo quadrati bh a triplo q: bh , fcilicet differcn- 
tia: quadratorum ae.fe: atque completisrri=lis dhe.chp. 
dematur lde tertia pars ef, quatenus tri=li dhe centrum 
aquilibrii in latere d e (0 fit f : & circa s h defcribantur foli- 
da tam ab areis abhe .fbh'e. abf, qaaui a tri = lis d ii e. j, X 

CHE.CHD. 9—f—i. 

jam e& conicis clem. notom eft rc£lam b f conringerc cur- * *' fr ' 
vam ab in b, & ordinando quamcumque reclam krilm, 
D diiie- 
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diflerentiam quadratotura ae.ee clicadquadratornra Ki '. Rt 
ditferentiam ut q: F B ad q: B r , vel ut q: e h ad q: ■ K . vcl 
ut difretenriam quadratorum de.ce ad dirTerentiara quadrato- 
nim Mi.Lijil dirlcrentiaqq: a e.f e iquatur [ut fupra duirnus} 
differenria; quadrarorura de.ce; dirterencia ergo qq: ici . n t 
didctcntiz qq: mi. li arquari debebit; fuperficiefque , circa. 
h e genita pet retlam k r fuperncici fimilitcr progcnitaj a rc- 

([) «t« c!a L M l,i)H 1 ue P' r [l ' cclt : - quaraobrcm folidum trilinei aef 

s >M. iolido trianguli dhc critZQuale: atqui iblidum iri=li cm 
squatur folido paiall =mi H E , ob quadratuim c E tequans tti- 

niBut plum q: b h W per conflruftioneni ; foltdum igitut quadtilinei 
abhe folido tri=li dhe eriiquidcmiquale; quadrilineum- 

Oii. ' que abhe fc habebit ad triangufam dhe reetproce til"iic 
diftantia p e , ad diftanliam E a_, vcl ut d e. ad jeo.:. hoc 

Sjtal*. auteni tri = Ium dhe ellad parall=ruum fh ut de ad 2BHi 
quadrilineum igitur abhe ad paJI=tnum..FH pruportionem 
habebit compolitam cx rationibus d e .. j.qje ». d.e . 2 ti a,. 
ncmpc a-quatem rarioni , quam habet q: d e (vcl qiAE cum 
duplo q:HH) ad rcrt=Ium fub ihe in jojs.jfiye advfcxtu- 
plum rcct=li h a, . V- 

Deiude proporrio , quam habet fcliduro .quadrijinti a b 
h e ad folidum pjrall =mi r h conlimilis . tli rationt , iifc qua 
cll folidum rri=Ii DHE ad folidum tri = li c RB ; quando- 
quidcro hic folida iiiis refpeclivc aquiparantur ;. vcl ut q: d b. 
ad q: c e , (ive ut q: a e cur» duplo q: b u ad triplum q: bh . 

THEOREMA XII. Bropoftio 12. 

L | \Qrtte a l 11 c conicte feSiouis centra o decorate , fe. ba- 
fig.lll* l-* 1 bet ad tri = lum abc , in eadtmbafe ac conflittitum , 
* 19- J_ & i„ eadcm a/titadine, tii diametrt pars d s compra- 

heufa imtr bafim a c , &• oppojitum veritcem x ad fcsqui-. 

«iteram difimi^ v o psdidi centri o a centra gravitatis ir 

ipjksmet portio/iis albc- 

//. Eadm portio ^lbc efl ad tri-lmn a o c eamdem bofm 

babens a c , verticm vtro m cevtro o feclionis , ut reCl=ittm 

xds, /«i fffltoMS diaotetrttm a a iu /ttpradifiam pmem dx, 
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fifqutaltetttm rtS-rli dov fub dkmetri parttm o o pofitm 

inierbapm sc &jmerif>Jnm centrum o, in bttjus cttttri di/lati- 
tt,im o v a centro 'gtaxitw.it v puftfem ponionis albc ; vel 
eiitmitabaf.s a c. J/iitan^ens ad fejquiaJternm ipfius dlfiantite vo. 

Detur prinio poriioiicm aliTc elle hyperboficam , in f- 
fstr.. 37. vel elle ellipticam , & ad alcemn partem centri o , 
t" ilZ.fig. &:in utraque abfcindarur a diametro dbo Jcg- 
mentum.o L potens rcft^lum xdb , nempc diftcrcnuam qq.- 
d.q.bo, & compleantur pat:alt=ma acef, FfcGK per rettas 
Afh; ceg, diamctro db patallelas , tri = lun>que hog, in 
cujus diametro 10 fumatut tertia pars is.; quatenus ipilus fl i f£ 
tti=li ccntrum gravitatis (0 lit s; & infuper ad coniugatam Aretim, 
diametjam ef cumca; fcctionis ordinctur quilibet rctta m lk * f ' n 'i"'~ 

. Jam difFerentia qq. do ■ bo ad dilFerentiam qq; km. kl cft ' r '** 
<» ut re£t=Ium gih ad re£t=lum grh, vel ut q: 0.1 ad M'« 
difTercntiamqq: rk.p Ki fed q: o i,pec conftrudtionem ,a:qua- 
tur diiierentix qq: d o . b o i ergo differentia. qq: rk.pk dif- 
ferentia: qq: mk . lk ubique erit squalis , fuperriciefque circa 
ef defcripta: per reflas lm . p r inter fc ubique tll arquabun- yj 
tur; quo circa inter fe quidem ;vqualia etunt, & folida iimi- 
liter circa ef procreata per portionem albc, triangulum- 
que H o g : atque portio a lb c ad tti=Ium n o c , erit te- ^ lta _ 
ciprocc Ul ot diftantia s o ad diftantiam ov, five ut iO s ./ af p.z. 
fcfquialterum illius s o ad hujus diflantia; o v fefquialtc 
rum,- tri=Ium autcm hog eft ad tri=lum abc, ut oi ad bd; 
propottio igitur portionis albc ad tri=lum abc compone- 
tur ex ratione i o . lo v , & es ratione iojd, ajquabiiuc- 
qae rationi q: oi, feu re£t=Ii xdb ad refl=Ium fub bd in 
£ v 6 ;'vel potius tationi, in qua eft o x ad ivo. 
" Ubi vero elliptica portio albc non fit ad alieram partem fis- |t. 
centri o , ideoque fcmiellipJim excedat ; . ponatur relidua; por- 
lionis anxc ccntrum gravitatis in pundlo t reperiri, com- 
pleatur<iue tci=lum axc . Ec quoniam integrs ellipfis cen- 
trum 0 , eft eriam centrum gravitatis cjufdem elliptis compo- 
fiwexduabusportionibus albc. anxc; portio ai.bc a(lpor-(,f« 
tionernANXC(!)eritteciproceuc Toadov, vel ut LTOad ""*"* 
D 2 fov: 
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1 ov: & cura hsc portio anxc fvquje jaeet ad alteram parterrt 
cencri o] fit ad tri=)um axc ut b'd ad ]io, trianguluroque 
axc ad tri=Ium abc ilc ut djc ad db ; portio albc , ex 
squo perturbace , erit ad tri=!um ab c uc xd ad X vo. 

Prsecerca,m omribusfiguris,tri=]um Asc.ad tri=lum aog 
cltut Boad DOj ergo proportioporCionis albc ad tri=lun» 
aoc , conipoltta erit ex racioue id. Jvo,&ex ratione dd . 
do, & adsquabitur racioni r«£t=li xdb ad fefquialcernm re- 
& = li dov. 

Ac fupponendo pz cfle fiilitangentcm hafis ac , refl = Ium 
(O-V'" ou7.f 0 refl = Jo ndb parcrit, atque proporno refl=Ii xds 
\V ad fesquiatcerum rcc> = li r>ov [ nempe proportio ponionis 
albc adtti = lura aqc] fimilis erit rationi rccl = li ooz.ad 
fefquialterum cetl=li uov, fcilicet raciooi lubtangentis dz 
adivo. 

THEOREMA XTU. Propofuio 13. 

//■4: T~^V/?ro, qaod dut ordinau in/equaies ad, bc ad aHquam 
4 ! 4 i. I I diametrum rf o coniae fiSwnis, cemro o decoraa ob- 

J J fimdent quadrifmeum aibcz», <itqtic dijferentia as 

mmorii fcmiordinatx a majari iia Ju diaifa n» punch n , ut fe 
babeat adfigmetitmn sn «r 3 af -4. jbe ^st+iAf . 

Tdem quadrilinetlm azbczd fe habebit ad quadrilaxerum- 
abcd in proportioue mnpofita ex ratiane lateiis tranfverfi atp 
fatns reStiin ejusdem diameirt keo , & ex raiime, quamba- 
btt red=/um as , nu ad re&*>Ium jub qiiadrilateri diametrttm, 
ef iti diffaiitiani ov centri feiihnis couns a ceidr» gravitatis 
ipftufmet quadrilhni ' . ... - 

Ponatur primo, quadrilineum azbczd e(Tc ad alceram par- 
Ar- 40. tem centri o incegra: lectionis , (icque xx diameter ipfi f.fo 
4 '' coniugata, idcoque ordiiiatis ad . bc parallcla; & in feftio- 
nc conica ha:c dwmeccr efo !ic prima duarum coniugatarum , 
iufig. 41- lic autcmfccunda, i/141. fig. Etabipfa diamecro efo 
ablcindanrur duo fcgmcnra on . oh, quorum alcerum on 
polUcdilierentiam[tamr»/jHrii4i. quani mfigitra 40. indicante 
fettio- 
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fcftionem cllipticam} quadrati eo a quadcaro femitraiisverfi 
latcris OG diametri efo; poflit vero fummam, injig-$i; qua- 
drati eo , quadratique e.t femicransverfo iacere os diametri 
e fo ; quffidifferentia , aut fumma , fe haber [ cx conicis Elcm, ] ad 
q: femiordinatic be, utlatus transverfuni , adlatus re£tum;rcli- 
quum vcro fcgmcntum o h poffit refpeclivam diucrenciarrt , 
ant fummam q: fo, quadratiqueexpradiclofemilateretranfver- 
fo go ; qnatenus quadratorum ho.no difTerentia eqUetur 
ditfcrcneia; , qua: reptricur iftcerpciorem illarum dificrcntiarum , 
aut fummarum , & inter poftcriorcm; nempe differenria; qua- 
dracorum eo.fo. , ■■>■■'- ■■■■ ;■-■ 

Pofteacompletisparatl=i5 bm lc . a k i d, agantur diagona- 
les 10 .ko, qus per puncta m l refpeclive tranfibunt; quan- ■ 
doquidem q: oh ad q: o n cftutfupradictadirlerentia,autfuni- 
ma qq: fo , g o ad pRediaam differentiam, auc fummam qq: 
e o . g o , & per conteqaens ut q: A f ad q: e b , vel ut q; h k 
ad q: m N . 

. Atque fccecur h n in- p, ita uc n h ad s p iic uc as ad 
sh, vcl [ob hypothefim] ut 3Atn-3BEail be-haf, vel 
ut 3. kh -t- 3NMad n m -f- ! k h ; quatcnus punfium p fit 
(0 ccnccum gravicaris tcapetii kmli, & amplius recl=lum (0 
nh,p o ad r<.-6t = lum a s , ttf catndem riabcat rationem , quam j 
q:oN, feu pca;di£ta differentia, aut furnma qq: eo.go, ad ^ 
q: be (fiquidem op , on , & fw , fs , funt pacces limiles ipfa- 
rum oh, fa) fcilicet quam transverfum latus ad reclum. 

His pnmiftis, & ad diametrum xox ordinaca quacumque 
recta z x y a , quadratorum sm . b »; difterenria ad ditferen- 
tiamqq: <>x . zx (Ocrir ubiquc ut reCUIum asd adre£t-(i) 
lum a&d.vcI utre£t=lum kiii adrcft=lum k«i, five uc qua- *»■ 
dratorumRm.Mwdiffcrcntia-addiftcrcntiamqq: ax . y x (dum- 
modo ipfa ocdinata nonjaccat intec duas bm . cl) idcoqmShxc 
diffecentia qq: a x .y x diflerentiie qq: &x . zx par erit; ob 
cjuadratorum rj» . MW , aut quadratorum ho.no differen- 
tiarn arqualcm (cxconthuCtione) differentiiE qq.Fo. eo, feu 
qq: s m . B w. Quamobrem fuperfieies genicacirca ox arefiis 
&z . ya incec lc squabuntur ; & (bblcquentcc inter fc squa- 
lia repcriencuc folidi progenira quidcm cicca o s ab areis 
azbczo.kmli; quadruiucumquc azbczu, ad trapecium 

KMLI 
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Kmvi erit (0 reciproce ut. diftanria po ad dillantiam vo ; 
J-/W- at q U j trapetium %M li ad trapetium a b c d ell lit n n ad e f ; 
proporcio igicur quadrilinei azbczd ad trapetiuni: abcd 
coniimilis erit racionire£t=li h n , p o ad rcct = lum ef , v o ; 
fcilicec compolira erit en rarione rcct=li n n , p o adrecl =lum 
as , »Pi feu ratione , in qua cll iacus cMnsverfuni ad latus re- 
fium diametri efo; & ex rationc (ect=Jj a^ , iif ad reu =iuni 

EF , VO. ■:■* .-'■■ 

fis-4}.& Duni vero datum quadritineDm azb czd non jacear totumi 
**' ad alieram parccru ccntri o , ac diametn x o x , diamaro ep 
coniugats; li abfcindatur ab hac diamctro pats o.o^qualis feg- 
mento of, ordineturquc per a_Te£taL.CtM [qute ordinatam ad 
a-quabit] efficierur quadrilineum azlmzd , bafes ad , lm 
fcquales habens, centcumquc gravitJtis jn o ; &. cum idtm qua- 
drilincum azlmzd conitet ex duobus quaotilincis a zb czd . 
lscm ; G ponatur in puntlo t centrum graviuris quadrilinei 
lbcm ; riecelTc eft , quadrilineum azbczd ad quadrilmeum 
(i) rx ldcm eflc 1*1 reciprocc ut diftancia to, ad diflsntiam vo , 
Mttbm. ve i Uf re fl=lum to.oj ad rett^lum vo > oJB; fed quadrili. 
neum lbcm [per pricedcntem cauim] eft ad trapccium lbc m 
in proporcione compofita cx rationc latetis transvcrfi , ad latns 
reflum diamecri fq_ & ex rationc je'fl=]i as, hf adred=Jum 
ro,a,E; atque tcapetium lbcu efl ad trapetium abcd, uc 
Eo_ad ef , vel ut refl=lum o v ■ qj ad rect=Ium vo , fe; 
hinccolligitur.quodquadrilineum azbczd ad quadnlatcrum , 
feu trapccium abcd crit in pro=nc compofita cx ratione la- 
Ceris transverii ad latus rectum diametri e<l_, Sc ex rationc rc- 
fl=ili as , hf ad re£t=lum ef , vo : quod &c, 

COROLLARIUM. 

Qnoties igirur diametri foe latera cransveTfum, ac reflurn 
intcr fe fint icqualia [quod fequitur in circulo, vel bypetbola 
KquiUtera] quadrilineum azbczd erir ad trapetium abcd, 
ut rcfl=lum as, ijf adrc£t=luin ef, vo. 
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LEMMAt. Pnp$M.iA. 

Sl retialitiea oe iit*qualiter./st divifa m i : Jup/tm fumm<e-fi s .4%. 
quadraterttm of . vt . io /eauaiitur, qtiadtato differentia- 
fegmeutorum f i . a i mia cum trip/o qaadrati ex daut teita of; 
Si /ijc ib a?qualis' 10 , dimidierurque in a difriirtntia F E 1 
fcgmenrorum i o . ir, patec , quod i a> fubdupia crit datse 
reclc o f ; unde , ex nona fecundi clemcnrorum Eucl. furn- 
ma qu.idrjtorum fi.Oi duplo fumrura quadrateruitt a \ . a 
f adiquabicur, duptomqucrlliuscjuadruplo hujus furnmse Eequi- 
parabitur, vcl potius duobus iimul quadratis of . ef par crit; 
quippe quadratum o f quadrari a i , quadracrmique e f qua- '■ 
drati aiF quadrupluro eft. Er addito; hinc inde duplo qujdrati 
of, bujus quadrari duplum cum duplo. quadratocum fi.w' 
quadrato ef cum ttiplo quadrati oe aiquale crie. Quod &e. 

LEMMA II. 'Tropbftio i$. 

SJ reJa-linea ze in trts partes tequalef z o . 01 . ie fitfis.+S. 
ttivff*,(fp altera e i exrreinarum jegmento EF' /it adatiaa * 47 ' 
in fig. 4rf, diminuta autim ia.fig.^j. 
Diftrcutia iu primi figura, jextup/i rec~l=li on a dup/o re- 
8.<*lt 7. f e equabitiir quadrato r r. eitin triplo q: of. 

Du/j/mi: rcadsgfli zfe, i» pqfteriori figura, una cum fexttt- 
plo re<!l =li o f i xquabiiur quadraio r e M» triplo atiadrati o p . 

Si fiat ay mnuslis if , rec~r=lum ofi rcct = lo jy i e , vclpo- 
tius funima;, irrjig^t. ac dittercntis, hifig.47. rc£l=li zfe, 
rett.ingulique z i e , icu dopli quadcari o 1 adiequabitur : unde 
triplum rect=Ii ofi irquabicuc eidem funimre, auc differentia;, 
una cttm duplo rect=li ofi. 

Arque ablaro hincinde, infig.\6.K&=\o zfbc, exceflus tri- 
prired=Ii ofi liipra redt=lum zee , iquabitur duplo reftan- 
guli ofi cum dupio quadrari 01 , vel zquabltur quadratis of . 
if . 01 iiuiul fumpcis; & cxceflus fextupli recl = li ofi fupra 
duplum re£t=li zse. squipaiabicut duplo aggregati quadrato- 
rum 
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rum of . i f . oi , fcilieet , cjl praicedcnci lemmate , par erit 
quadrato e f cum triplo quadtati o F . , 

Ac infig. 47/addito binc inde rect=Io zfe; hocre£l=Ium 
zfe unacummplo rc£l— li ofi aiquabitur recl=lo zie cum 
dupIoredl=li ofi, feu a:quabitur duplo quadcaci 01 cum du- 
pjoredt=Ii ofi , velpocius xquiparabituc cribus iimtil quadra- 
tis of . if, 10 : quare duplum redl=li zfe cum fcstuplo rc. 
Q=li ofi xquabitur duplo quadratorucn of . if . o 1 , vel po- 
tius, pei prarcedens Icmma, quadarto bp cum triplo q: of &c. 

THEOREMA XIV. Propofitio 16. 

ft.+a. £\I du<e fmiordinau maquaies ad . lc ad alteram ci ex 
4P.50. juabus coeiugatis diametris c 1 . 1 ef conice fetihi.is , eeii- 
f'i*& tro 1 decorata , abfcindant quadriiineam aslcd , ae fint 
S4- hafes oppofite trap/ui alcd ; atqne jumtna ablcifjarum v.\ . d i 
{ubi prddiclum cenmim iwn fit tnter ipfas ordinatas) dijfcreutia 
auiem iu reliquo cn/u, aqitet reSam co^ 

Troportio quadriiinei asi.cd ad trapctium alcd compone- 
tnr iti utroque cafu, ex ratione, quam habet co^ad duplum in- 
tervaUimi m 1 re/iqua diametrt fi a centro gravitatis m ejiis- 
■dem quaduihei , cs" ex rattone,, in qua quadrauwt differemia 
cutn tripio q. ex fumma prdditlarum jemiordinatarum eS ad boc 
nipfum. 

Ponacuc tuiadrilincum aslcd efle hypcrbolicum in fig. 48. 
50.. }i.&sh & eflc ellipticum infig. 49. 52.1?* 54. & com- 
pkarur pacall=mum lcdg. 

. .Ec dum altera ordinaca, feu bafis ad congruat dimidio ie 
tcansvccfi lateris o e , folidum , cicca diametrum 1 r dcfcri- 
ptum a fcmipoctionehyperbolica, auC clliptica lef, fe habebit 
1) « I"! ad folidum limiliter fadlum a patall=mo fk ut a o ■+ 1 f o 
*«»°jo ac * s - vt ' uc produclum ab ae inAo-+ iro ad fcxtuplum 
' redi=li afo: hoc autem folidum parall=mi fk eft ad foli- 
dumlimiliterpcogenituma paralUmo r c, ur pacall=mum fk, 
ad parall=jnun) f c, vcl ut af ad if , vel ut iextupluin redt— 
]i ofa ad iextuplum redl=li ofi ; ccit ex a?quo pca;didYum. 
folidum femjpotrionis lsaf ad folidum parail=mi cf uc ae 
.;*""'" in 
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jnAo-MEO ad feituplura re£r=li om, vel potius [fafla 
ttz (equali ad 01 j ut duplum rcct=li zfa ad fcxtuplum rc- 
itcii ofi. 

- Et comparando fummas [/rfJ&^Q.] differentiasverof.wjfg'. 
48.] ad eonfcquences tetminos , crit folidum a quadrilinco 
xsadc gcnito circa ip, ad predictam folidam parall^mi 
tc nt:fumma refpective, aut dirlcrentia fextupli rc£l=li opi , 
duplique re£t=ii zea id fextuplum re£t=li ofi, lcilicec 
10 uc q: ef cum tciplo q; of ad fextuplum re£t=li ofi . [1] « 
Quamobrem proportio quadrilinei aslcd ad paralUmum ** *■ 
tc, qtn componitur ») cxrarione co_. nm, & «c rationeil- (,) 
liosadhoclblidum; componerurquoque cx racionc cq . ji», '■/•/•»■ 
& ex rationeq: e f cnm criplo quadrati OFad fextupluro re£t=i 
ti ofi. Atqni parall =muro cf ad trapetium alcd eft ut ifi 
ad lc -+da, five ut dupluro re£l=li ofi ad fo in lc -+da , 
vel ut fextnplum re£t=li ofi ad triplum re£r=Ii iub fo in lg 
■fDA.velin fi -+ei, fciliceradtciplum q: fo e* fummabafium 
lc. ad. Proportioigiturquadciiinei aslcd adrrapetium alcd 
coropofita eltex ratione cu_. nm, &ex ratione q: ef cum tri- 
plo q: ex prrdicta bafium fumma ad hoc triplum a_. c . d. fig.sa.fi 
Si quadrilinei ascld hyperbolici infig.s°-&S r.elliptici in •"*»■ 
.51. bafcs a v . lc ad eamdem parcem cencri 1 repcnantur , 
o in femilatus transverfum diametri ief, &ipfi femiconiuga- 
tnmfit ih, compIetifqueparalUmis lcie.adck.ckfi, fiac 
10 Ltqualis ie, feu LCi quatenus of fummx ordinataruro lc . 
ad xquecur: & ur quadratum in ad q: m ita mvt q; 10 ad q: 
I y , & circa eamdem diametrum e r 1 iimilicer conltiruatuc 
cutva fe , quz flt elliptica infig. s°.&S'- licvero hyperboli-. 
ca iii fig. sa- & qua; in otroque cafu vertices oppolicos habcac 
in punttis o . e , ac ccnrrum in 1 , & femitransverfo laceri 1 e 
{emiconingatum lit 1 y , & amplius ordinata: af occutrat ipfa 
curvapE in punito p, complearurquc parall=mum pbif. 

Et cum, ob hanc curvam pe , differentia qq: ei . fi Ct ad 
{eroiordinane pp quadratum ut quadrarum femirransverfi 10 ad 
q: femiconiusaci 1 y , vel f per conilrutioneni J ut q: 1 n , ad ' 
rj:iH,|live(obcurvam l Ajurquadratorum (i) ei. f 1 dtftercncia ad y/ffe». 
difterentiam qq: le . ge; huic differentii, fcu diftctcntife qq; 
KF , af xquabitur q: pf ; unde fuperlicics genitfc circa 1 f. a rc- 
E flis 
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(i) ■*»■ itVijiit . PF inter .fe- crumM 1 ! squales : eoaeroque progrelln , 
sfif/i- ordinando quamcuraquc r&aarn .TSR , inter i'o pates ubique 
repericntur luperficics progcnitie quidcm circa diamecrum I £ » 
rectis xr , ts ; quo circa folidum defcriptura circa ib a tri- 
linco pef , annulo fimiliter facto .per trihneum alk foiidum- 
que parall-mi.PBiFannulo parilUmi akcd, atqae folidura 
quadrilinei pb\e annulo quadniinei lsadc aquabitur; dum- 
modo ipfa folida circa ie ddcripta inrelligantur. i ■ • 
Et inluper annulus quadrilinei aslcd ad aimuIaraparatUmi 
akcd fe nal^cbirur folidum quadrilinei pbie (alteram bafim ie 
- habenrcm/, qua fcmitraasverlo ie congcuit) adlblidum parall = 
■mip-BiF, lciticct (per ea qu;e in Cuperiori cafu oltenfa func) 
ut q: fb cum criplo q: fo ad. fexcuplumrectali ort: . i . ; . 

unde proporcio quadrilinei.LSADc ad parall=mum akcd 
componctur ex racione co_, i '. i m , & ex racione itJius ad hunc 
annulum, fcu ratione q: fe cum triplo q;FO ad fextuplura 
rc£l=li oFi:fed paralUmum akc d ad rraperium ladc eft ut 
iad ad ad-+ic , fiveur ari ad ?o , velut fextuplurnrc£l=Ii 
OPi ad criplumq: fo: conftar igicur, quod propottio quadrilL 
nei AscCD adtrapcrium al.cd coroponctur ex ratione co_. 2 
WS; &cx ratione q: F-E cumtnplo q; Toad hoc tripluraa^. c. o. 
, t _ s Ueniquefifeelionis conici ceutrum 1 reperijturimerordina- 
& S4. tas a d , ic quadrilinei a s lc d, & baiis lc major lit iufig.s J. minor- 
autcm bafc \uivfig. it- £c eompleto parail=mo lcdg , 
producatur lg in p ; quatenus l P iir intcgra ordinaca ad dia- 
niutrum if; complcaturque parE.ll=mum lphtc, ac trapetiun» 
padh, Gc facla 1 o xquati ad ie iir 1 « diftanria centii gra- 
vitatis quadrilinei padh a pradi£ta dianietro iF- 

Ec quoniam fcciionis ccntrum 1 cft etiam cenrrum sequilibrii 
quadrilinei lsphc bafes lc . ph tequales habcnris, conflantis- 
quc ex duobus lsadc. padh; ptoportio quadrilinci lsadc 
(1) ix ad quadrilineum-PADH fimilis (») crit rationi, quam rcciproce 
««ifl»i. habec bi ad i.rn, vcli «i ad i.im; fed quadrilineum phdh 
*** * ad trapezium p A d h eft (ex prscedenti cafu) m prop=necompoti- 
. taexrationc dc . z . n 1, & cx rationc q: fe cumtriplo q: fo ad ■ 
hoc ttipluni; atquc trapctium padh cfl: ad tcapetium ladc 
uc d h , fcu co_ad cd ; colligituc indc , quod propoctio qua- 
drilinei lsadc aditapetiura alcd componctur ex ratione cct_ 
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i m i , Ec ex ratione q: f b cum triplo q: E o ad hoc triplum , &c 



. , SCHOLIUM. 

SoliUum r/enitum circa diametrum if a quadrilineo Lsadc^Iw 
ad folidum limilitcc progenicum a paralI=mo cdv fe habe- s oc *»'' 
bk uc q: cx diffcrcntia e f cum criplo q: ex fumma 'F.o. baiium 
ad . lc ad fcxtuplum rcclxli of.in fub ipfam fumnum or 
in femilatus transverfura in. 

Cura quadrilineum lsadc adtrapetium iadc fitin propa^" ; 
necompoiitaex racione, uuam habeccojid i . iw, & cxratio- 
ne quadrati t.f cutn triplo quadmi orad hoc triplum; acque . 
trapctium la dc litad parall =mum cdv ut cl -+ ad ad ivd 
vcl ut ei -*■ fi ad i ni, vel uc fo ad z .in, live ut quadracum 
oe ad duplum reit-li fo . in, vel poiius ut criplum q: fo 
ad fextuplum re£t=li eo , in i conftat igitur quadrihneum 
lsadc aj parallatnum cdv clleinproportionc compofica cx 
ratione ccu.. i.iw; &,cx jationc quadraii.EF cum triplo q-. op 
ed fextuplum rect=li fo . in. 

Atqui folidum defcriptum circa i r perquadrilineum lsadc 
ad folidum. limihtet' delcriptuni a parall=niD cdv componi- 
tur ex tatione i.im . ccl,& exraiionc qnadrilinci lsadc ad 
(') parall = rnum cdv, compoiita (ut vidimus') ex ratione ('! »* 
Ctt., 1.11«; & ex racione quadrati ef cum triploq: of ad fex- ^W' 1 ' 
tuplumreci=li fo.in, patec igicuriolidum qundcilinci i.s a d r. 
ad iblidum parail=mi cd v ciTeuc q: ef cum tciplo q: of ad 
fextuplum re£t=Ii of ,.in &c ,". '. 

: * ' 'THEOREMA XV. ! \ Propojltio t j. 

SI TtBa linta a g contingens cotiit<e feSiattiscietvam «ttenHim f gl , ; . 
a aHerias ordiuais ab ad a/iqatm diametrttm xz, tlaudai s6£>!7 
cum aliaordinaia qef, &cum ipja curva irilincum 'gade 
jaccns ad aiseram,pariea iplias, dia'meiri ... .. v. .. '. 
■■ idem trilineiim g a D e easisdem proponhiitm Jsabtbitad triatr- J\ • 
gstlum q ae, quamuY -+ee ad triplum iuiervaiii, ardinatis pa- : 
ralleii (ptita intcrvalli. q j) atio ipja diametcr rccedit a ceutro 
gravititrs prtdi:ii trilinei . " E i Ab * 
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Ab ordinata ef futnatnr fcgmcntum fh fe habens ad ge uc 
GF-^EFadiFB; quatenus quadracorum gf . ef dirlerentia du- 
plo re£t=li hfb adiquetur,. lupecficiefque cicca xz, genita 
(i) «■ P uc '^ 301 GE > 'ijpcrricici cyhndrjc», circa ab descripta: at 
7. & t. reita f h fic (0 equalis: & completo triangulo hbf, fecetur 
fipf. 1. ejufdem latus fb in 1 ita ut fegmencum if lit ipfius fb iubtri- 
(1)« Ar plum , aC proptcrca in eodem latere squilibrii ccntcum tn = Ii 
cbimtii hep !') fit idempundtura 1. 

%*J*'.\. Etordinata pofimodumquacumque recia cdvkl, trilincura 
fnp.\\'oAoi, ac tciangula gae . hbf fccantc, quadratocum gf . ef 
. , jfJ .difFerenctafehabebit (3) addiftirentiamquadracoruiii ck.dk ut 
Hcti/m. quadratura g a ad quadratora ca, vcl ut quadratumFB adquadra- 
turn KB,fiveutredt=lum HFBadrec"l=lura lkb: & cum (per 
conilrucionem) duplo rc£t= li hfb adxquetur dirTercntia qq: 
gf . ef, neccne eft quadratorum ck - ok difterentiam duplo 
recl=Ii lkb paremefle, & confequcater fupetficiem dcfctiptam. 
circa diametrum xz perrectam.CD squaci cylindricx luper- 
nciei circa ba genite a rccta k l ubiquc, folidumque, ciccaxz 

Erogenitum atcilioeo gade folido circaBA pcocreato pec tri^ 
im hbf effe quidcm cquale ; quapropter trilineum gade ad 
(4) '**• tci=lum hbf erit (4) ccciprocc ut diftaotia 1 b ad diftantiam 
4f"tP.-- of, vcl ut 3,ib, feu jfb ad j of: criangulum autem hbf eft 
ad tri=lum gae ut fji ad ge, vel(ob conftrutionem) uc 
CF-+EF ad ifb: trilineum ecgo gade ad tci=Ium oas erit 
cx xquo percurbatc nt gf -t-EF ad j of. Quod,&c» 

COROLLARIUM. 

Undeeft quod bilineum ade fe babebit ad tri=Ium gae nt 
eft ad 3 o f ipfius exceffus fupta g f ■+ e f . 

THEOREMA XVI. Tropofitk 118. 

. J( £\Tre8a linea agr vranfiens per ternmos duarum femkrdi- 
j».*-6o.^S natarum ab.ri addiametrum xz Jeilionis conice, eiau- 
dal eum cnrva ejufdem feOims , & cum aiia ordinata e g f 
trilineum idac, jaeens ad alteram partem igfius diametri , 
Hee 
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Hoc tri/ineam edag erit ad tri=ium e ag ut re£l=lum fub 
Ar-Hob iu ee-^fg ad fextitplum re&~ti fub gh in inter- 
vallitmf puta of) ordinatis parallelum , quo ipja diameter xz 
reeedi: a cetnro gravitatis ejufdem triliuei. 

Ptoducatur e f, fiatquc fh ad ge nt if-+ig id 2 et; 
quatcuus duplum redt^li hft ditlerentia; quadratorum ef.gf 
adaiquetur, atque completo tti=-Io hbf, abfcindatur a latere 
e f iubiripla pars if, adcout in ipfo latere punclum 1 fic ,^ rB 
I'J ejufdem tn=li centrum equilibrii ; & ordinetur quxlibet Atrttm. 
recra dckl, qusc triliaeum edag, triangulumque hbe fe- ^ff' 

Ecquia quadratorum ef.gf difFerentta W eftaddifTerenriam' r ' 14 " 
qq: dk.ck ucre£t=lum rga ad re£Ulum rca, vel ut K-[%™",~ 
it=lum teb ad redi=lum tkb, live «t redt=lum nn ad 
redc=Iuro l k t : duploque redt=li hft a»uacur ( per con- 
ftrurionem) ditTerenua qq: ef.gf, etiam dirhrentia: qq: dk 
ck xquari debet duplum rcft=li lkt, fuperficiemque circa ef 
genitam a redta dg fuperfieici cylindrica; a redta kl circa rt (j) «». 
procreatx adxquari Cj) ubique; Iblidumque circa bf fadtum a 7-c*a. 
trilineo edag Iblido circa tr procrcato pet triangulum hbf; '" 
unde trilineum edag ad tri=0um hbf (4) erit reciproce ut U) 
diftantia it ad diltantiam OF.velut j.iTad 30?; nempe \{' tf ~ 
ut bt -+!ft ad 3 OF. 

Atqui rri=lum hbf cfl ad tri=fum gae ut fh ad ge, vel 
(ob conftrutionem) ut ee -+gf ad irr. proportio igitar tri- 
linei edag ad tri=lum eag componetur cx ratione bt -h 
jtf. 30F, & ex ratione ef-«-eg.itf, vel potius compo- 
neturex ratione ef -+fg . 5 ot, & ck ratione bt -+itf . itP 
feu rationc ar -+ i gr.igr, & adxquabitur ratioui, iaqua eft 
produfium ab ab-*-2Gr in ef,fg ad produdlum a jgr iri 
3 r a, ncmpe ad lextuplum ted = li of . gk. Quod Stc. 
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THEOREMA XVII Prepofith 19. 

61" «V "fNfe&iotie cotiica , /i refia linea ac jutigens terminos duarttm 
1 Jemiirdinatarum az . cx urf eamdem portem diamctri kz , 
JL claudat biSineum a k b c , dimidieturquc tam ab aiia ordina- 
ta hkg, quam a bilinei diametro bh, 

Hoc bilineum akbc Ce babebit ad reBitineum a c x z , «( yw- 
iraiornm hg . jcg dijjerentia ad ftsquialtcrum re£t=li /ub az 
-+CI i« intervallum ojt ( ordinatis paraHeium ) quo bilinei 
centrum gravitaiis cl flfetf a prieditla diamctro x z . 

Concipjatur bilineum abc ellc parabulicuni , aut hyperboli- 
cum in duabus primis figuris, ellipticum vero inrcliquis, fic 
* ampliusjacereadalterampartemdiametri nz.infig. 61.61. &61. 
fed non ita in 6\.figura, in quo calu iplum biiineum akbc 

fcmiellipfe majus erit. ; . . .,, - 

In priori cafu, in ordinata kg fumatur fegmentom gm po- 
tcns quadratorum kg . hg difierentiarn , nempe mcdium pro- 
portionalc inter fummam , & inter diffcrentiam ipfarum kg. 
hg, Sc complctis parall=rais mg.xn . mgzo, trianguloque 
ogn, ordinctur qustcumque alia re£ta feivt ad diametrura 
([> prr xz , 6t ab ejufdcm tri=li diametro gm abfcindarur tcrtia pars 
Arthimt. p f.\ quatenus p ['] fit centrum gravitatis ipliusmet trianguli. 
««««T ^ r cum quadratorum kg. hg diirercntia ad difrtrentiam qq: 
/"p"+ Pi.Bi-fit ( eJt conicis elem. utre£t=lum ch a adre£t=Ium cea, 
(i]£»c( ilvc ot reQ=IumNMO adrec1=lum N T o , vel potius (1) ut q: om 
&!6p *™ differenriam qq: it . iv; hsc dirlbrenria differentiit- qq: fi . 
1. Ei par crit (quandoquidem cm potcll, ex conflrutionc , dirle- 
())'«■■ rentiam qq: gk.gh) & inter fe <J) tequabuncur fuperficies 
s-/*JV ''circa xz genita; a reeiis zf.tv ubique; & partier inter fei 
aqualia erunt folida circa xz , genita a bilineo abc, & atri= 
U)'" i lo ogn ; bilineumque abc ad tri=luin oc n erit UJ reciprocc 
j*pp. 1. uc diflantia i'G ad diftantiam rcl, vel ut gm ad lojt : fedtri= 
JumoGN cfladrccTilineumAcxz ut gm ad az -+ c x ; bilincum 
igitur aiic ad reclilineum acxz cric inproporrionc coropolira, 
cxratione GM.i ojt, & ex ratione gm . az -t-c x fcilicet ut 
q:sM 
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q: gm, /eu differentia qq: kg . hg ad fcsquialteram rect=li 
lub fto^ia az -tcx. ■ t ■ 

In polteriori cafu fi a centro gravitatis s bilinei avc, quo f S .6^, 
datumbilmcam akcb difrerc ab incegra elhpfe, ordinetur re- 
fta st addiaractrura x z :&cura ejuidem clhpils compofira cx 
duubus bii ineis a bc . avc, ccntrum gravitatis idcm lit cum 
centro c figura; , & confeqaenter lit ln diametro x z ; bili- 
neura abc ad bilineum avc erit (') teciptoce utdiftantia. st 
ad diHantiam rq_, vel ut fcsquialcerum ad fesquialterum fivc I™ 
ut i. s t in a z -+ c x ad 3 r q_ in a z -+ c x : atqui cx pnece- 
denti cafu bilineum a v c el> ad reflilineum a z c x , ut qua- 
dratocum mg . kq differcntia ad L st in az-i-cx ; ex squo 
igitur perturbare, bilincum abc erit ad retiilineum acxz ut 
diffcrentia qq: hg.kc ad LRo,in az-*-cx. Quare.&c. 

COROLLARl U M 

Sifrionis conicjj fegmentum abcxz jacens ad alteram par- . gt . 
tem diametri xz fc habebir ad reciilineum acxz, ut difle-"'rfj] 
rentia qq: h c . K c curii fesquialtero produiii ab Rttjn a z+ 
c x ad hoc fesquialtctum . 

Idem fegroencum abcxz ad reflilineum acxz fe babebit /f , 6%. 
ut dcfecius dirrerentia: qq: h c . k g a fcsquialrero produtli 
RQoin az-:-c! ad hoc lcsquiaiterum i 



THEOREMA. XVIll Propojttio 20. 

CQajed feBiouis femiporiio abcz febabetad tri-lum axz 
tnjcriptnm , tii rell-lum zcn jub diametrum zc tnpa-^ ^- 
rametrtim c. n cum fixttiph reclanguH bajis a z iu di- 
Slautiam ojt ip/ius diametrt a ccntro gravitatis bilinei abc cr- 
4'matis parallelam, aii boc fextuplum. 

A rerinino n paramctri cn, ordinatis parallcli . ducatur ea 
lincarccla nmo, quam rcgulam vocac prxclarijftmus Viviattt 
priceptor racus, inhaDivinationcde Maximis Minimis ,qn<e 
b»ii 
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bafi az occurrat in o, ordinat-eque khg diametram ez dirni- 
dianti occurtat in m, &a vertice c agatuc recta cso, &c. 

Jamrc£t=Ium sm , gc fubquadrupium eft rect=li zcn; 
quandoquidcm s m fubdupla ett parametri c n , & g c fut» 
oupla diametti c z . Et quia quadtatum a z , ob regulam js o 
squatur ccct -lo o z c , atque propurtio quadtati a z ad qaudra- 
tnniHG conliroilis eft rationi quadrati zc adquadratumGC, vel 
re6t= li o z c ad re£t-=lum scc; ctiam quadtatuin h g tcqua- 
bit reclangulum sgc: fcd quadratum u g, ob rcgulam no, 
par cft re£t=lo a g c ; differentia igitur quadratorum k a . 
hc seqaalis erit rec~t=Io m s . g c, & fubquadrupla reft= 

n zcn. 

Unde proportio bilinei abc ad tri=Ium , feu reciilineum 
(i) fJ . acy z , qux confimilis (0 cfl rationi, in qua eli diffcrentia qq: 
fmd. kg . hg ad fesquialterum rcdt=)i fub Ro_in az-4-Cs, ncm- 
pe rett=li rq^. a z ; limilis erit etiam rationi, quam habet 
quadruplum illius differcntia- ad quadruplum hujus lesquialte- 
n, fcilicct rationi rc£t=li zcn ad fc-rtuplum recl=li az.qji. 
Ec camponcndo patct quod proponitur 

SCHOLIUM I. 

/j.fi;. Si conica fectfo fie pirabolica, reperietur {emiparabolara ab 
cz tti=li acz efle fesquitcrtiam. 
Nam in hoc cafu biunei a b c diametcr b h [ in quo elt 

(•jnd. cencrum gravitatis iplius bilinei) diametro xz scjuidiftat I*) 
ideoque diftantia qji Kquat gh, vel potius mbdupla eft balis 
a z ; atque proportio bilinei a b c ad tri=Ium AC Z , quas 
fimilis eft rationi rect=U zcn , feu quadcaci az ad fextu- 
plum recl=Ii az . q_r, vcl ad criplum q: az, conlimilir- eric 
rationi az . jaz , fcilicec rationi fubtriplte ; Sc componeada 
" conftai. Quod, £cc 

SCHOLIUM II. 

f 67 Siarca adcz fitellipfis, autcirculiquadrans, ipfiuspropor- 
' tio ad trislum acz limilis ccit tatioui, in qua eit AZ-+3 qji 
ad 3Q-R. 

Cum 
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Cura re£l=!um zcn, inhoccafu, duplum (It re£t = Ii ozc, 
fcuquadrati az; proportio quadrantis abcz adtri = Ium acz, 
qus sequatur rationi rc£t=I] z-cn cum fextupto rea=li az . 
ojt ad hoc fextuplum , confimitis eric quoquc rarioni , in qua 
clt duplum q: az cum fextuplo redt=Ii az . qr ad jioc fex- 
tuplum, vci potius rationi iaz-i-o'o,r . 6ftR, feu ratiooi 

. JO.B. ■ ,). ■ .'. . ; ; ' i.j 

'IEMMA Al Propojttio fciyr-"' 

Si tb*o latera c,h.ie utriufque ex diiobus quadrilateris &■ <*■ 
„c,b.e'h' . c b e h iuter fi fmi ■ pdrallela.&inipfasmidat 9 ' 7 °" 
, reSd mmolis m.k» .' ' ' 
Proportio foiidi, rirca latus e e , defsrtpti per quadrilpeum 
CBeh ad folidum ,. cirea laias b.e , pfogeuitum a qaadriktcro 
&eh, '.cot)}pMieiur ex ratione BE?t-icH . be-4-2cb, f# 
rn/iW dupiicata ratietits hk. 

A latere ch utriusqtie quadrilateri abfeindatot fegmentnra 
cg , quod refpcctive sequer be-mch , Sc compIeaturcri=lum 
CBc'i Sc in latere qB fumacur tertia pars cv ; quacenus in 
ipfo latere cb , pun£tura y lit (■) equtlibrii centrum tri-Ii ^^**^ 
C.B.C ; fumaturquc fcgmontum quoque cn fe habens ad reli- aa« 
duum nb ut CH-+iBE ad be-it ich ; quatenus in ipfo la- 
terc c b puncium n iit sequilibrii centrgm quadrilateri cbeh. , *' 

Et cup nc ad KB.iicutcH -«.ibe' ad ^be -+ 2 ch , erir nb 
ad uc ut be -f-acH.ad jcii -*■ j BE,i at cb ad cvertintripla 
proportione, fcilicet ut 3 c h j b e ad c H-t- Bk ; erit ex xquo 
nb ad Yp, ut BEi-acH ad ,be-+c j h, vel 'ur. Cg act b e 

,Quarecu'm nb ajj v c fitreciprbceut c Gad be ^cif^vel ■ . 
Ot nfi=Ium ! g b c ad quadrilacerum c b e h , folidum circa 
BB , ge,'nitum a quadrilateco c?eh (» jquabirur folido circa (j , 
c g, progenito pei m=lum rb c , & le habebic ad lolidum +jiff.i 
procrcatum circa b 'e , q quadrilatcrti cbeb, uC pnedittum fo- 
udum.' trj =li .g ic.adCiiidum, cicca f g, defcriptum a trian- 
guio %b i;,^.idclicet inpFQp^necpmpoIita es tatione c g . c g , vel 
b e -*■ 1 c h .. b e r* a c'l>'\, & ex ratione q: mk ad a: 'm k. Un- 
de.&c. " F THEO- 
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*•?»■ C^^i"'" r«w".# (miportio aibc c?"ai? mfcrrptam mtmgnitm 
'* "' ABC , W Jr^/ftm 5: ac fftw rfttzh dijtoftri CBiftf 

' parametrum an ttd fextuptum refi=li jabbaftm *c rwdi- 
flanliam co ejnfdem diameiri <:a a cer.tro gravitaiis ipfws fe- 
mipmimis t -j^eMpa}fiia-w^ttteiSi,iq^difiarre,debet^ bueujque 
fuj>po(uimtis . '" " 

Per rtarametri bd terminum d ducatur ea refta df, quatri 
regulam appellavimus cum prsclarifliino Phiam in dem'ou> 
ftrariorie'propautionis ie-, & qus parabolre 1 dianictro '(Equjdi- 
ftat, & jn reliqnk fetlionibus cum diametro cohvenit in op- 
polito vertice, (puta m *)' Ec 'hiilc regulie df .dccurrat in f 
ordiriata A c, & in m qusrvis 'alia ordiriata ik ; quarenus rc- 
&U« l Et&. MKfl'relpecWis\% Ac . ik 'ad^guemur".;Poffnicri 
dum agatur recla elh ipfasVr . icm . fib dimidians tjiatqoe 
fg 'rcqualis be, & complcto tri'=Io cftic , abTcihdacurin fate- 
re kc ipfius fubttiplutn' cV,' its ut iquilibrii Ccritcurn 'tri=H 
(i^M^r.cBc^rclpectu lateris cb (irW inpunclti 'vv* 11 - ; ';: 
cbimidt ' Et quia fG 'ttquat be , patet ci-+-Fc'icquare BEi-t-icnj 
S«w folidumqite, circa latus cc, defcrifjtuma m^\b r ■pVH^xmiktf 
tr. 14. folido circa bd gcnjto pcr quatfrilatcrum c n ife h , uVin pra> 
: cedentis lcmmatis demoriftratione indicarum cft. ' ! "'I a ^ 
" Et' c"um qq: , a c . 1 fc 'rcfuecfivfe re : <V=list cn ; MKB paVia , 
refpcaivorum rea=Iorum ncfr ' :'lW dupla elle Ucb..-. -.t, fn- 
pcrficies circa Bc gVnita: a rcclis ac .'i k cylindriCfs" 'fuperfi- 
cicbiis circa bd , 'defctipus ii pe"f' rcclaVfcH . kl tcTpeaive} 
''I adtequabuntur, folidumque circa cb (acttim a feniiportScn 
i. ne A ibc, folitlQ. circa b"d 'genito'per'qaadriiaterum;HEyc , 
nempe fiipradicto lottdo ,'trif li tffcc erit iquaie: 'tihfle ftnft 
U) '*' portio aibc ad tn^luw c^to fi) crit rcciptoce, ut diftanria 
^'cy addnWtianl oc, vcl ut ci ad ,'ric.^ - ;i -;'-'i - 
PtKU-rea fetando diametrum cb ita'm' t ', ut 1 bt ad CT 
fit in rationc're£l=li cbe ad q: Ac. velad huic xquaferecta 
Ium bct ..Jcilicet ur be, feu cf ad rc; cofripbiierido, erit 
dc ad ct ,' ut 66 ad cf , ac [cct=lum gct tccUlo fcb, 
adiq:- 
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ant q: c a «quale erit , proindcqae a c ad c t fe habebit , ot 
cc ad ac, five u-. ::. -!j-:i ccb ad trt=lum, abc; quara- 
obrim proportio femiportionis aibc ad triangulum Anc.quai 
(cjmporvitOT C7t.t«iooe*tcffi mbc adtri=lum gbc- (fenmione 
c-g.jcoj & ex tatione ttUli if.BC »d tri = Ium A t»c (ftvcra. 
fippe a.c . ct) coDaponerur crjiaro ex ratione ac.~ i.co , '& ejr. 
r^i»h^cB , ct , ve! (oh confttqt ioncm ) rationj: tecHli cjje 
Cpro fl: ac ad gi ac, vel retU.i dbc cum du^lii g. *c acj 
- pl ui >j- ■ - , N a-quabitur ratioru quam liabit produ. 
dlum ab ac in rec1 = Ium cbu cum duplrj q:_AC ad pioctuciom 
0 jco in duptum q; a c , vcl potlus tationJ ,rcct = ii.'c £ O 
cum duplo q: ac ad fexturJum tecUli aco.&x.. . 



tiabcbit, u_ bafis ac ad duplum. intcrv:illi co, quo dianietct 
abeft a cenrro giavuatis fcmiportionis ahc.&c. , 

In h»c quippe bypothefi , quadraturu ac aquatut reiO^iQ 
cap, atquc ptopottio leir.ipaiabolx aibc ad tri=Ium abc, 
qux ctquntur mioni tccl -)i c b i> cum duplo q: ac -ad lextu- 
pluro tcc1=li aco , fimilis ent rationi , 10 i u eil triplum q: 
Ac gd iextuplum tec~t=li aco, vel in qtu elt a c ad itu. 

CQROLLARIUM. II. 

Hyperbola;, Bc ellipfis femipqrcio aibc erit ad infcriptum * 
nwum ab c, uc rectjiigulQiu ex ac iri bx-*- icx iid fextu- 
plum rec1=Ii xco. 

Nam.in hoc cafu regula df tranfit per vcrcicem. opppfiiura, .. 
X. atqH? prqportio femiportionis a i ic ad rri=luni..,A*c; ■- 
quam vidimus compoui.ex ratipnc a.c, j.co , & ex tatitjrjji 
fea=Ji ,cbi> oum-duplo q:,Ac, aut cum dupfo reC)=li j?cb 
ad duplurn.q; ac, fcu rectWivF.M. yel tatione jjj^h-icf., 
a^cEj, feu ratione, ji+icii, i cx ,. iquati debct, ratipni inv 
qua elUecialumcx Ac irisBx-i.icx.ad fextuplum rccl=li 

It.C 0,.v . ■_ • | ■'„.. ■ ., ..; , -i -. ■■' - ■-■_ 
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w " parametrum bd ad fextupfam retl=ii Jukiafim 
flamiam co ejnfJrm diitnetri rn a cenlro gravitaiis ip/ius fe~ 
miponi-ms , , tgtajbjjam* ordinaas [fffltfyarfdety bucufqttff 
fuppofuimus . 1 " 

m parametri eo terminum d ducatur ea retla df, qaam 
regulam appclljviniuj! cum pneclariifi-rto Pirtaut in dethooV 
ilratione'propulitionis ic- , & qu.t pjtabnla; dWntco eqqjdi^ 
flar, & jn rcliquis/cdioQihus cum dumetto conVenit in op- 
pofito vertice (pucl in *)' Et luJic tigula: lm decurrat irl p 
ordinata Ac, & in m • jjt". .: alia oriiiiiata ttc , quartncis "tp- 1 
i1 = l*"Ft:B'. MkBrefpectiviS.qq: a'c . ik adxquemur. l\)frmai 
dum agatur reda llh ipfasVr . km . b" dimidians , fiatque 
fc icqualis hl, & complcto tri'=Io cnc, abfcindarurin fate- 
tc bc ipfms lubtripiuttr cV,- jta ut a.quilibrii cenriura tri il 
(tW-tfSBC, refpedu fateris cb firj't in pundb 'v-. 1 ' ■ '■' v ' 
ct.a.Je !■> quia EGttquar bf. , pacet ci -^c ^ Wquare BE-*iciet 
tt.'p'<s ^' d -" t( \ uc ' c " c - l3tu s <Jc, deftripccm a tri * lo tiVH, xqitit/ 
fi. 14. fglido circa u o gcnito pcr qiiadriratcrum cbeh , urin px- 
ccdencis kmmam demonfratione indicatum eft . '"1 a n J '- 1 
Kt.cum qq: ac . 1 k 'reipcctW* re?:=-lis'rcB , Mt 1 » 1 paVta . 
«fpcchvorum rcil = Iqrum iirft .'■lwb dupla elle debrant; tv 
prrficies ciica fiC gcnitar a teflis at. :'is cylindttc&' tupeffo 
cubus citca 6d , delcripiii ptf- reclis 1 i:h . kl reTpective 
a *la*qiwiiuoci,r, folidjmque circa <:b (actuin a f«tiiportib< 
J. ne A ibc, foliio, citca E r i> i-eriuo 'qoj-Jrilatitum ti hWc , 
nempe fuptaclicto lol^o &i=Ii Ghc. cnt trquale: 'liriac reinK 
lll>" portK. aibc ad't(i=Iuu car. ti) cn: Kciptuce, ut diflantis 
4/*P*-l v ,d dijWtfam oc, vctut ci ad (hfc .■'<■- '•-'«' • •» 1 
Piitetca frcmco li.ametnfm fn ita m t , ot' ao* ct 
fit iu taciont' tetl - li cbe ad q: ac, vel ad hnic xqoale rcfN 
luin bcf , iciltcct ut be, feu g'f ad po; cornpoheodo , erit 
b'c ad cr , ut 60 ad Cf , ac re£t=lum cct recisJo rc : , 
aut q 
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aar q: c « sqaale ctk , ptoindcque ac ad ct fe habebit, nt 
cc ad <c, five ut.jtri^lom ccb ad tt»-ium abc ; quam- 
obi.m proporrio femipottionis aibc sd triangulum AB<:,qa& 
cornporiitqt (x-ratioe; -area; -,i ui adm=lum <.!<• ( icu t jtione 
pB.*jcpj & exiationc tti = Jir.ac ad ttislum AJ^, (five.ra- 
fiooe Ac.tr) cocnponeiur etiatn ex ratione ac* j co . & cr, 
t-cionc cb , ct , vcl (oh confitationcru ) rationj: tect='Ii cun 
ciira q: ac ad cji ac, vel ie£i=li .ufac cum •;. '•• u,. ac acj 
tioc. dcpliim q; ac , & iquabitui ratioru quani twbcc produ- 
dtum ab ac in tect = ]nm cao tum duplo cj: ac ad produiOum 
• (to in duplum q: a c , vc] poiius tatiorJ ,rcci=li. C s a 
sum duplo <| .■> c ;i: lexcuplutu tecl -It aco,&c ,.' . '„.,'-, 

cob!.o i- l a r .i u.m t„ : *, ■' 

■Setniportio parabolica aikc ad,tn-iurninfctiptom a.bc fejjt r ,. 
habcbit, ut, baiis ac ad duplum intetvjlli co , quo diametct 
abeA a ceotio gcavicatis fcmiportionis abc,&c ,. , , 

In hac quippe bypotheli, quadratum aC ■ .<\y..n v.:' '.ci 
Cbd, atque piupottio lemipaiabolx aibc ad cri-Ium abc, 
qux ctquetur tecioni k£1 =Ji cnu cum duplo <; ac ad fextu- 
plum rccl=li aco , fnwlis ent tationi , tn qua cii triplum <q. 
Ac ad textuplutn tec~t = li aco, vel in qua elt a c ad ico. 

CQROLLARIUM. II. " 

Hyperbolss, & cllipfis femipqrcio ai b.c crit ad infcriptum §:'j : 
tri=ium «ec, ucrectarigulum cx a c iri bx-h cx ad fcxtu- 
plum iec~t=Ji xco. 

. Namjn hoc cafu regula df. tranfit pet votcicOT. opppfimrri 
X, atque proportio fcmiporiionis a i b c ad ni=Juni .ARci 
quam vidimus componi;Cx ratipn.c ac ., 3 co , & .ex-ratioiuf 
retl=Ji ,cai> cum tluplo q. ac , anc cum dupio rcc}=it.Fca 
ad duplum.q; ac„ fcu re£t^Ji,F.e». vcl racione -jn-f-.icF.., 
avCF f feu/ratlane .ji+iti , icx ,, arquaci dcbet, cjtioni in 
qua eit r'cct=Ium. ex A c iriiBx-i;icx ,ad fextuplum rect-Jj 
*.co^v : ! ., 1 ,-■ ■ , . ■■" 

. :. 1 "* sdnb.- - 
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: a . -Jl t! ca )a -Ji'.i.>.Ti,oiq , ±Ti * 3 :-. j- e 

1 n SC H O LI U M \ ■ 

■ Altera feftibnis conica; poftio AiBc-ad aiiam dtbe pro- 
pbrtionem hsbebit compofitam exrationealtitadinis br ad al- 
tituthncm br?ex rarione-in : qua eft re£t=lum diamctri Cb iri 
panunetrum BDCiirri duploiqrbafis ac> ad rcft^Ium diamcJ 
tri ib in psramctrum bd cum d6p1o q; bafis a c, & ex ra- 
rionc, quam rcciprocc habet diltantia c 0 diametti cb a ccn- 
tro gravitaris pofterioris femiportionis aibc ad 1 intetvallum 
diametri cb a centrd grayitatis prioris Ibmiportionis a i h c. ■ 
Jam proportio femiportionis a ib c ad fcniiportionem-i*» bc 
(,) „qua! componitur cx ratione femiportipnis aibc ad tci=lum 
a b c ( feu ratiohe (Oreft=H cbd cumduploq: ac adfextuplum 
p"/.«. re £t=Ii aco) ex ratione tti=li abc adtri=lum abc (fen 
re£t=Ii ac,br ad re£t=luni ac , br) Scer racione tti= li dbe 
ad femiportionem aibc (vel fextuplire£t=li aco adre£t=lum 
cbd cum duplb q: ae) componi debet quoque exratibne 
re£t=li cbd cum duplo q; ac ad re£l=Ium abd cum duplo 
q; ac; ex ratione rect=li ac , br ad rc£"t = lum ae,-br-,Sc 
e\ tarionc re£t=li aeo ad tc£t=Ium aco; vcl potius compo- 
ni debct cx ratione br . br ; ex ratione rectangufr c bd cum 
duplo q; ac ad rccUIui» cbd cum duplo q; tte ' &.-ex ti- 
tione c o . co,£ic 



THEOREMA XX Trppojtth '■ , 

^^Icemc* fetliotni (ertio aibn ptr re8am'Hneam io^pro- 
* 7J * eedentem a verttee b , bafmque a n di/pejcentem , divi- 
' AHff /"« i/wa tri/inea a i b q_ . nbq.. 
: tsiaerum triiineum Aist^erit ai infcriptum /ri-Aw abq^, 
« reil=im cbd /if* pertiams diametrum cb /» parametrtm 
bd , c»« «■#=/< aojj , mt *^/« fetmentis ao^. qjj. <nj 

jextuplttm re£t=/i aq^, q a , fub ttilinet bajm AO_in intervai. 
ium o c ( orditiatis paralielum ) ipfius diameiri ic « «n/n> 
gravitatii eju/dem trilitiei aib«l. 

Pona, 
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Ponaturprimo trilineum AiBo;el]eadalteraraparterndiame.j'if- 74- 
tri cb , a qua abfcindatur jplius rcrtia pars cv , & per para- 
mctri bd terminum □ agatut diametri ncrcgula df, ut in pca:- 
cedenti, & per refhm elh dimidienrur rceia: bd.cf, & cu- 
jusvis alije ordinats ikz fegmentum km, iiatque duplum re- ^a",. 



Iooiqbp, cujuscenrrumieqiiilibNi refpeclu reflie b c('J erit in ,'; 
punfto v; Iblidumque.circa gp genitum ab hoc tri=Io gbp 
asquabitur C» folido, circa bd procreato per quadrilineuiu (*)<*<*- 
pbeh. Hispolitis ,h"hm. 

Cuni q; ac rc£l = Io fcb (obregulamDF)Teu dupIore£t=li i.fr.n- 
HCb lit a-quale, quadratunique co_duplo re£t=li fcb, pec 
conilrutionem , adxquetur ; quadrarorum AC-.Qjt diftiirentia 
duplo re£t=Ii hp , cb erit quidem xqualis; fimiliterque duplo 
reei=Ji le, kb xqualis invenuur quadratorum 1 k . sk dif/cren- 
tia; quarc fuperflcies, cirea bc geniis a reclis aq,. is , fuper- 
ficicbus , circa b e procreatis per refpeftivas rectns ph.rl 
(D xquabuntur ubique; folidumque circa cb faclum a trilineo (%)•**. 
aibq^ folido circa bd genico per quadtilineura hpbe, vel 
potius folido , circa g P defcripto pcr ni = lum gbp par crit; ideo- 
que trilincum a 1 e o_ad tri=lum gbp fe reciproce (4) habebit M 
ut diftantia v c ad diflantiarn oc , vel uc cb ad 3 c o . + 

Ulrerius fecando diarnetrum bc ita in t , uc bt ad tc ** 
eamdem habeac rationem, quam refUlum cbd ad duplum re- 
£l = li AO_Ni componendo efficietur relatio bc. tc fimilts 
rationi recl=Ii cBDCumdupIo rc£i=li aq_n ad hoc duplum. 

RurfuS cum tb ad tc fic ut retl=luni cbd ad duplum re- 
£r=lum a qjj, vel utre£t=Ium cbe ad re£t=Ium aqjj, feuad 
duplum rc£l=li hp , cb (etenim pcr quintam 2. Eleni. reflan- 
gulum aqj» xquatur q: ac minus q. qc , feu , pcr fupiadi- 
fta , rcctsngulo fcb mious 1 PCB.fcu ihcb minus 1 pcfl.vel 
demum ihp in cfijfiveut eb ad 2PH, vel ad xp, vclpocius 
uc gx adxpexfuppofirione;componendoorieturrelatio bc.ct 
milis racioni c?,xr; re&=lumque cp , tc recl=Io x? , cb, 
vcl re£t=Io aojj «quabicur; atque proportio cp . aq_, vel 
tri^li g bp ad rri=lum ABCLrationi nq_. ct affimilabitur f 
atquc proportio trilinei aibq ad tri = luni abq., qux com- 




poni- 
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ponitur ex ratione trilinci AiBo_ad rriangulam GBpffeu ra- 
tiane c b . 3 co] & ex ratione tri=Ii cbp ad tri=lum 4 9 Q_ 
(sel ratione Na. ct) componecur cjuoque ex ratione n q_i 
3 c o ( feu ratione 1 a q_ in N o_ ad 1 a o_ in 3 c o ) & ex rario- 
neflc.CT, feu (ob confirurioncm ) ratione rcd^Ii CBDcnm 
duplo redl=Ii ahn ad hocduplum; quse rationes componunt 
rationem reftanguli cbd cum duplo rectar.guli ANo_ad lex- 
tuplum reft =li a q_. c o . . 
ft-1S- Detur nunc trilincum AiBo_non reperiri totum ad alte- 
ram partem diametri cb, & iubfequentcr trilineum qbzn , 
tjuo iliud deflcit ab intcgra ponione aiezk, jacere ad nlte- 
ram partem iplius dianicrri cb. Et quia in diamcrro bc cxi- 
flit centrum gravitatis ejufdcm integnc pomonis a 1 u 7 n 
nempe aggregati duorum limul bilincorum aiho^. qjznj ii 

fionatur vc elle dillanriam diametri bc a ccntro gravitatis tri- 
inei qbzn , ordinatis parallelam ; trilineum AiBQ_ad rrili- 
MiltJiii neam QJzn (0 erit rcciproce ut diilantia cv ad diftantiam, 
rii. c o, vel ut fextuplum rcct=li nq_. cv ad fcxruplom rc£t=li 
Na_. cos fed trilineum o,bzn ad infcriprum tri=Jun) o_bn 
1 eft ( ex pnecedenti cafu ) ut recl=lum cbd cum duplo rctl=Ii 
aq_n ad fextuplum rett=Ii nq_. c v; aroue tri=lum noj eft 
adtri=lum aqb ut No_ad aq_ velurfextuplumrect=Ii nq,. 
co ad (extuplum rect=li aq_. c o; patet e_ a-quo perturbate 
ttilincum aibq_ ad tri=lum Ap.a_efle ut rctt=lum cbD , 
cum duplo re£t=ii aqjj ad fextuplum rect=li aq_. co. &c. 

THEOREMA XXI Prcpojltto 24. 

fin 6 - f"V cauka fettionis femiportianm dp.fi contingat , m termina 
e arditiate ke bifecavtis diametrtim pi, reila tinea eb., 
" qtttt eum ipfti diametra producla conveniei in aliquo puucio 
b, a quo ad bafis di terpiintm d ducla (it reda db. 

/. Scmifiortia defi fe babebitadtri=lum dbi utipfa bajts di 
ad triplum intervalii ti (orditiaiis fatalleli) quo ipfa diame- 
ter 11 ukft ab ipjsus femiportionis cemro gravitaiis .. 

II. Soiidttm .circa diametritm vigctiitum a fmiportiane defi 
tqnabititr /olido /imititer prcgaiite per tri-irtm dbi. 
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Protraharur tangens be uc compleac tri=Ium abi , 8c or- 
dinata per venicam f. refla rs compleacur rrUlum skf, 
iplique limile," & ajqualeViti, Ec ordinctur qua;cumque refta 
HoHp, _ 

Er cum rj: sf ad dirTeremiam qq: ai . bi (0 fe habeac ur q/ [,]„„. 

ad q: A h veluc q: FK ad q: tli, vet lic q: SF ad -q: vi; dif- mc.ihm. 
fcrentia qq: ai . di qu.idrato iv icqualiscricatquc fuperficjes ■ - 
circa i f tUcripti pcr rcftas ah.vi intcr fe (») sequabuntur; /,)■„„ 
panque modo luperlicits gcnira per rctlas om.np inter le s - j*tt. 
jeqnalcs ubique repcrientur i unde colligitur , quod cxceflus <• 
folidi defcripti circa ib per ; trKlum abi fupra folidum fi- 
rniliter failum a fcmiportione def (ummai foJidorum fimili- 
tcr. pracrfatorum a" criangulis vkiVksb scquiparabitur .' 
' Pta:tcrea proportio, quanihabet prxdictum folidum rr.i=li 
Abi arf fplidum trUli vk \ componitur ex rarione bi . 1K , 
feiiTatione prodacti ab i b in q: iK.ad cnbiim i k , & ex ra- 
rione q: ai. ail ifr Vi*, vcl ad ditkrcntiam qq; a i . Di . 

Atquc^rbportiQ , in iiua cft hoc folidum tri=li vki ad 
ipfum fofidum "una cum fblido tri=li sb k facilereperiturcon- 
iimilis raticfm cubi ki aU-paraH=dum q. Kiin bi . 

Prididiumigiturlpliduni.tri=li abi adduofimulfolidatri= 
lorum vki . s u k , nempc ad illius folidi abi exceflum lupra fo- 
dum femiiiorcioniS-bEFi, rehabebitih prop=nc compolica ex 
tarione q: ai ad difFeretiriara qq. A i . 01; ex rationc ptodii- 
£H a q. ik in ei ad cubuni i k , & ex ratione hujus cubi ad 
illud produdum; fcilicet fehabebit ufq. ai ad ipiius exceiTutii 
fupra'q:'D'iJ - Ec'pi!t cotiverlioncm rationis idem folidum tri-- 
li abi erit ad folidum femiportionis defi , ut q: Al ad q: 
d i , liye uc jdem folidum tri=li abi ad folidum tri=li dhi,[,] 
tui"proinde adidquabitur folidum femiportionis defi . 4- J»tt- 

Quapropcer femiportio defi ad tri=lum dbi (i) eric reci- *• 
proce, ut latcris Brinten'allumacerirro gravitatis tri=Ii dbi,^),*^ 
nempe (^ ut^ftibtripluni laceris , ad intervallum t i , vel * 
potiusuC'bl ad"3'Ti. Uhdei ! 6tc. 'JT'^' 1 
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fy-n. *r-\Atii duabat rattomhuti.b ; d.e:ftprima gh triumre- 
Zf-Jf I 1 Sarum qh . im - khJ& tfrf jetuitdam ih m rattowe, 
Bi.ti. l—J *.b,& ad tertiam kh iw r«»M d . e, ffl" aiw/r/iiM 
84.81- Jecunda im, <>• fe«/« kh communem habeant terminum h, #• 
* 88 ' *** m reflrt conftituta , «?«e i» rffl* datum jit 
' puntlum o, ita ut 10 ad ok fit ut aatecedem d potlertorts d e 
ad antecedentem prioris raiionis a . b . 
/,.77. /. £>/w, «& pmitum o <fc?Mtf differeiitiam ik />c/rV- 
*" «sr«f» rcfiarum ih . kh; erit o h ad H o «« tfnwe- 
dentium d & aad fummam eonfequentium terminorum tffb. 
Jfe- ??■ //. /))'« , ^wu/ /f puntlum o ftt in prtediSa dijferentia i K 
er« ghii/ho » differentia aatecedemium d a 
c> b 4 . <>«* differentiam conjequemium terminorum c & b. 
g, 8 ///. Dfc» , d«o/ owtfJ» punfium o dividat aggregatum i k 
16. pofleriorum rectarum ih . Kh; erif ttfiw gh ad ho utjummn 
ontecedentium d t£* a «rf differenttam.conjequentium termtnortm 
e eSj" b. v 
*, ■ . / ^ />«o , jworf «ii puntlum 0 j& i» fp/o aggregata 1 k /> r*- 
ts. dut1o;erit gh ad ho «f differemia antecedentmm d^.a.ftf 
jummam confequentium terminorum e h. 
: InclineturcHadaiiqueraangulumrecla;, in qaa exiftunc ipu 
iH.KH.St junffce qk ducacur ab i, parallcla if, convenicns 
cumjuncla go in p , atqueex i.F fintiM.PM ipfis gh . 10 
-rquidiitanies. 

* Jam, ob fimilitudinem tti=loram imp . ghk, erit im ad 
gh ut ip ad gh , vel ut 10 ad ok, five ( ob hypothelini) 

' '"Ot-rfadu. 

...... Et fumma f in duabus primis figuris) ae differentia (in fex 

fcquentibus } terminorum iM . gh (nempe gn) ad confequen r 
tem g h erit ut lumma qujdem , aut differentia ipfarum d. 
a ad a. ' ' ~ 

Quia vero mp ad mi eft ut kh ad hg , vcl ( ob hypo- 
theiim ) uc e ad d ; Sc i m ad g h cft ur d ad a ( ut mox vi- 
dimus ) poniturque ch ad iH ut a ad ky erii ex itquo mp 
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ael m, nt f ai h , atque fumroa in prioribus , otque eiffc- 
rcntia in poftcrionbusiiguris , tcrminorum m p . i n (puta np) 
ad confequencem ih , uc fumma paritcr, aut difrercntia ipfo- 
tam e.7ad*. 

Sed ik ad Hfi , per hypothelim , fohabet Dthd«, 8c hg 
ad nc tftutjj adfumuiam, auc dtftercattam ipforum d . a (ut 
fupra oftenfum eft) crgo « a;quo, h p ad kg, ve.Ipocius : Hd' 
ad H<a; erit ut fumma , fcu ditrerencia conieqjcmiura e,& b 
ad fummim , fcu difrbrerttiani antecedcnriuro tcrminorum d & a ; 
uade convertendo conftat quod primo, & fecundb loco pco- 
ponebttur. Eodemque progrcliu , mutatis ■ matandis, oiknde. 
tur in tcliquis figuris, quod tcrtio , ac quarto loco dicitur. 

THEOREMA XXIL Propofaio z6. 



cideus , parabolkam eurvam no» jhet inier ipfas diame- 
V_J tros , chuuiai autem paraboikum Jpatiam abcde.- 0" am. 
y/n« rtiia liuea bd , vertiees Jungens earumdem diametrerum , 9* »" 
ad ttliam diametrum , 0Md noc, ordhiata erit)'*'" ' 
clandat cum iiia mcidente a e , (> uw «Sftf diametros ab.de 
recliimeum abbe; «rj/w retftf /iflft* d o_ducta per veriicem o 
aJterstis-oz burum:tttamttrorum,tiquiatSet pradite incidemi, 
claitdatque parali^mum AQpHV ■,';"", n •■■.»'. i. ." 

. /. Parabolitsum jpatium abcde fe hahebit ad recliHnettm- 
abde «( oppofiarum bafium ab . ue /« cwn quadruplo 
abjcifc cm ad iripium earmtdem bafium fimul fuitptarum.- • 
-JL Et fe habeht ad paraU=mum aqjie « pradi&artim ba- 
jum *iB'. de aggregatum^ eam qtiadrnph pradiBa abjajfe cn 
JextupJum bajts di tpiimparaU^mi . 
III. Ineidetis fupradiiia kz. ad jibi paraUelnm intervallum , 
quo altera ab epptfitarttm bafium abeji a gravitatis ceniro pa. 
rahalki jpatu abcbe, erif « eatundem bafium ab . de /hi». 
ni« f/w; tptadruph abJiijS* cv ad reliquam bafim o e r«in 
plo ipfiutmtt abjiiffic szt*.- , ■ ■ a 

Jam bilincuro patabolicum bcd(» efl ad trtahgulum bcd I'l f" r 
ejufdem balts , & altitudinis, in prop=ne fesquicettu , Hcilicet ?, r j'*, 
G ut 4 ' 7 * ■ 
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nt 4CO-ad 3 co; tti=lum vero bcd ad reclilmeum JSJBpfe 
eft ut 3 co ad ab ■+DI.+ 4N»! w equo Jgitut birineum nc 
d erit ad reflilineum abde ui 4C0 ad ab^de ■*■ 4n» ;. 
ac proptcrea pacabolicum Ipatium abcde fe habebit ad rccti- 
lineum a-sde ut ab~+d E -+ 4NC ad ab -+de -f 4N0 * vel 
potius ad j.ab •+j.d ; i ; qnippequi ion oquat ab-*-de. 
Petet igitur ptima eonclufio. 

Hoc aucem teculineum abde efl ad pa«!!=mum ea qj» 
tit 3 a b-+;.de ad jaq^-+ jd e , fivc ad fiDE; eic sequo itc- 
nini parabolicum. fpacium abcde ad patall=mum e a o^q 
eritut A,B.-f de -*4 cn ad 6 ue . Quarftcnoflat fecundacon- 
cJuiio. 

Praterea cura parabolici bilinci bcd ccntram gravitatis fit 
in diametco co, puufram n in te£la ae crit ejutdem bilinci 
cencrum squlibrii, ae proportio a e . an erit dupla. 

Deindeiifiac ei ad ia< ut de-*-za« ad ab -+ide, pun- 
[ij«A-.£lum 1 inipfa rccta a,e, erit ('IrcdWinei a.bu 8- centcum^squi- 
* Jibti., atque relatio e a . av fimilis-erie nrioui .,30.1.-1. 3 ab . 
*** /b -f idi , vel racioni. 6os . ns ■+jh.o., - - 

At fi in eadem rcila. ae ponatuc p efie parabolici fpatii 
ri j „ ABcnE cenrrum sequilibrii;. ecic M n.p ad itB, ut rcoilineum 
Mtc&tn. abde ad bilineum b cd,. iiifo ur. ab as -*-4No ad 4-co, 
Jive ut 6 n.o- ad 4CQ . 

' Coniidcrencut nuno dua; propomoncs, quartrm prima> llt ra- 
tio 4C0- ico, cui adxquatur.celatio ae. aN , fccunda vc- 
tfi fit relatio 6no . ed -ti NO , cui coniimilem cfle agnovi- 
mus rationem ba . & animadvertacur tnfuper, quod np 
ad ip cit ut>. 6 No- ad 4^0 , videlioet uc antecedcns- fccun- 
da: ad atiteccdcntem primc eatundem rarionum ;. rebusque lic- 
Itanti.bus concludetur [per prxcedens lemma] quod b* fc iia- 
bcbit ad at [ nempe ad incervallum' ipfi a.e patallelum ,. quo 
balisAB reccdic a oentco gravitatis parabolici fpatii a.bcde] 
uilamaxa, mfigur: Sjjtoy. 93. ceut<diffetentia'(in'reliqais).eo- 
rundcm- anteccdcnttum , . ad fummam quidem, aut differentiani 1 
confequentium tamiinorum ,. id cft ut 6 no 41: o' ad f.d -*■ 
a NO-t-aco, videlicet ut a*-*-db -*-+cn ad eoh-ich, 
Quod tetsio loco', StC 

ca 
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'. :[ . C 6 R Q L LARIUM. 

Ex progrefiu dcmonflrarionis habetur , qrjod proporrio in- 
cidcntis At ad fegroentum ai (nempe ad intcrvailum, eidem 
ae parallelum, quo graviraiis cenrcum tecnJinei abde rece- 
ditabaiterabale ar) confimilis eft rarioni, quain habct 6aa 
adDi-n.no, vcl rauoui in tjua cft ue ■+ ab-mnq ad 

DE-i-iKO. . ■•- ■ " ' 

j, ' ■ S C H O L I U M l ■ 

Froportio, qaua habet panboiicum fparium abcde, in 
«lcero ex novem appofttis fchematihus, ad fpatium paraboli- 
cum aicdt, in alio ex iisdem tchcmatibus, componetur cx 
lationc normalis incidentis ia oppofita* bafes ab.de prioris 
fpatii abcde ad normalemjncideotem inoppofcas biiesab, 
d e pollcrioris fpatii abcdi , & cx ratjouc , quani habeC 
ad d b-*de-+wa ■' _"■ •■■ 

Quandoquidemproportiofpatii abcde id fparium abcde 
coropofita ettex raiioneipatii abcde adparail=mum aqpe, 
feu ratione *b*dbi-4cn . ode ; cx ratione parali=mt 
aope ad parall -mum aqdc (conftinte es racione bafis de 
ad baftni 4e, fea ratione «5de : &de; & eit ratione altitu. 
dinis ad altitudinem) & cx rationc patall = mi aqde id fpa- 
tium abdct , feu rationc 6de.Mi-fde-f^(tt, 

SCHOLIUMR 

Solidum defcripnim cicca alteram a b ex oppofitis balibus 
ab . dh parabolici fpatii asg.de -ab ipro fpatio le blbebit ad 
folidumumiliterfactum aparalUmo aedq., ut bafis de hu- 
jus paralklogramtai cum duplo ipiius cn ad ttiplutrt ejufdem 
balis de. 

Illiid enira ad hoc folidum fe l'l habet in pro = nc compoli- (,}„- 
ta eji raciqne fpatii abcde ad paraJI=mom aedc^, feu ra- 5/rf * 
tione ab h-de -+4&n . <Sdb, & ex taciorie, quam habet d^ ^ ./ 
plum diitancja; pa tecotj A» « «ntro gravkatis illius 

... ■ » A»*"0 E 
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abcde ad ae, fcu ( per tertiam partcrn pKccdentis prop. ) 
quam habet iu e '-t- 4 ti n: ad a ff-t-us-^^^Ni ideouue fe na- 
bebic ac ide-*-4CN ad 6de, vel porius. utDE-4-icN ud 
Jfln.&ft .; •• ■■■■■'-- ■ • :/ * ' } 

: SCHOLIUM IIL ■ ; ■■;■■_ 

Solidam , quod a parabolico fpatio a'bc de [ m altero ex 
novem appofitis fchemacibus } defcribitur cirea baiim a«, 
erit ad folidum genirum a parabolko fpario abcdc (inquo- 
cumque alio cx iifdem fcheraatibns ) circa bafun a b , in 

C>p=nc compoiita. cx ratiane duplicata, rationis, quam ha- 
t normaiis mcidcns in oppoiitas- baies abde. prioris fpacii 
ahcde ad normalcm incidcntem in oppolitas bafes Hi : ■it 
poilerioris fpatii abtdf, & ex ratione in qua eft reliqna ba- 
iis de primi fpatiicurn duplo ipfius cn ld teliquam balim de 
fccundr fpatii.cura doplo ipfius cn, 

1 Inno telcit cnim cx eo , quod folidum genirum cirCa B k pcr 
primumfpatinm abcde, adfohctumfimiliteiprogcnitamafu6 
paralUnio aq.de., cftnt du-+2cn ad jde: & hod foliddm 
adiblidumdcfcriptum, circa ba perparall=niuni aqde lecundi 
fpatii fttdt, ciUOinprop = nc compofita e^ ratione DE.rff, 
■•'"''■'feu jde . ?de . & ex ratione, qtum habetq: notmalis inci* 
dentis in bafes Dfi . qj.' ad qt norruafe ificidentis in bafes 
de . boc folidum paraiUmi aqdva.a ioiidiim (imili- 

liter pracrcarum a Jpatio abcde eft, pei rJrscedcris icholfum. 
111 sde ad dc-tzcn, &c. 
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s,. ps. Y^\dio fimifetliimis tmat, «* cylindrica-fegmmto agbed 
100. I 1 abfcijja per duas ordinatay ad . ad dtametrum , cujus 
ioi.ioi-X^^ dtametripars vb^ inter ip/at ordtnaias tmprehtnja dt- 
feoT.f midietur ab alia erditiatd cv.per cujut termiuum atranfedt te- 
»£7 i«s 1% limo sav . ad ipfim diametrtm pralletd, claudensque ,in- 
*" lo s- ierpriarei ordiwat ao.be, jpgrall*>Mm sped* ■ ■ ^ ^ 
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-■ Z •Htibltot geiiitm eirea.Jitmetfim'ii± aprwdf&ftmjeSin 
W'f(&>X*t»:AaBgM;:jbAa4tlia folidtm pltmtiter prognumr. ( , 
QpnedfSoporallsmo s?at>, fumma quadratorum ex priori- 
bus ordinafis au , bi, quadrttplique qusdraii ex pojleriori ordi- '.. 
iiatacv ad bajus quadratt fextuplum. > :-> 

fjT/, & «ii pradtiiM diamncr ai axisfutritt bic axis de ui 
ioUTvallujn \ alltrius b-e «r prwibus ordinaiis < a centro gravila- 
tis roiuiidi jolidi genili cirat enmdrm axirn' de; a pradiilo fe. 
toifttttonis fegmealo ag »e q , /e iaieto *t /wmww «c quadraiis 
priorum ordimtaTm Ad I be., i> quadrato pofierioris erili- 
vau cr quaterfatitplo', ad q: reliqne ad m priorihus crdimtis 
Uimjiuplo q: pofitrtoris gf / 21 v. j cs .?:.!). ; cn;-'V 

Dimh <Jat» lcrnifeftio iit cylindric» , & pet axem cylindri, 
idcoquc iplius fcgtnermun acb e d fk paral) -mum , huic 
omniiio congruct parallclogrammuni sped (ttt infig. 98.) & 
in boc cafu , jsm oota iunt erudita Geametis qwe ptopo- 
numur. ■■: ir ... .-iv., iji, 1 •„.• » r,i M-ri -J.jI 

r? Si vcro femifcclio fit parabolica ; adiametri vcrtict[puta o]fg-S9- 
ordinciur teitaoc, (ipcr rcttamhncam c us 11 .eidcm diaroetro * ,00 ' 
parallclam coinplciis parali = rjiis OOBH D ntDH . MEfid, 
ducatur rec"hi iokz, ordinetritqiie quevis alia.LQjr.yx', Stc. ; 

Et quia fuperfictes genita, cirea be. pei~ree>im gb, fldfu- 
pernciem jimiliter progenitam pet reftam. lt ,efH« ut.qrGf 
ad q: lt, five, [00 puabatam] ut ablcilla ro ad abfcidam TQ& £k!. 
vcl ut f k ad xt ubique.patet iolidum. circa de dbtctiptnrb t">P- a. 
ab. area paribolica agbed efle. »d folidam defcripium **- 
oaralUmo SPED ut rcctilineum zsro adi paalUmum km 
ED, fcjlicct Ut DZ,-4-EN-t'4FKld 6FK, & pCT conicqucns, 

Ut fumma qq; AB . b e quidrupliquc q: cs ad fettupluro. qua- 
dratifcf. - -..'a S"t;t 

Si dara fitmHcilio fit tnangalarir, & 3 eenrro feb vertice bA- ,0 f; 
ordinctur rccta 01:, &'per reclaro ckh, diarueno OEipBBalie- 1°^ 
lain, compJeantui paraJUma doch . epkm, & cirqa diame- 
trum ac, femiordinitamquc ck defcribatur parabola eKo n, 
vltuccui babens ino; & ad date fectionis dianietrnm de 
.tirdincturq-Jslibct recra Lf^r?K,&c. fup;rlicies , circa db gc- (l) ,^ 
-Bitai pcr ordiiiat^n.cp, ad lur^rricierrtimiliterpfogeBitiim Ab f »p. 
«Edinau lt('J «« ut 9 Foadq: 10, vel (ob paraboiam.) ut ***** 

•jiI... Fk ad 
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J i: ad tx ubique: undc folidum areas ac bed ad folidtim pa- 
rall-mi sped te Iiabcbit ut area parabolica zkned ad pa- 
*«/* r «ll= raum demh, nanpc4')ot az-t-zx -+4-fk ad 5fk,v«I 
/nt'. ut fumma qq: ad . be , quadruplique q: gf ad fextupluia 

9: GP. 

: Dumdatifcmifc&io fit clliptica (utinfig. ioj. toj. & io'5.) 
vcliicfcmihypcrbola {.« irj>£. io7,e^iofi.J & in utroque cafu) 
oppolitivnticesiefpechi diametri de iint o,R,ccntrum v«o iie 
v agatut haic rccta vi, ordinatig parallela, & circa diame- 
trum vi, ordinatamque ok defcribatur parabolicacurva mo z, 
cui. occurrant in n.k. z k&£ se . gf . ad ; & cornpleto pa- 
rall = mo hkhed per rcchm hkm ipfi de paralldam , o:di- 
nctur ad diamemim de qmcuinrjue refla <u,tvx; &c ' 

Jiirn fupctfieics circa db genita per ordinatam cf eft ad 
fuperficiem iimiliwr procrcatam ab ordinata lt', ut q: gf 
ed q: LT t vel , ob fectionem datam, ut re£t=luin rt f o ad 
i recr=lum rto; five ( ob defcriptam curvam parabulicam) 
ut FK ad xTubiquei unde prxdictum fblidum ddcnpmm ab 
arca ac. qgd cllipcica , aut hypcrboJica ad pnediflum iiriidum 
iactumaparaUomo s pf.d caudcm proportionem habebit quatti 
patabolica atea zkned ad parall=muni hmed , videlicet 
<juara dz -+EK-*4Kr ad 6kf, & pet confequcns ut furnma, 
qq: a a . BB , quadruplique q: cr ad feittuplum hujus q: GF, 
< iDwa data femifectio fit hypcrbolica , ejofqae diamctcr Delit 

' fecunda duarnm coniugatarum diametrorum, ceotrum vcro irt 
«■MW> vj&hujusmametrifeBiilatus tranfvcrfumiit v fr, ac proptctea 
q: ferniordinats ad adquadracum cuiusvis alue gf lit perpetuo 
uc fumma qq: d v, $rv adfijmmam qq: r v ,&v. Et a centrs 
v agatur reeta vi_, ordinatis parall=la, Sc zquaos v& , defcri- 
baturque circa diamettum viparabola zkni, quse ordinatas 
habeat ipfi de paralielas.verticemin i , parametrumque a?qua- 
Jem ipfi v «^, vcl vi, atque reflis a d . of >. be occurrac ia 
z.k.M quatcnus q:Fv cum q: vr> xquetur rect=lo kf , v 
quadratumque dv cum q: v& (equetur re£t=lo zd , Vf>, 
ideoque proportio refl=li zd , v& ad re£l=lum kf.v^, 
feu pfoportio zd . k f equeturratiooi fumrnie qq: dv.vc^ ad 

\ fummam qq:,FV . vc> t & ita fcinpcr ubicumquc fuerit ordi- 
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Irrfuper pcr rcflam hkm, diimactO DE psraHclam i06mpl«- 
va parallcUmum n kfb, parall =mumque oiee, ordinecur- 
que ad diametrum oe quahbet rccta oj r_yx, &c. , ■ , 'i 

Ec quia fuperfiecies defcripca circa de per famiordinacam gf 
ad fuperficiem iimiiitergcrritam ab ordiruta lt elf ut q: gf. 
a d q:,LT, vel (ob: hyperbolicam fe&ionem ) ut fumma qq: 
fv . v& ad fummam qqs,T¥ . v.fr five ( ob defcriptam pa-; 
rabolam, & ob. nupcr indicata.) ut f k ad tx ubique; inde fic 
quod prardiclum folidum progcnirum- ab aretiAuBEo ad pra> 
dictum folidum fairum a paralUmo sp.e d fc habcbit ut area 
parabolica zkned ad parallelogrammum hmld, videlicet ut 
2D-t NE-+ 4.XF ad fl.KF,. & pcr confequens ut fumma qq: 
AD.be quadrupliquc quadrati gf ad hujus cuadrati fejttuplum, 
quod crat dcmoftrandum primoloco. 

Hoc ipfum duobus aljis raodis ab hoc diverfi», egomet dc- 
monilravi in quodam traftatu meo de Cmeis fetiwaibus , tj* < 
de earundem folidis , in duodecim libros divifo. » -t - ' 
'. Prxterea ubi diamerer e d asis fucrit in omni.bus oppolltis 
figuris , prima cxccptl, rotundum folidum gcnicuin circa 
axcm d e ab arca agjed anaiegum erir arca: z k ni: d, qnan- 
doquidcm ubique quadratum ge ad qi.LT'eft- ut kf ad jt^ 
unde axis u b ad inrervallum ordinatx b e a ccntro graviratis (,; , s 
iilius folidi eandem (') habebit propoctionem , quam ad ejus ««■*»- 
ordinatai bem difianttam a.centro graviratis arett.ZKMiD,,fcU.," it '' - 
Jicct 10 quam dz~* i bn-+4FK nd- zd -+ ikf. , iiv* quam <») « 
fumma qq: a>d . be cum quadruplo quadiaci gf ad q;, n r>cimt -.t**"** 
duglo qj gf. Unde, &c 

SCHOLIO ftf- ■ - ■» • 

Si in dnabus ex appolitis rTguris diaraetri ud , e d ordinatis- 
normalcs, aut iiniilitcv inclioatat fucrint, reperietur, propor- 
tionem folidi.circa diametrum de dofcripti[in altera ]; per a«- 
am a g n e d adfelidumgeniturn ( in rehqua tigurr) ciccadiame- 
rrum dc ab area agbed, componi ex racionc diametti db adi . 
diametrum<4 e, &l ck ratione, in qua eft lumma quadratorum 
a.d . Dii, quadryplique quadrati- ce . ad aggregacura qq: ad.be: 

quadruphiiue qoadratiff,- i.- • * " <!• ■■ - "iJ 1 "- 1 

Et 
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Ec infupsr reperietut (iibi duarum ex appofitis figinMs dia- 
m e i r i D E , dc ordinatis normales fuerjnt ] quod intervallum of 
djnarx be a centro graviraris rotundi Iblidi gcniti (in altera) 
circa axero of. ab arca agbed fe habcbit ad intervallum or- 
dinarx &e a«nrro gtavitatis rotuadi folidi procreati { m roliqua 
fijiura]circa axem de perareani dg'l>td,\n proporriohtfcbra- 
polira cx Tationt asis de ad axeni dc, ex ratibne q: AD cum 
duploqi Grad lcf « rfe*Jnvduploq:£/, & <x rationc.quam rc- 
oiprqcc habct fumma qq : ad , b e , quadrupliimc q: £/ad fum- 
mam qq: ad . be,' quadruplique q; gf. 

ofitio 28. 

Drfrir rfiMir/r ardmatis b e x . A D e cemmitnewt 1 (ftwif- 
mn> x z duaram temijeSionttm cohkaritm , aut'cj:indrica- 
rttm, abjcaidentibus dtio fegmenia acbxz . biixz , 
qitorum atterttm d-iexj! cealprebeitdatur a reltquo acbxz. t> 
amplius reHa Huea n k «i/i*» diametro paratlela cfaudat pura!l= 
mum hkxZ («rtr i^/itr ordiiiatas ; & afta oriinata an v d:n:i- 
dicl ipfamdiamctruntiz, '■■■ ■' ■''■ : '- ■"■".*- '"""^ '*' '' ! 

/. Amtutus genituS, ctfca diametrum xz ptt diferentiam, 
AOB-EtD pradicloram fegmetttorum abxz . dexz Je babebif 
ad-folidum jimititer progenitmn a psrdti±me Hkxz tit' diffe-. 
remia qitadratorum az . dz ctmt dijferemif aqfiij ex,- &• 
- 1 \mi.viiadntpladifferemU quadralonmh*. if aifextuptum "j: 1 
■''"«z. ■ - .* • 

//. £f //& diameter xz /sw/V vrjr/r, W«w #r« xz foie-i/r 
01/ intervallttm (puta. xo). alterius ax txprioribus ordiaatis 
az . bx <r trn/ro gravitatis prxdiBi aumili nt differeiilia qq\ 
Ai , Dz cum 4'tjfcrentia yq: an . ex, & tum quadruplo dif- 
feremia 0: a f . r * W idiffereiiuam q?. \z . dz ^«pii» rfjj^ 
fereiitia qq: cr 1 . i'p . . '. 1 ■■ 1 : . s 
Jjinijt - Jarn folidum gcnirum oirca xz ,. ab arc» abxz (0 eft ad 
/n>/.»7. foJidum limiiiter.pMgeaiiturn a parall=mb «kxz ut fumma; 
qq:AZ;Bxqriadrupliqucq:cF adfgmmam qq : * h- .■■*■!(■, arquo 
quadtiipli g:;jjv,^nernpe,ad .{cHtnpleavq^ zit. ■8c»plrkeri foli- 
dum procrcacum ab area dexz ad iptuni .ioiidum par.dUmi 

:'t HKXZ 
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hkxz eftutfummaqq. dz.ex, qudrupliqoc q. if ad fextu- 
plum q. hz . Annulus igirut procrearus ab area agbeiq ad 
idem [blidunvparall=mi ukxz eamdem ptopottionem babc- 
bit , quam. differentia qq. az.dz cum diflerentia qq. bx.ilx , 
& cum quadtuplo diireientis qq. ue.ip ad fexruplum q. zh- 

Ponatur nunc , diametrnni x z efle axem , & v x efle 
diftantiam ordinat* bx a ccntro graritatis totundi folidi geni- 
ticirca axem xz ab atea diexz ; quatenus zx ad xv l'j fe (i) t » 
habeat in ptop=ne , in qua eft fumma qq. dz.ex , quadtu- f'"" 
pliquc q. iF. adquadtatura dz cum duplo q. ip. 'jSZi. 

. Ponaturque a x clie diftantiam iplius ordinacs b x a centro e ,, e '%n 
gravitatis totnndi folidi circa axem itz defcripti ab area 
agiiu; quacenus zx ad xr fit (*) in proportionc, in qua W '» 
cit lunima qq. az . bx , quadruplique q. gf ad q. az COtnv^J* ' 

dupJoq. OF.,- HlS polltlS '•;.•;«> /»117. 

- Notum clt ex mcchanicis , qood v r ad e o eandem hs- 
bebit rationem, quam habet ad folidum rotundum arete dexz 
iplius differentia a rotundo iolido arese abxz, nempe prsedi- ; 
ctus annulus ares acbeiu ; ac ptopterca vo ad 01 fe habe- 
bit ut folidum rorundum arex ahxz ad folidum rocunduni 
areic dibxz , & fubfequenter, ut fumtua qq. Az.Bx,qua- 
drupliquc q. gf ad fummam qq. dz . ex atque quadrupli q. 
if ; fciticec ut anrecedens poftenoiis ad antcccdentcm piiotis 
cx duabus fupradiclis tationibus. 

Unde eft quod zs ad xo (i) erif ue differeuria anfeccden- M "> 
rium ad difTerentiam confequcntium cecminocum earundem ra- + 
tionum, vidclicct ut difterinria q. az . nz cum differentia qq. 
sx.fix, 8c cum quadiuplo dirlercntia; qq gf . if ; ad diffe-. 
tentiam confequcnnum tcrminoruin , id cft ad dilierenriara qq, 
az . dz cum duplo diffcrentia; qq. gf . if . Quaze, Scc, 

5CHOLIUM I. ■ 

Si in duabus c.t appofitis figuris diametri xz . x z norma- 
les, vcl " fimiliter inclinatx fuerint ad urdinatas , repetietuCf 
quod annulus, geniius (in alteta) citca diametrum xz a dif- 
fvrentia aoseid arearum aobxz.diexz fe habebit ad fo- 
hdum proguutum [inielujua caiunidem duarum iigurarum ] 
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circa. axem x z ab area a b x z ir, proportione compofita cx 
ratione diametri xz ad diamcttum xz , & cxtationc, inqua 
efl difterentia qq. az.dz cum dificrcntia qq. bx.ex, & 
cumquadrupla&fferentia:qq; av. IE adfuromam qq az.bx, 
quadruplique q. £ f ;. & fe habebit ad annulum factum ( in po- 
ftcrion figura) circa diametruni xz. pct difterentiam agbcid 
arearum agbxz. . dicxz. in proportionc compolita ex ratio- 
ne dianietrt xz ad diaruetruro xz , & ex rarione , in qua efc 
differcntia qq. az . dls cum diftcrentia qq. bx.es, & cum 
quadtuplo dirietentix qq. av . iv ad differenriain qq. az . dz 
cum differentia. qq. bx . cx, & cum differentia qq. £/". if. 

S. C H O L l U M i r. 

Si in duabus es appolTtis figuris diamerri x z . # z fuerint 
axes; rcperietur, quod diftantia (inaltcra)ordinata; bx a cen- 
tto gravitatis prordifli annuli gcnitia differencia arearum agbxz. 
dibxz. fe habebit ad. diftantiam (in reliqua earundemdunrum 
figurarum ) ordinata: bx a ccntro greviiatis totundi. folidi: ge- 
niti. ab area agbxz in ptop=ne compoiira ex ratione axis x z 
ad axcm x z , cx ratione dirlerenti* qq. az.dz cuni duplo 
diftcrenda- qq. c v . i F ad q. az com duplo q. g f, & ex ta- 
tione ,. qnam reciproce habet fumma qq. az.bx quadrupli- 
que q. gf ad difierentiam qq/. A.z . d.z ,. cum differeoMa qq. 
bx . ex , & cum quadruplo differentia: qq. ge . if . Et fc ha- 
bcbit ad diftantiam. (in poiicriori ■ fig. ) ordinara bx a ccntra 
gravitatis annuli progenitf per differeotiam. agbcid arearum 
gg b xz ■ dicxz inproportionccompofitae^ ratione axis xz 
ad axcm x z ,. ex rationc diffcrcntia: qq. a z . d z cum duplo 
dirTcrcntix qq. gf.IE ad differentiam. qq. a & . d z- cum 
duplo diiicrcntia: qq. gf . i f , & ex rationc quam: reciproce 
habet dirfercntia qq. a z . d a. cum- diftcremia qq. b x . e x , 
& cum quadruplo diftetentia; qq. g f. i f ad diftcrcntiam qq. 
az.dz: cum difterentia qq- us .ls, & cuoi qaadruplo dif- 
ftetenua; qq.. cr . n . 
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THEOREMA XXV. Tnpofik 19. . ! 

Sldua erdinata ad . bc ad tammttnm axem cd duartm fy. ltt i 
JemifeSionum couicaruin , aut cyUndricamm abjcindam du* 114.1 tn 
jeementa agbcd.nopcd, quorum aiterum HOF °oJ|g'[ , 1 J; 
eomprtbendatur a reliqiio agdcd : &• dua ordiuata bk .hi «4/4. 
communtm axem ik dnarum jemijeflknum conicarum , aut cylin- 
dricarum abjcindant alia duo jegmenta e l h i k . clb. s i k , quo- 
rum aiterum q^sik comprebendatur quidem a reiiquo elhik , 
&ipjiaxes cd . ik dimidientur ab mtis ordinatis gof.lkm. 

/. Proportto , ("« qna momentum rottmdi foltdt circa- axem cd 
geristi ab altera agbcd priaram arearum agbcd - nopcd , 
ttc centraliter appenjt in ipja diametro c d fulHa in ahero c ex 
duobus termiuis l>i /e babet ad momentum rotundi Jolidi circa M "l- 
fixem IK dejciifiiabaltera elhi k pojleriorumarearum elhik. 7 ^£, A 
ojt s 1 k . centraliter apptnfi in ipja diametro 1 k fulcla in attera y * ' 
extremiratum, compoueiur ex ratione duplicata rationis, quamt" ,tJt - 
bibt t axis cd ad axem 1 k , & ex ratione q. ad cum duplo q. 
c F adq. ek cum duph q. lh. 

II. Proportio, 111 qua momemum rotundi filidi circaaxm cd 
eetiiti ab altera agbcd ex phoribus areh, cetttraliter appeufi 
tn diametro c d juicla in aiiero c. extremorum Je babet ad mo- 
meutum annuli , circa axem 1 k procreati a differentia blhsro. 
pofteriorum arrarum , centraliter appenji in diomeiro ik fulQa 
111 altera 1 extremitatum , componetur ex ratiotie dupltcata ejus , 
qttum babet axts c d ad axem 1 1; , &■ ex ratione quadrati a d 
cum duplo q. as ad differentiam quadratorum e k . ojt cum dtt- 
ph dijjerentia qq. lu.im, 

III. Proportig, in qua mometitum annuli geniti circa axem 
Cd aaitjerentia agbpon piiorum urearum , ccntraliierappenji 
in aiau.etro cd futiia in aitero c lerminorum , eftadmomett- 
tum aiiuuli dejcrtpti circa axem ik per dijjereutiam elhsro. 
pujierierum arearum , centraiiter appcnji 111 diametro 1 k fulda 
in altera 1 extremitatttm , componetur ex raiivue duptkata 
axis cd ad axtm \ v. , & e x ratione dilfereutU qq. ad.nd 
cum duplo dijferentia qq. af . oe ad differeutiam ijq. ek . ojt 
cum duplo ' dijjercinia qq. lm.rm. H 1 Po- 
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Ponatur relatio x.v conlimihs rationi avis cd adaxim ik, 
ac celatio a t contimilis raciont, quam habct lumma qq. ad. 
bc quadruplique q. gf ad- fummam ex qq. £ K . H i cum qua- 
pr ™ druplo q LM i quatenus ratiooes x.v ; r.t ; componant (') 
jtb>t '. proportionem rotundi folidiares agbco ad rotundum foliduin 
frf-*l-«iw elhik, vel potius illud ad hoc folidum fe habcat ut 
| produttum x,r ad- produ£Vum v,t. 

. > Demde ponatur y ad z elle ut q. ad cum duplo q. g f ad 

S. e.k cumduplo q. lm , quatcnus proportio , quam habet di- 
anci» ordinata; bc a ccncro graviutis prionslblidi, ad diftan- 
««fjw l ' am or< ^' naIS HI a ceJ,tro graviratis pofteriori iolidi (» com. 
/ciVT' ponaiur ex rationibus x.v t.r , y.z,St iquctur rarton-i 
producti x,r,y ad pcodueium t,r,z . Hispolitis. 

Proporuo , in qua momentam cotundi fotidi geniti ab area 
Agbcd ad momcntum folidi rotundi progeniti ab area elhik- 
■ fO « compolka (i) ell cx rationc illius ad hoc Iblidum ( fcu ratione 
JJff***** pradudi t,R adpcoduttum v.t)&cx ratione, quam habet 
ordinatx bc diftantia a centra gravicatis pcicris folidi, ad or- 
dinatx hi dtftantiam a centto gravicacis poftcrioris fotidi (vel 
ratione producli a , t ,y ad prodiiclum v , r , z ) ac propterea- 
ecquatur cationi , in qua eft produftum i, r, x, t, y ad pro- 
duttum v,t,v,r, z, vcl in qua eft pcoductum x.x.^y ad 
produfuim v,v,z; vel potius eomponitur cx ratione duplica- 
ra rationis x. v , vel [pb conflrucionem] rationis axis cd ad 
axem ik, & ex rarione y.z , vel [ob conftrucionem ] ratione 
q. ad cum duplo q. gf ad q. e K cum duplo q. lm . Ut pri- 
mo loco proponebatur . 

•Prsrterea mamentum rotundi" folidi geniti ab area elhik, 
centtaliter appenfi ex diftanria ik, fulda in termino t ad mo- 
roentum annuli genjci a diffcrenria EDHSROLarearum elhik. 
. . fx ojcs fK ccntralitcr quidem appenfi ex eadem diftanrta ik fulcla 
pr.pt,. in rcrmino i , pcoportionem habet (4l compoiitam cx propor- 
fiM. ;. rione, m qua cft ordinatie h i diftancia a centro gravitaris il- 
frtp.nt. j jus fyjg-j r otundi, ad diftantiam ipfius ordinata; h i a centro' 
gravitaris pnediflt annuli ( & qute eonftac ex ratione q. 
ek eum duplo q. l M ad differcntiam qq. BXiQjC cum du. 
plo difTerentise qq. lm . rm , & ex catione , quam reciproce 
habet differemia tt.tu. cum difteicntu qq. m.u, & 
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cum quadtuplo difTLTenrise qq- l m . r m ad fummain qq. 
ek . hi, quadruplique q. lm) & ex proportione ejulo-m 
folidi rotundi area; elhik ad ptarfatum annalum arce 
Uhsrq., feu [(] proportione luninue qq. ek . hi qua- 
druphqueq. lm ad dirtcrtniiam qq. ek.qjc cum dirlcrentia 
qq. Hi.sr,6c cum quadruplo difFerentiie qq lm.rm; unde 
conilat momentum pradich fohdi rotundi geniti ab arca ehik ; 
ad momentum pcxditli annuli efie, ut q. bk cumduploq. lm 
ad diiJereatiam qq. ek.qk cumduploditTcrenr.Eeqq. lm.rm. 
Atqui momentum iblidi rotundi procrcati ab area abcd eft 
ad illud (olidum rotundum arcx' ehik in prop=ne compofita 
( ut fuperius oltenfum ert ) cx raiione duplicata axis cd ad 
axem i x , & ex rationeq. ad cumduploq. cf ad q. ek cum 
duplo q. LHi patct igitut idem momcntum rotundi folidi gc- 
niri ab area abcd ad momentum annuli progeniti ab area 
Elhs rq, ciTc in proponione compolita ex ratione duplkata 
cjusquam habet axis ci>adaxcm iK,& exrationeq: ad cum 
duplo q: gf ad differenriam qq: bk . ojt cum duplo diffcren- 
tix qq: lm . km : ut fecundo foco pcoponitur. 

Oemque proportio , quam habei momentum annuli geniti 
abarca agcpn centraliter appenli in diamccro cd fulcU in 
terminoc, admomcncumlblidi rotundi procreati abacea abcd, 
& limiliter appenfi , coniimilis cft ex nupcr ollenlis, rationi , quam 
habet diffcrentia qq: ad. Ni) cum duplo difH-renntc qq: gf,- 
oe ad q: ad cum duplo q: gf; Sc hoc momencum fohdi ge- 
niti ab area abcd ad momentum annuli defcnpti ab area 
eliisrHj ac ccntralitcr appenii ex dillantia ik fukla in termi- 
i)o i , cft in proportionc compolita cx rarionc duplicaia ejus 
in qua clt axis cd ad axim t k, & ex racionc q: ad cum du- 
pjo q: gf ad diiiercnciam qqr ek . ajt cuni duplo diffcrcMia; 
qqrLU.itM. PisdjcluiD igituc momentum annuli procreati 
ao arca agbpon ad pnediciuiu momenturo annuli pcogeniti 
ab area elhsr q. fe hils.bic in prop=ne compolita ex ratione- 
(iuplicata racionis- axis cd ad axiin iK, & cx rationc diffl-ren. 
\te qq: ad. Ni) cum duplo dirTcrenCix qq: gv . OF ad diffe- 
renciam qq: ek . qjc cum duplo dilEjrcrMis qq. lm . bM, ui 
tertio loco propoucbwur , &c. 
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THEOREMA XXVI. 7ropoJ!m 30. 

SViVt T ■ '*V*« duabus erdinaiis ad.bb ad diametrum femifedio- 
& t>4 I 3 " r u f""' ia . aut cyiindrics , qu* ahjciudant ab ipja /emi- 
j. fcfiiotte jegmentum jsbeu; ttque daia alia vrdiitfta 
o f dimidiante partem d e ipjius diametri imereeptam imer 
iiias ordinatas a d . jt; <jf 1- «kwm a a eidetn dia- 
metro parailelam a termiaa a alterius ad priorum orainata- 
ritm ctaujum /tt paraU-mmt a ed. 

Proportioquambabetipjumjegmeiiium agbed ad parall^mum 
ade a con/tmtli, eril rationt, m qua e/i /umma ex qa: prionim 
ordtnaiarum ad.be, & ex quadrupio q: p„jierioris „rdiuate 
cf ad fextaptum reil=ii /ub bajim ad pradkli parail=miin 
dupiam diiiamiam diametri Dza eentro grauhatis ejujdem jeg. 
menti agbe d; dumrnodo ipja diila.aia ordtnatis aquianiet. 
Pcr cermincim o ordinats gf agatur reda sgp diamecro DE 
f.)«„ ? 3 ™ leh ">mplenfqoc parall-mirai sped, ad quodlehabcbit 
\.f.pp. <''. area agbhd in prapotcione compolia ex ratione Iblidi de- 
a. Ilt.pti circa diaructrum de abipi.roet area acbed ad lblidum 
(1) « lumliter fadum a parall=mo sped (ncmpcOJratione fummaj 
' Z' 1 ?- qq: ad . b e , quadrupliquc q: cf ad hujus q: fextupluro) Scex 
ratione, quam babet nv, ieu so addupUmdiiiantia:iidiametri 
DEa cencto gravitatis arcs agbbd, vei quam habet fextu- 
plum q: cf ad icxtuplum rcd = Ji lub gf in iplius dillantja: du- 
pium; lcilicec Ic habcbicut fummaqo,: ad . be quadruphque 
plutn CKCu P ,u " 1 ,lu i usre ^'=li « gp m ipliusdiliamitdu- 
Atqui paralUmumspEo eft ad paralUmum aoed ut gf 
adAD, livc uc fextuplum recl = l. ex gf in prad.ds- dinratis 
fluplum ad lexcuplum red=li ex hoc iplo duplo in ad- con- 
iUc cx a-quo, quad proponitur , Sic. 



Geometrica . €3 



THBOREMA XXVlt Propejttio 3 r. 

SJ ab extremita:e a alteritis be ex daabus insqualibtts ordi-fiz- itf. 
natit b e . c d di/ diametrum eome* letni/eCliovis dutla jtt 1 ** 
rrfia bg adtemhtum retiqu* ordiiiata cd, r> uitcrius'& 
produSa cotiveuiai iu h e«™ alta ardinata ap, jf(?«r duplaadaa- 
tli [e&memicH.? & iu/upcr a predicla extremtate v. dutia fit 
retla b l paraliela ad ipjdm dtametrum ee ac dejiiiens iu pofie- 
riarem ordinatam af, & qita tota cadat vel exira, vel uoit ex- 
tra je.lioiiem . 

Dho, quod area acbl, claiifa a recTts al.bl, c?* a curva 
acb/p bahcbit ad triangulum hbl h/hf-hbe tfii triplam 
di&antiam {ordinatis paral/e/am) Jiametri ee « eentro gravtta- 
tis ejttjdem area acbl. 

jam notum cfle luppono.Wquod rriptum diltantis diametri (,) tI 
EF a ccntro gravitatis tri=li hbl aquat hf-hbe. ^rci/ra, 

Deindc diuiidiando per ordinatam o n m rccl.is ef . bh in 
o . n, illico inno^fcec quod h c dupla ellc dcbct partis cn; 
quandoquidem bc datur dupla iplius ch,& pcr conilrutioncm 
Bii dupla cil patus hn; unde rici=lum BHca:quabitur duplo 
recl=li bh.cn , vcl quadruplo rect=.li bnc; fcd ur reti=Ium 
niic ad qsaciruplum retl=L bnc ;(»'itacft difterentia quadca- [ij « 
torum hf . af ad quadtuplum diifcrentiie quadraiorunv uo.""' r -B- 
no; huic igitur qu.idrupio adfquabitur diiTcrenria quadrato- 
ruiriHF. af: & additis htnc inde quadratis af . be, ac qua- 
druplo qnadrati No.otietucaggregacum quadrarorum af.be, 
qutdrupli^uc quadrati Mo xquale aggregaco cx quadratis HF. 
be, & cx quadiuplo quadraii os : ac proprcrea inter le (iHO « 
aqu.ibuiitur Iblida procreaca circa rectain.EE ab areis acbef 
Itbef, & per coniequens incer ie aquali.t erunc & lolida iimi- 
litct genita ab area a c bl, Sc a rn = lo hbl dcmumquc area 
ac b l candeui prjporcioncm (4) lub.bic ad irianguluiu h bl M '* 
cjram rripluiu mrervallum iplius ef a ceniro gramaris trian- ** 
guli hbl, feu quani hf -hbe ad triplam dillantiam ejufdcm 
diaaictri ef a. centco gravitatis ares acbl. Quod &c. 
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THEOREMA XXV III. .Pnpi/ttioji. 

C_^ re ^ a Al " 'wifc» 1 *» <fe« ordinatas dzp . b xo."i 
* J * '"'^S 'diametrimx -Lconkit<iiitcylindricaj'ecM<ms pcbqj_p 
_ j3 ! j 7 ' diamitmm , jeclMii/quc perimeirum non fe<et imer iuas 
u» &ordinatas, daudatque cum ipja peiimeUo fpa.ium dcbla. hj 
>.»• 5«. retia d b juiigut earundem ordinaturitm terminos d .b, & 

tam ipja d b y fwn> »~4> ineidens a l aimidietur a tertia ordinata 

CMK. 

Spaiium ucBLnad rtSiiineum a l b d f t7f «' aggregstum reS - 
lorum dap blq_, cum qtii-druplo re£f=/i cik ad jixtuplum 
retl-li jub AD -+ l b /» iiitcrvdttwn diameiri xz a centro gra~ 
•vitatis ejufdtm fpai.i dcbla dnmmoda boc intervattum (puta 
tz) ordniAiis paralleluni iattlligatur. 

Dctut pnmo rpatuim dcela j.ccrc ad. altcram parrera 
dian.et. i xz, & icmiordinara zp abicmo fcgmcnro ZF potcnte 
fextam partem duotum liniul re£_-lorum d ap. blq_, quadru- 
plique rect=li cm, atque completo para!l=mo fz xh, dimi- 
dieiur ipfum fegmentum zr in n; quatenus zn lit iplius xz' 
intctvalluni a ccntto gtaviutis ejufdem patall = mi,£tc. 

Deindc defcriptis, circa diametrum xz, foKdis tam a pa« 
i-ll = ii_o izxh, quam a fpanis dcbxz . alxz . dibla; 
cum Iblidum fpatii dcbxz ad folidum paralf=mi fzxh ut 
(,) „ ['I ut fumma qq: dz bx quadrupliaue q: CM ad fextuplumq: 
prep.is- ze; & pariter ad hoc folidum parall-mi fzxh fe habeat fo- 
lidum Ipatii alxz ut fumma tam qqs Az . lx, quam qu_dru- 
(>)«» pli q : im ad idcm fextuplum q: zf; necclle (>) ell ut Iblidum 
** Ijiatii dcbla fit ad pra.di_.um iolidum parall=mi fzxh ficuti 
clt aggregarum te£l~lorum dap . blq_ cum quadruplo icd* 
li cik ad fextuplum q: zf, Icilicet (petconllrutionem)inpro- 
portione nqualitatis. 

Quaproprcr Ipatium dcbla ad par_ll=mum fzxh fe ha. 
U)Euct. bebit U. ; reciproce ut diiUntia zn ad didaniiam tz: led hoe 
fi/iw.r. p_rali = mum fzxh ell ad rectiiincum dbla ut izf ad AD 
* 4 ' lb. Prnporrjo ergo ipatii dcbla ad re.tilineuin dbla com- 
ponctur cx rariunc xz . tz, Sc cx tanonc zfz ad ad -+bl, 
& n-qua- 
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& xquabitur rationi, in qua eft re£l=Ium fzn bis fiimptum, 
vel unicum quadramm F Z feu ( per conftrutionem ) fexu 
pars tummiE redhngulorum dap . BLo^qMdrupliquercttanguli 
kic ad reilanguluni fub tz iti ad -»-lb, vcl potius in qua 
eft ipfa fumma ad fextuplum re£t=li tz* #d<-klc;-.> . 

Ponatur nunc fpatium dcbla non effe totunn ad alteram fig.i^s- 
partem diamecri xz, in qua diametro reperietur centrum * ' js> 
graviratis fpatii dcbqjcp, compofiti fcilicet cxduobos dcbla. 
pkqla. Unde concipiendo vz cue diftantiam ipfius diarne- 
tri x z a centro gravitaris fpatii pkqj.a, ordinatis parallehm 
fpatium dcbla adfpatium pkqja (') erit reciproce uc di- &'* 
ftantia vz ad diftantiain tz, vel ut fexcttpliim re£t=li fub zv Jfij*'" 
in ap ■^LQ.ad fexruplum re£t=li fub ti in ap -f-Lo* , 

Ec cum fpatium pkqja ad rcctilineum pqj.a fu (pcrpra- 
cedentcm cafum) ut fumma redt = Iorum d a p . bloj quadru- 
plique reet=li cik ad fexruplum redl=li fub vz in ap+l q; ~ 
qoippe qui hoc fpatium pkqla jacet ad alceram partem dia- 
ruetri xz .-:>' ..■ i J\ 

Atque reflilineura alqj' fit ad reftilineum dbla ucap-^ ; 
LQ_ad ad -+ i,fl, vel ut reft=Ium tz, a p lq_ ad rcdl=Iuca 
tz , a d -4- lb , vel uc fexruplunl ad fexruplum. 

Erit ex Equo perturbate tpatium dcsla ad rettilineum di 
LA ut pridicla iumma reQ=Iorum dap . blq^, quadruphque 
recl=li cik ad fextuplum reQ=li tz . ad -+lb, &c. 



THEOREMA XXVlltl Propofitio 33. 

Sl dn<e ordi:iat£ az . b k ad communeindiametrumdaanmi Hi.no 
femijitlionum conkarum, aut tyiiitdricarum abjciudant dito 
Jegmtnta agbxe . diex z abipfis jemifetiioidiius , quarum 14 J ' 
alterum diexz eomprebeudatttr a reJiqua agbxz, ifr alia or. 
dinata c 1 f dimidiet diametrt partem x z inter iiias ordinatas iu- 
tereeptam.- & amplius inter eajdem priarei ortiinasas az . bx 
fotiSitutum fit aliqttod tri *lum a x z . 

Differeniia aq b ei d eornitdem fegmentorum a g b x u . dibxz 
fe bjbcb'tt_ad tri —lum avz ut dijfcrentia qq. az . dz atm dif- 
feremia qq: bx . ek , & cum quadruplo differentis qq: gf . if 
1 ad 
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ai fextnplim re8=li (ub bafat *z prtdiQi triwB hr diHarr- 
uam [fuia 3t) diatneiri xa a cernro irwwrstM- pr>efai# dif- 
fertnu* A(tBEiD ftgnwtMarnm acix.z . dioi ; dnm/tniio- 
ijtfa diflaniia otdmaiis. &ftiidiffal. s ; ,;J\ ." / u . ^ _ ■ 

Ab ordinata az., promcia, dw.optafwria^altCtindatW^pata. 
ZHpotens fcxum partem aggregatr ex diilereiiria qip .13 -oz 
ci dirfcreoria qq:.»» ... Jtjc ( &. etx quadtuplo, difiVautiE qq: 
gf .nr, & per nfimuKi diametro. i z. parailelam «anplea- 
tut puraJl=murnzxK.H, &c ;.-.< ■-t.iiiii-p :, . ■ ; . n />»•■ 
.-■ Ei quia annulus, cJica it, defciipcus ab. area as *e 111 eft 
jjl^j^ ad [olidom iicnilirer ractuna a paialt-=nio kxk»-, uc ditte-. 

reueia qq: az. ..bz. «iirt ditlerenua: qq. n . bs, & cinir qua- 
W Ejc druplo differcncia: qcp cb . i F ad lextuplum qi z.H,-(cdictC 
™«™" ioprop=nc(=j Etiualijcadcmar^i a t:* f.i ii adpacalL=.tnvuu H K 
rz (iJerit rcciprnce ur diAintiz iplins.xz a centro graviuus 
Uyxi. pejciU^mJ zk, ntmpe ut femifCs it n iplius zu ad zt. 

• Scdpat__Urr.___ xx. eft ad fri=_lum aszm uh «dW zAt 
(4) fie pcoporrio igitur arce agbeid ad tri=lum axz componetur 
fr/ii lat * one ' Na ■ TZ '& cx racione ihz . Aa , aquibnurque 
p. i/ratiuni, quamhatwc duplum rc£i=li uzn, fcu quadiaium zn 
ad re_t=l-m ait, vel patiu., quom habct lcxiupluro ad lex- 
tupfam , icilicct quam habct ditfc-icncia qq: a z . d z cum dif- 
ii.-r.mia qqi bx . bx & cum quadiuplo difiijrenria; qq: ge . ih 
ed icxttipluni ___t-.li az t. Quod,___.. 

.THEQREMA XXX. Propsfm 34. 

JHitji ¥ ^fc ^trfi' duo&ns UHneis asc . dbe, in eadem covi feiiion* 
I W cemra N deewaia y abfcijfls per duas ordinaias * *o . de 
JL__/ ui/ aliqtiam diametrum fbn : aiterum bilmeum abc 
Hi/ reiiqnum dbe iaii^r r» prap = ne cmpoftta ex ratione, in 

ns rff f«i«J iiif / r/ a c ('«i«Bi d e , d>" « raftane qmm 
et dijlontiani, qpa jeSienis centrutn n ■? leMrogra. 

■viiatis (pata i) poflerioris hilimi ube ad mtervatum nh tt 
fitf j rfwfri n OHW gravitaits prioris tilinei a b c . 

Compleantur trida abc . dbe, natt^uc un «qutlis jsi 
quitenus bm fir hius tratsverfum. 

Et 
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Etquiabilineum abc eft (0 ad tri - lum abc ut f m ad f k n (0 « 
& hoc tcj=I_ra «vbo cft ad tri=lum dbe ut Tec"r=.lum afb 
ad reei=-ium d c b , & Iioc tri=lum d b e cft ad bilincum, 
dee ut i in ad om: proportip bilinei abc adbilineum dbe 
eompofita erit ex Tationibus fm! : L ht>; i in . cm, & cx ra- 
rionere£t=li AiBad re£i=lum dgs , velpotiuscompofitaerit 
ex ratione af.dg ; exrationereet=li mfb -d reei='lum mgb, 
{fcu nnoae q: af ad q: d g)& ex racione 1 1 n . i hn, feu, 
ratione i n . h n; & per confeqnens compoiita crit ex ratio- 
ne cubi af ad cubum du , feu cubi ac ad cubum de , & 
cx ratione in . hn. Quod.&c. 

THEOREMA XXXI. Propofttio 35. 

IAJ qimumque {eHiaae conica ft a vertice c diametri czpra-fig.i^s. 
cedam rami c a ■ cc arf termimt duarum femiordwatarttm 
af . gl abjcindentes duo bilinea abc . gbc . t_A!temm 
bilinettm abc erit ad reliqunm ghc inprop=ne eompoftta ex ra. 
ti*ne q-.fc adq:ic, & ex ratione , quam babet diametrt cz 
dftantia rt «wrra gravitatis pefterioris iilinei ghcu/ -/hJ. 
diometri dislantiam o v « nwftv gravitatis prioris btlinei 

HBC. 

Efto cn diametri cz parameter 1 & cum bilineum a e c 
Cc(-)ad tn=lum acf ut rcft=ium FCN ad fextuplum ree1=ii ijL*f. 
af.vo tn=Jum vcro acf ad tri=lura gcl ut rect=ium afc 
ad rect=lura glc rrianguluraque gcl ad bilineum ghc uc 
fextuplum reci=Ii-GL - tb ad rieci=Ium lcn ; proportio bi- 
linei abc ad bilineum chc componetur ex rationibus reci-li 
fcn ad rc&=lum af . v o reci=Ii afc ad rec"i=Ium glc , ac 
reci=Ji g l . tr ad rc-f=lum lcn; fciliccc componetur cx 
-ratietne q: fc ad q: lc ,& ex ratione tr . vo. ,Quod, Stc, 
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THEQREMAXXXIL Propojttio 36. 

-fe->47- C^' ^"( es AC ' DF duorunt bHineernm arc , dsf ejufdem 
«4». & coniete feilhitrs dimidientur a duabus ordiuatis bgik . ml 
14». V — / HE ad attquam ipftus feSionis diamttrnm xz : qitoties 
imer fe adrsquantur red^la bok.mhe jttb barnm ordjnatarnm 
Jegmentit, toties inter fe xquabimtuf pr<edi£iu bitiaea, e coa- 

■ Prias qoam ad demoftrationcm deveniamus , fupponere jtivar , 
quodejuidcmparabotabilinca .diametros icqualcs habentia, in- 
tet fe lunc icqualia; & cjuidem conicx fcitionis centto decotata: 
bilinca, quorum diamerri tranfvirlis lateribus, vcl corimdem di- 
midris lint propcrttioiiales inccr fe.func squatia , & propotiio- 
naliccr analoga, & e contra. Oftenduntur cnim conclulio- 
nes ab aliis , & pnecipue a prxthriftmo Vtncentio Vtviani fra- 
ceptore mco , & db xArcbimede itt Libro de Conoidibus & tybe- 
roidibus . 

f£.i4j. data fcflio iic parabola, efto x f paramcter diametri xz 
bilineorumquc arc . dsf diametri- iinr gh, . hs, qusdiame- 
tro xz a:quidiltabunt. Et quia , ob parabols: naturam , redt= 
lum bgk rc£t = Jo ge. , st, rcefalumquc uhi re£c=lo hs, 
x t efl ffquaie.ccrcum eft, quod ubi iiuer ie icquahaponantur 
ieft=h bgk . mhe; & fublequentet ctiam red=Ja gr , xr . 
hs.xt, irquari debebont incer fe diametri gr . hs proindeque 
bihnea arc . dsf . Dum vero dentur tequalia bilinca arc. 
dsf, & per confequcns ipforum diamccti g b . hs inccr fe iint 
Eeouales; aKjualia ucique erunc tam re£l=la gr,x t . hs , x t, 
quara recc = la bgk . mhe. 
. B In fectionc, cenrro o decotaca, invencis bilineorom arc . 

V14P. -»'sd diamecris rgo . sho, qua; per cenctum o , producie 
dum opus fuetit, rcanlite debcnt r e* conicis clcmcntis, pona- 
tur ot etle (emilatus coniugatura femicransverfo laCcti xo, 
& on . op effe fcniicransverfa coniugata femicranlverlis lateri- 
bus fio . so diametrorum gr . hs. 

Ec ubi re£l = la bgk . mhs inter fe ponantur aiqualia ; pro- 
portioreeUli bgk adrcct=Iv«n dh f fimiJis erit r«ionircct=Ji 
mhe 



Digitizcd byGoogle 



Geometrica . 69 

me ad reft=Iiim ohf , feu (i) rationi quadrati ot,,^ 
I q. o P , quam componunt relatio q: o t ad q*. on , ac cHm- « 
elatio q: o n ad <jr o. p ; atqui propoctio reci=]i & c k ad fr>7- 
.recl=.Ium d h e coniponitur ex ratione ceit=Ii b gk ad Te-"L^'™' 
£t=lum agc , vcl quadrati ot ad q; on , & ex ratiane rect= 
li a g c ad rec1=lum uhf ; ptopartio igituc compollca ex ra- 
tiombus q: ot ad q on , & q. ox ad q. op conliniilis erit ra- 
tioni compolitse cx ratjonc q. ot ad q. on , & ex ratione re. 
£t=Ji agc ad rcct=lum dhp, feu ratione q. ag ad q. dh: ac , 
propterea q. a g ad q: dh erit ut q; on ad q; op ; &. permu- / , pr ,p. 
tando efficietur rclatio q. ag ad q. on ( vel relatio (*) dirfe- «. *■ 
rentia; qq. ro . go ad q. ro) iimilis rationi qr dh ad q. op 
fcuratieni, ip qua elt quadraiorurn os.oh didercniia ad q; ii. 
os : unde infertur diaroctros gr . hs bilinearum abc . fs d 
femitransveriis eo.so elfe proporcionales , proindeque ipfa 
bilinea inter le adaiquari. 

Data dcindc horum bilineorum a:qualitate facile infertur 
teoualitas rect=lorum bgk . Mhe. . . 

THEOREMA XXXIll. Tropoftio 3 7 . 

SI unuwqtiodqne duirum aqaalium biiineorum a h e . qjm, g, , J0 
ali eatkm cotii Jeclione abfcijjorum .jaceatadalteram partem 151* 
aHcujus dtametri rc : bujus diametri pars dc iutercepra is». 
ititer /,mhrdiuatas ac . ed procedeutes ab extremitatibtts bajis 
ae alteritis biHnci are , fe babebit ad ipfarum jemiortfhtatarum 
aggregalum ui intercepta pars m inter jemiordinatas ml . ojc 
ttaclas a tefmims bajis qju reliqui bilinei QjM,*d btts Jemtordi- 
ttatas jimnl jiimptas . 

Jam bilinec-Ttim are . ojjwdiametri {put.i gk . sp] dia- 
merroci, in parabula icquidillant , at in lcttione centro de- 
corata per centrum [puca 1 ] cranlite ('1 debenr , faJtcm pro- (3)« 
tiacla;, & amplitts in hoc cafu iemictansverlis lareribus ei . si ',°w';' 6 ' 
proportionari, per ca, qua: ante praccdentis propolrcionis dc- ,.pnp.' 
molirationem fuppoiita func ; immo in uiroque calu ipfa bilinca 4*-47- 
erunc aiiataga; proindcque corundem diamctri proporrionalitcr (4 , fx 
Ul fecabuntur a gravitaiis centris [ puta t . v ] netnpc pro- M.,t. 

poc- 
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portionabuomr partibus tr . vs, & amplios [ in feaieme, 
ccarro i decorata } partibus ri . vt. 

Deinde ordinando ad diaraetritm c i reflas tX . v z ab ipfis 
ceotris, atque tedos h g f . opn a puncfis raedHl g p baiiom 
ae . O..M ptidiiiloram sequalium bilineorum .«t . ojm; con- 
ftat cx prxcedenti pcopoiitione , differentiam qtiadratorum 
op . kf differcnriaTQiiadratorum pn . ONparcmcffe. 

Et cutn in parabola , tam rclatio cf.tx, t]iiam rclatio pn. 
vzfit proportio aquaiitatis ■■ mreliquis autcm feftionibus reU- 
tio gf . tjc fimilis cft rationi ci . it, vel fi . iv, feu ratio- 
ni pn - vz; erit in utroqoe ca(u ct ad tx ur pn ad vz. 

Ultcrius reculineura a e d c ad btJineum a r e fc babet(<) ut 
(') ** i tx in ac -4-de, vel in 2gf ad differentiam qq: gf . hf, 
'' ' Dilineum vero AREadfibi aquale bilineum qsm eft ut ipfa 
diftercntia quadratornm gf . m f ad huic arqualcm differentiam, 
quadratorum pn . on ; & hoc bilineum q_sm eft ad reclilinewn 
lmqjc ut pofterior differencia qq: pn . on ad i vz in k o_-h 
lm , fcu in iPNi ex a;quo igituc rectiliueum aedc erir ad 
rcclilineum qjxlkuc-Itx in igf adlvzin jpn, (cilicec 
uc re£t»lum tx , Grad re£t=Ium vz.pn, vel porius ut q: 
ii ad q: pn ; quippe qui iimiles invcnimus rarioncs tx . gf; 
vz . PM 

Scd re£\=Ium ex dc in ac -+de, feu in igf eft ad rcfta 
lum fub l k in 2 p u , uc rcctilitseum a e d c ad reftilincum oji 
1K, & pcr confcquens Ut q: gf ad q: pn; pcrtnuundo efficie- 
tur proportio rett=Ii dc , cf ad q: gf, feu proponio dc.gf 
coniinnlis rationi recUli lk , fn ad q: pn, nempe ratioui 
1K . pn; ac denique crit dc ad ac -t- de uc lk ac ml -t-KQj 
Quod, &c. 

COROLLARIUM. 

Conftat ex demonilrationc, reflilineum aedc efleadrecti- 
lineum mokl in ptopoitione duplicata tam racionis dc . kl 
quam rationis cf . pn. 
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THEOREkA XXXIV. Propofitio 38. 

S/mdh $m»w& pirtfolx «w». *&« vettitem-\pro>fs- 
fyaum.wmaliterficefka, tti abfcijja pars, t>.\ ad 1/etftin 
ctm t fiibqtiadrupla, fii parametri 1 e , ciattdattpie sun> a#v- 
m quHwAbet. #aw#m pm^sltcun quadri/ineum 

AftBl. rii' ,] 1 . . ;.!. ■ v..-i : ... 

Sttmma ex radicibus qttadratis onmium crJinajaram , in.ipfa 
quadrilineo, diametris parallelarum , leqtiabitur produSo a radtce 
quadrata fradtH^ aifiijfaq,\ in parabolitum arcttm ac. 

Cnivis ordinacx gh in quadnlineo acdb concipiatur alia 
jpiinit* pouutaa lt icjuatenus fpatioJlura oma infinite par- 
vum . umquAQi reC-Ukncum- confiderari paulc ; ac proptcres 
produclum' a radice q: iplius g h in u t sqjiotuB guuipk- 
sui ex radkibus qqr cunclacum ordinaracum ia ipfo fpatio- 

lo O.LTH. 

. Deindedueatnrrec"la ck, parabolicam curvam contingensin 
termino g iplius gh , coniplcaturquc rett = lum GHop;&quia, 
ob parabolam, quadtatum fcmiocdmata; c p Equatur re£l=I<» 
fut> abfcina ip in parametrum ie , vcl re&=Uafubcangentis pu 
{dupli iplius pi) in femiparamecrum, vel pocius in duplum 
abfciilg oi; quadratum mp candem habebit rationtm ad q: 
c p , quara ad duplum recl=li M p , 01, ncmpc quam PM ad 
201, vcl quani i>i ad 01: & componcndo orictur relacio q: 
gm ad q: 1. v limitis rationi ?o . i o, vel gh . to; & ideo ra- 
dix q: ordinata: i.h ad radicem q: iplius 0 1 fc hahebic u t m r; 
ad gp, vel ut tangentis gm pars lg infinitc pacva.ad ht, vel 
potius ut parabolicus arcus g l infinite pacvus ad h t ; quare 
produitura ab ht in radicem quadeacam ordinar.e- gh (nempe 
iuniiaaex ndicibua qq. oninium ordinacaiuni in fpatiolo cl 
th) squabiiur producto a radicc quadrata ipiius 01 in arcuni 
gl: & comhoc abiqac verilicctur, manifeftumelt, quod pro- 
poncbatur . 
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COROLLAR I,U M, L 

Unde eft , quod congeties ex radicibus quadratis' omnium 
ordinatatum in quadrilineo acdb fc habebic ad cumulnm cx 
ladicibus quadratis cun£tarum ordinatarum in alio quadriljneo 
ledo uc atcus parabolicus ac ad arcum [ e j quatiitoquidem 
illa congecics iquatur prodacto ab arcu ac in radicem ipfius 
10 ; produ&umque ab hsc radice in arcum tt sequatur pra> 
di£to cumulo. 

COROLLARIUM IL 

Et in quadriltnco acdb ordinando quamcumque reflam 
gu, fe habcbit ubiquc ab ad cn ut q: to cum q: femipara- 
metti ad hoc q: cum q: ho. 

Etcnim.inparabola, (')e(t ip ad ie ut q: gp ad q; lEjidco- 
litr.i 1 UC ,p acl 10 • fubquadruplam paramctri ie, cnt uc-q: gp ad 
f<np.u. q= fcmipatamctri ; &componcndo, eritpoadio, velcHad 
1 o , ut qi g p cum q: icmiparamctri ad hoc q: , & pari modo 
reperitut 10, ad ab elfe uc q; femiparametri ad hoc q: cum q: 
bo: uadc cx nquo, & convertendo conltat propofitum. 

THEOREMA XXXV, Propofttio 39. 

M- ' S4 ' " rca ^* 191 x E ^** typerboU m u n s defcripta fit parafo- 
■ ss-'sS //« cfirvah io, verticemhabens in centro 1 byperbol* , pa- 
& 157- rameirumque babens tequalem caniugato ll. 

Quadriiineum byferbolicum m u s ojc mfdffum a duabos ordi- 
itatis k m . sajid Jecundum axem yy squabilur re8=io fub fe- 
miiransverfum 1 n /wvot/ «jmj z X in f arabo&cum arcum ov £kw- 
prebenjmn imcr iffas ordiuatas , & buic arcui erit analogum 
itt graviwte. 

ilanc propofitionem egregie jam dcmonitratam video a Rev. 
P. Abbatc Grandi, iniigni noltri tcmporis M.ithcmatico, & in 
Pifano Licito Michefcos proLilote dignilTLmo , cui ( uc ceteta 
uccam) fecretiota, Scmsgis abltrula Geometria: niyfteria non 
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funt ab&ondita; quippe qui omnes latebras, & recefTus pec- 
velligavit, Nullateuus; umeu, raeam rjualcnicumque demailra- 
tionem non rericcbo. 

. .Abicindatur -igitur ab axe xz ultra parabole verticcm ift- 
■gmerrturh IC fubquadruplom parametci ll, ordinecurque pcr c 
redta dcb, bccurrar.que re&is gk . s (Lproductis ; quatcnus e& 
ficiarur parabohcum quadtilineum o mvdb, in quo 1*1 erit bo (jJj* . 
■d vd Ot q. cb cuui q: n,ad q. cd cum q. il, nempe ut q. ' J'_ 

cumqi-rt adq: oj cumcf il, & (ob hyperbolicam feclioncm) 
ut q; mk ad q* S04 quare mk ad sfLerit utiadixquadcat j ipiius 
ob ad radicem quadrararo recla: vd: &ordinandoquamcumquo 
aliam reflam Ef » a ad fecundum axem yy erit quidem «e ad 
sojit radix qu^tlrata refla; w e ad radicem quadraum refra; dvj 
& fimiliter is ad s a_-erit ubique ut radix quadrau.rcctse ic ad 
raotccm qudratam recte vd. Rcbus fic flantibus. ..' , - _ / 

RcCt=]um fubiNin Ka_eand«n habebit rationcra ad hy- 
petbolicum quadrilinenm M/rsojc, quam pcoduftum a radice 
ipfius ic in KQ_ad cbacervationem ex radicibus omnium or- 
dinatarum in paraholico quadrilinco owvdb: quo citcareit= 
lum iiib in in parabolicuin arcum owv fe habebic ad hyper- 
boiicum quadrilincum mwsqjt ut productum a radice reclr 1 c 
in -eundem arcum o»v ad pnedictam coacervarionem , videlicee 
t-) in prop«ne xquali. {,) , n 

Simihcerrcpecicr,urquadcUineumhy£icrboIicum mkfk tcqua- pnf.js. 
ti rc£l=Io fub in m arcum parabolicum oir, proindcque qua- 
dritincum .m«sqjc fc habebit ad quadriJineum mbfk Ut *e«= ^ 
lumfub in in arcum o«v ad rect=Ium iplius in inarcum 0« ' : 
vei ut arcus ouv ad arcum o» ; & arcui oM V analogum ecit 
in gtaviiate,&c, 

COROLLARIUM I. 

Quadrilineum byperbolicum mbsqjc erit ad re£t=lum in , 
ojt ut parabolicus arcus vr/o ad rectani ko.i quandoquidcm, 
ipfupi quadrihneum rcct=lo fub in in arcum vso adsquatur. 
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SC-HOLttfM L 

Si refta g h cumretta Ko_cI*Bdar', imer ordiriaras km '• SQ_ 
ttiangulura, aur quadtilatecum G«ojr;- fumptaque fit' quarts 
proportionalis q,a polt tres in . Qjc . i : h <t-+A gk'. ' 

Hypctbolicum quadrilineum Masojt crit ad reftilineuoi 
CHajt ut pjrabolicus atcus vwo ad ipUmquartaraproponia. 
talctn <i_A. '"■ • ,:i " - ■' 

; Etenim quadrilineam ; M«s qk jam a-quatur produflo ab 
srcu vno in Ni, rectilineum vero qhqs ^quatuc rect=lo fub 
kojn i Ha.4- icit, vel^ob hypotheli.inj recl=lo uf -,qjv 
illtidquc quadrilmeum ad hoc rectilmeuttt elle dcbet uttctt- 
lum arcus vno in Nt adte£l=Iuin, nl, A.ctfcilicet ui arcus 
v«o ad rectam <i_a- ' [ . ■ ',-,.', ,\ '■.., ..-•, ■ 

■ ■ CORO L L A K JIT..M' IL , 

■ Qnamobrem diffetentia quadrilinci hypctbolief m«sq.k > 
ie£tilineG- c rto_K aquabitut re£~t=lo fub iemttranfvcrfum iNin 
dittcrentiani parabolici arcus v'« o a recta q_a , eritqus ad, idciu 
lechlineum ut luec difreretiria ad recUm oji. < 

- r • ■ SCHOLIU H II. ''"•'./" 

BiUneuro hypetbolicum sffN w, cujas axis s n", fehabcbit ad 
1 >+ m=lum snm, ii> cadem bafo sM, fcVaitifudine >: n conftitu- 
*um„ ur difterenria qtiJLtte piopjitioQaiis n_\ polt ires i n.i Jt . 
SM fupra pirjbolicmii arctttn otv ad dinndiaai dilljtcntiK 
iplius quJtta- proportionalis- fupra tcniani sM, 

Compkatur recMtim mkis pcr rcciasMi; . so_ordinatas 
ad contug.mtm nximyy: & cum ponatur in ad m, nempc 
adi wk -i- ~ soj ut s m, feu itceid qa , erit , convtrcendo , 
& per convctiionem tationis, lx ad x n ut AQjid ak, & i k 
■d £ XNiKAo_ad ; ak: atqui biltncum mn«s ( diilcrentij 
fciltcct hypcrbolici quadcilinci M«soji a paralUmo mkqs) 
eft ad ipfum parail^mtira (pcr pr*cedens cocollaciuiji ) ut dc 
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feflus arccs vbo a re£la o* ad o_a, & hoc parall=mum m k 
oj eft ad tri=Ium UNs ut ix ad i n x. vel uc Ao^ad i ak; 
erit ex aquo bilineum mnhs ad tti=Iuro mss, ut arcus para- 
bolici vwo defeftus a re^a o,a ad f ak, nerope ad dimidium. 
defeflus refla: sm ab ipfa oj. 

THEOREMA XXXVI. Tropofitio 40. 

I excefus yi faftwf» quadratum femiparametri 11 . 
conoidis Parabolici & 1 o , cw» ?: «wi e o & o , w " " 
/B/ir* r/V<»f» femiparametrum 1 l , «0 dhidatnr iti r , W 
y t ad r l _/£ Aafoa/ f"« rafwne , in jxn f/! j l 1 -v 3 y 1 
l 1 -*■ 2 y 1 : curva Juperficies ejusdem conoidis St 1 o ad ba-* 
fim & o eatidem babebit proporthnem , quam r i oj i l . . 

Ab axe 1 e ablcindancur partcs in . iz femiparamecro il, & 
inter fe squales, & in plano parabol* <^io, qua; darum cono- 
ides genuit , & citca eundem axiro i e defcribatur hyperbola 
arquilatera pnhm, vcttices oppolitos habens in punctis n.z, 
cencrumquc in,i, & per puntlum o ordinctur rc£h mok ad 
axem coniugatum yn, compleanturque rccUla mki s . indk. 
Et quia q: x 1 ( ob lequilateram hypccbolam ) sequatuc duobus 
fimul qq: IN.XM, nempe qq: IL.OE, vel, obhypothellm, uni- 
co quadrato y\, re£ta xi.vel UK sequibit : &XNsequabit 

' Et quoniam parabolicus arcus 10 quadrtlineo hyperbolico {,) » 
Mhnik eft (0 analogus in gravitate , axis 1 x inccrvallum a fr-W- 
centro gravitatis arcus 10 ( puta intervailum in.) idemeritt») . 3 n 
cum diftantia ejusdem axis ix a centro gravicacis quadrilinei mubnic. 
munik-, & infuper idem arcus 10 ad femiordinatam oe feha- 
bebit (jJ ut quadrilineum mhnik ad re£i=Ium nikd ,- ideft *J*™ lt 
in prop=ne compolita ex ratione cjusdcm quadrilinci mhnik pnp\v. 
ad trapeiium mnik (feu ratione (4) rea=li y l x ri ad ced= (4 ,„„. 
lum oeqJ & ex racione tcapetii mnik ad re£t = Ium nk, feuro«^r»p. 
ratione mx-cin.jim, vel ratione ji-ml.i il : unde coI-'J- 
ligicuc, quod quadrilineum mwnik adre£t=lum nikd, vel 
arcus 10 adreclam oe, fehabebit ut produfcum ab ri in re£t = 
Jum jl kii-hi, vel in refl^lum zxn, vel in q: xm, fcu 
" " K a inq: 
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in q : oe . ad produ£1um iui in re£t=lum oecc, vcl potiuj 
ut re£t=iura.RiKOE ad duplum teQ=U EQ^JL. . . . . . j 

Quare proporrio, in qua cft curva fupcrlicies conoidis oi 
ad c ' ccu ' unl ^ qiise componitur ( ' ) eit ratbrie arcus 
fitf. u 10 a d 0 e radium circuli [ fcu ratione rc£i=Ji ri •< o e ad du- 
piuni re£t=!i [q.»il] & cx ratione eo^-jEo (vel ratione 
dupli re£t = Ii eo*il ad re£1=lum eokii.) iimiliserit rstio- 
ni re£t=li ri«oe ad re£t=lum likof, fciliccc ratkmi b i. 
i l . Quod, &c, 

COROLLARIUM l 

Ex progrelTu demonflrationis conilai atcum parabolicum o i 
efle ad femiordinatam o n uc rc£t=lum kiwoe ad duplum 
re£l=JjEQ«]L. 

SCHOLIUM I. 

Idem arcus io fe habcbit ad axim ie ut ri ad eo^- _ 
Nam proportio arcus io ad re£lam oe, five proportio re£t = 
li arcos io in oe ad q: oe, vel (ob parabolam) ad duplum 
re£l=Ii ej l fimilis cit rationirc£t=Ii RixoEad duplum re£t= 
li eqj*il; & pcrmutando cft rc£t=luro arcus io in oe ad 
rc£t=lum eixoe, fivc arcus io ad re£lani ir ut duplum re£t = 
li eil ad duplum re£t=li eq.>i il live ut ei ad e<i_. & itcrum 
rjermutando ; erir arcus io ad ei uc ir ad eq^ &c. 

S C H O L I U M II. 

Ab indicata fimilirudine, qux reperitur intcr Tclationcm 
ri . li, & inrer correlationem curvte fuperficiei conoidis pa- 
rabolici r> io ad bafim e^o infertur propaiitio 54. alio pro- 
ercifa a nobis fuo loco dcmonftranda: fcilicet, quod utraque 
harum proportionum xquatur rationi", quam lubet defe£tus 
cubi cx lcmiparamctro il a cubo re£la: \.y , potcntis q; ejufdem 
fcmipacametri il, quadratumque feniidiamctri oe baiis o (> 
ad fesquialterura produfti ab ipfamet femipatametro il in q; 
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prcfate fcmidiamctri oe, vel potius in diffcrerttiam quadra- 
torura y 1 . li. ... ,._->■ : . .;_■ ,._ 

Etenitn aggregatum qq: _V'i - li rc£t = Iique j.il .a-quatur 
fesquiakcro rcct=larum ' j>ih.lir (ut moxoflendetur) ac pro- 
pterea ptodudtum ab jil in pradiftnm a«gregatuni [ fcilicerOJ ;,f r .„. 
differcntia cuborum y\ -. . ti) aiquiparaoicur piodu&o ad yj, n it« r 4. 
io fesquialtcmm ie£t=iorum vjr . lir, nempc iquiparabitur *™-»« 
fesquialteroptoduftiab Riindittereritiam( 1 )qq:_)'[ .li : propor. 
tionique dilierentie cuborum yi . li ad fcsquialterum. produ* li . 
fli ab il in ditFerentiam qq:ji . Li alTimilabitur.ptopdrtio, 
quam habet ad fesquialrerum hujus producli, fesquialtffrum f El '°" 
producli ab n 1 in jplam differentiam qi_: y 1 . 11, vel quaot ha- 
bct Rt ad it, & per confequcns ctiam pioportio curva: fuper- 
ficiei conoidis & 10 ad balim yj-o. 

Kcmanet nunc demoflranda xqualitas inter aggregatum, . 
qq:_yi . li rect=lique>iL, & inter lesquialtcruro. duorum ii- 
mul reft=loium _yin . lir : qua; ptovcnic cx iimilitudine , 
quam ex hypothcii habenc interfe rdatioucsji . r l j jy.i -+ 3 
bu. tiarn dividendo, crit ad rl ut jli -+yi. 

ad Li-+i_yi, produflumque ab extrcmis tetminis produflo 
a mcdiis, nempe 1 iyR -*-yv. * li uquabitur srli -(-rlkj.i 1 
& addito hinc inde hl'-+ aym , efficieiur tvf-t-j.^ 
-+R_yxn aiquale 11 il -+ t y IR tHUPJ!:! ; & fupcraddito 
hinc inde ibil -+jRfU .efficjetur 1 y i' 4 1 l i' -i. j 
yii. irqualc jKit--+ iy iR , :demumque y p, -+ l i" -h y il 
squipatamtur i.RiL-+ i jia..Quod, itc. ■ . . _ _ ( _ ( 

. THEOREMA XXXVll. Propofitio 41. 

STdefeUus yT «ff* ti potftais quadratum femiparametri fc'S9- 
1 l parabo/ici conoidis m v , .raw q: femidiametri d o c/r- 
*//// ordinatiats, a re3ay\ pateme q-.ejusdemfemiparame. 
tri i-L.emaq-.radii.cji, hafis nv, i'm dividatar in r uty-r ad 
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A conoidis axe abfcindantur fegnienta in. t& fcmipararae- 
Iro il, & intcr fe iqualia: 5c in plano parabokc hiv, quse 
conoides pracreavit, defcribatur citca eundcin >xem equilate- 
ra hypcrbola snp, vettices oppofitos habeus in punclis n 
centrurnquc in i, qusque fccctur in M. s a reflis hom . u_vs 
ordinatis ad coniugatum axeni y o_per punCla vo: completis- 
quc re£l = lis JiKMX . ! qsc , quadratum Xi tequabitui q: km, 
vel (ob hypcrbolam ircmilatcram ) quadratis iimul is . n, vcl 
od . iL.fcufex hypothefi) quadiato ti, ac recla xi tecl« ti 
aqualis ciiti 6c pati modo re&a ig recbe ly squalis repetie- 
tur. 

(i) n Et quia hypetbolicum quadrilinenra s? MKQ-ettiOad trape- 
num sMKO_ut rect=lum .vtxri ad reet=lura fub fv in di- 
fiamiam axis ic a cenrio graviutis ipfius quadrilinei, vcl pa- 
(■-) ptep. rabolici arcus vo, eidcm quadrilmeo £>) analogi in gravitare 
3S ' fputa iii dillantiam cn) crapezium vcro SMKo_efl ad re£l = 
lum aekq„uc sil-+km ad jin, vel ut .yi -i-ti ad iu: 
proporcio igitur' quadtilinei sr MKo.ad rect=iuna ak, vel ipfi 
. . xqualis (?) corrclatio patabolici arcus o o v ad rectara v v , 
tif.m coniponetui ex ratione rcct=li Jtxm ad rect=lum fvkcot 
twti. i & ratione y\ -+ti . *it, & lequabitur tationi quara ha- 
betprodu£tum i j'i-+-Ti*,yT>«Ri ad produclum jlixpvxcm 
vel quarn produttum ab min differentiam quadratoiumyi. 
ti, vel quadratoium ci . xt.vel potius, [ ob hypctbolam 
tequilateram } rn difFcrcntiam qq: sg.mx leu quadratorum cv 
do, feu in rc£l=lum h f v, ad producium ilixivxch, 
vel quam habet re£t=ium rikhf ad duplum rccUli lim 
cm. , - 

Atqui proportio, in qua e(t curva fuperficies patabofiei fru- 
fti voffH ad diftercntiam bafium feu circulorum ex radiis 
i, vc . do U) cotDponitox exratione arcus v«o ad rc£tam vf 
nemoe ratione retWi rikhf ad re£t=Ium iilm cot; St ex 
ratione ci». -j cv-+-jCF, vei refl=li 2ilmcot ad teStm 
lum ex iil, inicv-t-icF; ac ptopterea atquatur rationi, 
quamhabetre£t=iuin rikbf adduplurarc£t=iifub nin ■! cv 
cf, feu adrecWlum fub il in cv -+cp, vel ad rect=lum 
i l khf; confimilis cric ctiam racioni xi . il. Quod, &.c. 
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COROLLARIUM t 

Ex demonflratione conftae arcum ow v clTe ad re&am vr in 
propornonc «jmpoiita tx ratbne Bi . it, & ei ratione, quam . 
babet vc-+cf, vel unica Htad icit, ., !j ■''■'■'=>. 

SCHOLIUM 

Stmilitec repetietur rjcod arcus hiO ad rettam hf fe hab» 
bit in prop=ne compolita- ex ratione m . li; & ex rationc in 
qiueil vpad duplunv intccvallum. axisic a centro gtavitatis 
ejufdem atcns hiov-- -j ■ ■ -■ 

.': ,'LEMMA K Tropofitio 4*. 

DAtam retfam Uneam n^jamdrvifam iif t, ■ fetart in alh fy.iSe, 
pmiQo y inter ittud l , & inter prrfcriptum terminvm 
tk V W?=/flWBy& rx duobns /igmewiS By . y&/e 
tabeat <td qtiadratum yLiu data raiiane r .- s . .. .. 

Supca rectam b& deicribacur feinicitculus St& r , & a tan- 
gente a abfcindatur fegmencurrt a, c> fe habens ad l & 
in propomone fubdoplicata- rationis datst n . s ; quatenus 
relatio quadrati a ad q. & l conlinulis fit dat£ rationi 
K . s ; dtttidc juugarar teda- a l , qu£ femicirculi arcum fc 
eabir rn aliquo pun£h>, puta i , a quo agarur Mnus ty i dieo 
tcftam n i>* divilam -elle in hoc puuito y jufta quselitutn. 

Nam rect=lum By^, tequans quadracum ^t , fe habebit 
a<J q. yt- ut q. jrtd idem q:>L,. vcl UC q: A£>-ad Hfr", 
ftiiicet in data rationc R . «, &e.- - 
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IVMMA VI. Propofitto 43. 

T~Xflf/ rtltt linee sl addere bujufmodi jegmettum i-yt w 
' I I ffj&w quadraium eum irip/o quadraii y b fit ad tiiplum 
X-J rdi-li y b l /a data ratioae ub . bd rojjww aueaua- 
litaris. 

Pcdducatur lb in <> ita ut n> ad lb fit ut ad ad & 
ji« pnccdens lemma, dividatur.reci* Bt£* » n t« puncla t> 
l in y, utreft=lum itycr fubmplum |it qmcr-itijL; quatcnus 
tripluui re£t=Ji b>$- tequetur quadrato ^l .Dioj quod k-gmcu- 
tum ^l additum recta: bi, quielito iatii!"jcit> , , j. . , * 1 
Cumtriplumrec"t=Ii B^e^- arquetq: ^L.erit &y ad .7 LUtj"L 
ad b ; &componendo crit &i ad j,jv ut vL-t- ad jj*b 
& ideo re£\=hun c?*i. - Jj*i red=fo \.y .~i.y'-*%yt, vei po- 
tius LJ>*-+ 3 BJL stquiparabitur; atque proporiio, quara habet 
lj* •+ J*jl ad 3 J 1 B l limiliseric ratumi in qua eft ,■ jy> 
ad 3J»aL, feu rationi ^l . bl vcl tationi 4a . db-.b. com- 
ponendo erttj.j»' -+ 3 bjpl-+ 3J-bl ( neropc l?*-+jjvb' ) ad 
3jvbl ut ab ad irf , 4tc. 



PROSLEMA 1. Propefitit 44. 

Dfl« eotioide parabolico_ ntfhnte longo , pertiittem rcRittu 
&10 abfcindere , ctijut curva fuperficies fe kabeat ad 
bafim & o i» tfofl propomene r .. s mojoris ittaquati- 
tatis . 

Efto lb pararoeter amoidis dimidiatus in vcrtice 1, & exi- 
ftcns in plano paraboli io,quz ipfum conoides genuir; or- 
dinarifque «qutdiftet t & pcr pnecedens Lemma addnur reffce 
lb hujufmodi lcgmenrum jl ut quadratum }'i cum triplo 
quadtaci ya fe habcat ad tripium rcct=li ysv, fcilicct ad Icx- 
tuplum tc£l=!i yB t, iu data ratione r . s: poftmodum ur q: 
Lt adipiius defeclum a q:_yi ita iiat quadrans parametri lb ad 
ie, & pcr punflum e ordmecur cuculus &p. 

Dico quod cutva fupctrtcies potcioms conoidaJis e~to fc 
habc- 
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habcbkadcircolnm &o ur q; yj. «um triplo q: y v adfcr- 
tuplum redt=.Ii y s i, videlicer in data racionc r.s, ex cqh- 
ftru&ione, 

Fiat i n tequalis n, & in plano fuptadiSlaj parabola , 
circi cundem asem x n defcribatur hypcrbola isquilaiera 
m n p , verticem habens in n „ ccncrum veto in i , & t ter- 
mino o ordinare c> o in illa paraboli, agacur rett* com 
ad axem en parallela, & quse cum hyperbolica corv» elaudat {l j n 
quadrilineum mnik arcui paraboiico 10 ("> anatogum in gra- t"ti» 

Ecquiaq: n ad iplius defectum >(f.;i eft per confiractio- 
nem utparameiri bl quadrans ad i e, fctJicerutquadrans qua- 
drati l f ad rrc"l = lum L:B m H Vcl ur q: li ad 0: e o ; hoc 
q: eo illi defeGui squabicur , ac propcerea quadratum y i , 
duobusfimul qq: il.eo, vel-qq: 1 1 . ik , vel '(ob hyperbo- 
lam} unico quadrato km sequaleeric: S: ya ecit aggregatum, 
ac y i. ccic duTcrcocia bailum mk.is quadrilinei hyperbolici 

Przterea comp1etoTedt=Io uikd, quadriiineum mnik W 
crit ad reet=lum nk ut parabolicus arcus 10 ad o e : at axis 
nb diftantia a ccncro graviratis quadrilinei mnik ad diflan- 
Tiam ejuldem axis a cemco gravitacis rett=li nk , nempe ad 
dimidtum iplius e o , clt ut axis incervallum a cencro gravita- 
tis arcus 10 ad inttrvallum axis a.centro gravicacis rectc oe, 
fcilicet ad iplius eo dimidium: uude infercur quod curva fu> 
petliciis giuuta citca ayem ne ab arcu pacabolico 01 ad ciccu- 
lum radu -O E ( videlicct cucva fuperlkies conoidis &io ad 
bafim o) ie hibttntut lolidum limiliter progenitnm a qua- . ■ 
diilmco mnik ad cylmdrum facrum, a re£t=lo kh , vel pc- 
.tius (3Jutq: yh cum tripioq: y Bad fexcuplum recl= li j- b t , iScc. fnf.t6. 

THEOREMA XXXVIII. Prepofitto 45. 

Slnd etteram ftn tcm axis b t parabole p v 1 & erdinatt fiat &■ ift. 
diiteredf vn . w ; f> qjiadriipium qiiadratum minoris 
v r «4 (/: mttjoris p t Jii ut Jemiparamctii 1 l qiiadiatum 
4td hoc q: iwu twf q. piwis Jtmiordiwte r v . 

Pojtenor jcmiui iiimta t p Je habebit ad exnejiim majoris ar- 
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tus fmaHolicp pt r ftipra duplim miimris iircus- v i ut quodrfc 
tum ftthiparametri 1 t. ad q: priaris ordinatx s. v , 

Complcto rc£i=lo ouoy fub integra ordinatam vo in ab- 
fciflam ri , & facla ib «quali il, dgfcr-ibatur circa axem. 
Ti hypctbola iquilatera- abs, ccnnura tubtns in i, vcrti- 
ccm m Bi.poflta ptotraclis rc£tis ow.ojr ad hyperbolnm ia 
a,s, daudaturrecWum aho$ per junttam as, qua: ad axem. 
ix eritordmata: & a. centro i agatur per s- recla ir , qu:e hy- 
perbol* di.uncter crit; 6c ad hanc diamctrum ie ordinetur a 
P un ^° B^rccla bfm , qua: tangenti vcrticali ( pnta ns ) <■> 
«i.i. aftjuidi itiibje ; & a punclis F , M ducantut rctta: f g , M K 
tr>tw axem x i paialklse ; fumaturque ta quarta proportionalis 
poft l;B . i k . jMtn-f Bij fcilicetpofl trts ib.ik.gf (quip- 
pe cf tcquat kiinflem ouarum (imul mk.ib) quatcnus trape- 
tio mbjK. aquiparetur rccl=lom at<».. 
[iilili. Etcuro.ob- tangcmcm sn I 1 ! relatio x i. ib tationi bi.in, 
eule. ' feu pr.is iit conlimilis , intcr fc trquabuntur hypcrbolica bi- 
SnttJV Jinea abs.bsm, ui ad ptopolitioncm 35. innuimus. Etquia 
cx hypeibok: {equilateti nacuia, dilierentia qq: xt.Bt quadra- 
' to sx. ,. vd quadrato n.v cft. squalis ; quadratum x 1 lumma; 
qq. i b . r.v , vel quadratomm il. R v aquabitur; atque relatio 
q: il adqt.Xi iimilis erit ratioin cjusdcm quadrati il ad q: 
il. cum q: h v , vcl (otv hypothcfim ) ratiuni , quam habct 
quadruplum q: rv ad q:. te, feu racioni q: ov ad q: tp. 

Qjiij vero v o dupla cft iplius ict, & ]K dupla partis ig ; 
relatio o v .ik. rationi id^ic . vel si.ie , vcl rationi 1 n.ib ,. 
liva 11.11 alhmilabttur ;. ratioque quadrati o v ad q: 1 k 
rationi. q: 1 b ad q. 1 r , Icu quadrati 1 l. ad q; 1 x <;■ vcl 
rationi q: o v ad q: t e conuJIlilis crit ; quare re£ta: ir, 
tp imcr le trquabunrur, atque recia km axi tx tequidiftans 
tranlirc dcbtt per puncluni p , produ^ta li opus fueric. 

Ulterius cum ib ad 1 x ( ncmpe ad dimidium fummx ba- 
Jiiim iqiMliiini so^aii hypttbolici quadriliuci sbahq.) lic 
utov, vcl uo^ad 1 tc ; ideoqvic tK lic quatta propoitiuniHs 
: polt ttcs ib . «o.. ix ; reiS = !uiniub in. 111 excelfuni' reits ik: 
^ZIp' lu P rn patLibolicum arcum vio, vel fnpra duplum arctrs vi.,. 
is , " ' a:quabuur 0) exccllui quadtilatcti ajios fupra quadtilineum: 
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Tiyperbolieum sbabcl,, ideft hypcrbolico bilinco abs, fco 
bilmco msb . ... 

At huic biiineo msb , iiempe exccflui trnpetii mbik fupra 
quadrilineum msbik «qaatur reft^Ium fub m in exceflum 
refls a\ fupra arcum fi; quandoqutdcm ipfa ai, pcr con- 
ftrudtionem eft quarta proportionahs poft trcs ib.ik.cf; hoc 
jgitur rett=lum rcquabitur re£t=Io ex i b in cxceifum recl* i n 
iupra duplum arcus vi ; & huic exceflui iqualis crit exceflus 
recla: ai fupraarcum Pi: & permutando exceHus aK recla: ta 
fupra ie£tam ik sequabitur «celluiarcus pi fupra duplum ar- 

CUS71. 

Dentquc relatio ib.ix fimilis eft mioni in.ib , vel is.if, 
vel raticni 0.5. fo, feu si.rc : unde quadratum ib ad q. ix 
crit ut :ib ad gf, five (obconftruflionem) ut ik ad ta : Sc 
dividendo erit i K , fcu ip ad wa (nempe ad exccffum arcus 
pi fupra duplum arcus vi ) ut q. ib ad diffcrentiam qq; ix- 
11 , vcl ut q: n. ad <]: sx , feu ad q: rv , &c. 



P ROBLEMA II. Troptftio 46. 

AD axm iz dat£ Jemiparabote hfinite hngie duat vrdi-fo.xtu 
nare reclas pt.bv, quaram major p t Je babeat ad ex~ 
eejjnm anus n Jupra duplum arcus vi m data^iia- 
euwijiie fmportwne s t . 

Ello il paramctcr, & ab axe iz protrafto ultra verticera 1 
abfcuidatur pais t h fubquadrupla iplius 1 l , & per confe- 
qticns lubdupla fcmiparametti 10 ; quatenus q: 10 squctur re- 
ft = lo HiLidataque rationi s.t conlimilis natrelatio 1 h. ir: 
& ut 1 h ad h r ita fiat 4 1 r ad it , & a punctis r . t ordi- 
ncmur rcfla: kv.tp: dico folurum elfe problema. 

lircnim ur ih ad ir ira eft rc£l=Ium hil ad reEUIum 
ril, vcl ha q: 10 ad q: vb: undc quadratum 10 ad q: iQ 
cam q: v r cnt ut 1 h ad hr , vcl , per conftruclioncni , txt 
41 r ad 1 t , vcl potius ut quadruplum q: vr ad q: pt ; ob 
parabolam: ordinata kitur pt ad exceirum arcus pi fupra 
duplum atcus vi erit ('Tut q: 10 aJu,: vr , vclut ih ad ir, .J,';„'JI . 
fcriicet ia daia ratione s.t. - im fnfi 

L 1 SCHO- 
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SCHOLIUM. 

Confider-artene non indignum putr>, quod ubi ordinatx ma- 
joris p t abfciffa t i dupla iit pacamecri i l , abfcilta vero. 
e i' miuoris ovdinaiic vn fubquadrupla lit iplius parametri ir., 
proiiidv-qiie iuboctupla illius abfcifjk: ti: priot ordinata PT: 
eqLiipacabuuc defectui duph arcus miuoris vi ah areu majo- 
ti: p i . 

. Quandoqnidcm proportio , qiiam hahet 41R ad it erit 
fubdupla, aique rcljnoni ih.hr coniimilis, ac propterea or- 
dinata pt ad defectuni dupli arcus vi- ab arcu bi i'c habebic 
tic ih ad bi, lulicct in ptoportione zquaLU 

1 PR QB LK MA TIT. FropoJtHo 47. 

D4ta parabtiTtca ctirva & 1 v fi refereuie ad axtm x z , a 
qaa , per duas- quafiumqae dlamnns cji.nj abfcifius- 
ftt arcas & a ; alium arcum, itt ipfa curva, affignare ,. 
tujus fxceffur , eut defedus a datoarcu- a:£c. aquettir datte-re- 
cla b d . 

. Ab-axe aie abfcindantur fegmenta- iz-.iB-femiparametro,& 
interfe sequalia; ptorractisquediametris Cu»a.dhe ufque ad 
vertioalem ordinMani es in c, o dimidiiiurdilUatia ci> in f, 
compjcantutquc iri-la czi.fzi.dzi- rett=Ia in 1 . hispofitis 
aniniadvertcndun. cfl.quodubiafiiEnaniiusarcusdeficeredebcaC 
adatearcu a &• ; quaita propoctionalis- {puca 1 e ). poft fcmi- 
paramerruni 1 a v . pofldiftantiam cd diamctrorum C& . aa., 
& poftdimidiutn fummte duaruni rectarum cz,dz (quarum al- 
tcra n/. pnilic quadtatum femipacamecri vz cum q.- diliantix 
d\ ,. ccceliqua. cz pollit quadratum-diflantia: ci cum qpadcato 
lomiparamcrri iz). fc habcat ad datam-rectam b-d inpropor* 
lionc ruajoii t quain duplicata ratioms illius- furnnva! iy/,cs 
addupliiftdiltamiam ib vcrticis 1 a punclu E diniidianc; Jjj- 
pradktam. difranrism cu. 

Appriitcuir nunc in angulo reclo Ciz per punctgm mo> 
diumf 
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diam r diftantis cd recla fr xquans dimidium fummie ipfa- 
>um cz.dz , qiiK coniunclan» r /. coiccdct ( ur. infxa patcbit) 
ideoque i r cxcedet 1 1 . 

Et invcnta quarca proportionali 1 e poft tres ib.cd.fr ; 
proportio q: rf ad q: ri ( qu* cft proportio non deficicns) 
mj|oc cnt racione ve . i e-*b 4 , qu-,u minoris cft inieqtialica- 
tis. 

Immo ubi arcus affi-gnandus-deficcre debeat a datoarcu a 
proporno- quadrati bf ad q.- ri major crit eciam le.ie—bd; 
quandoquidem ponitur in hoc cafu ie ad bd majorem habe- 
re ratiouem-, quam dupiicatatn rationis iumma rcclarum cz. 
dz adduplam H, vcl quam dupticitam rationis, in qua eft di- 
midiutn fr illios fumnia; ad r i- , vcl potius majorem habcre 
rationem, quam q: fr ad tjinj & pcr conveclioaemrationis, ^ 
quadratunt rb ad qs.ni in majori eit rationc , quam le ad 
le—bd. 

Pratfcrea apuniio r applicetur in angufo recto' rin reffa 
rn ad cujus q: i'c h^ucjt quadratum rf ( ulii invcnieodus ar- 
eus excedere debeac datutu arcuni a c> ) ut i e ad \e-*bd, 
& ( in rcfiquo cafu ) ut it" ad he — bd: cs in utcotiue calu, , 
uc r r ad r n iea iiat s d ad u k & ita w c ad duplam k s- 
iplius k.n; & a pundis k.. s duciw pjrabolica: curvie diamccris 
kto_. svm i dico quod parabulicus arcus x v problciua. re- 
fblvcr. 

Ad hoc demortSratiduriT defcrib.ttur circa axem BK iquila- 
■tera hypeibola i:bo, ccntruro babeos in t , vcrtic:m veco in 
2 , reciisque ca.de occurrat in a.e ; ac recti rit, iisdent 
panllctz ocairut m n. l"t quoriiatti [ob ipfam hypcilwJjm ] 
quadratom ac itquaturduobus liniiil qujdraus ci.B-i, k-u ci. 
rz , vel potius unic» quadrato C i , tcd.i a, c rcclic c i par 
erit, paviterque rerLe fh.de reclrs iz.nz irquiks relpi;.:ti- 
ve nperientur-: fcjtmgcndu reciain ae qo* m protractam fe- 
cer in <i, notum cil c r ftibduplam etit duatum fimul ac.de,. 
■veldunrun» iiniul Ci.dz., & esttd,TC he. feu Fz, unde FK 
acquibit fg, & eMLtdet vc, urfupeiius .ilumpiiuius, 

. Ulterias ordinarrfo a pmvao H rcclaru NO- ad fccundunv 
aiiem i*r hypcrbe:Ia , ioia o jmtuiit duti limi.l.' qiiJtt ita 
ur.ii:, rwoir.ie^ju ipii ki ■ic.^.vrt.-r, iUficiit^.u- jU r;it: 
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fiat igirar tirjlc nr squalis np , 8c per p applicetur , inhy- 
petbula abm, ea recla qm , quse ab ipfo pundo p dimidia- 
tut (quodobtincbimusordniandopcr p rectira q_m ad byper- 
bols diameirumduclam pec P , & per cencrum i ) & ab hujus 
reclic aM tcrminis agantur reclx q.».mm pataifcfe ad pn. 

Et cura i'N tcquet rn , pet conflcuctioncm, & on teclam 
N z ; dilfcrcntia quadratocum p n . o N arquabitur difKTcncias 
qq: rn.zn , fcu quadrarorum m.zi , vcl quadratcium fr. 
[1] rx vz, vcl quadrarotum gp.hi; acpropteceabiJinea ahf-.ojim 
tr*f.l&. iaxa fe.f'] erunt tequalia ; & ampiius cd ad nm {-i le iube- 
(1) ix °it ut A c-+E o ad o^n-f-MW, vel uc cf ad pn, llve [ob 
tnf-n. conftructioncm) ur cd ad ks . undc ill quod rccta: t»M, ks 
inter fe erunt aquaJes, & (ciim ab codcru pundto n dimi- 
dicnrur) iibi iplis omnino congrucnr. 

Prstereareciilincum acde ad reelilineuni qjcsm fe habe- 
(i) « bit lil in proportione duplicata rationis gf . p n , ieu rationis 
!"' rrt-ttN, icihcetut te rtdfummam [ubi arcus vt dcbeatcflc 
' (najor arcu a &] & sd diflcrentiam ipfarura le.bd, in rcii- 
quo caiu, live ut re£r=Ium fub 1 b in 1 e ad rcct=lua) fub- ib 
in prtediciam fummam, aut diifcrcnmm. 

At cum r f , iicnipe dimidiuni aggrcgati bafium ac.de 
quadrilateri aeuc , lic ad \e ut ib ad cd , per conilruciio- 
ncm; idem quadnlarcrum rect = lo is,ie iquaie ctit; ergo & 
quadrilatcrum qjcsm rccUlo fub is in fupradictam fummani, 
aut diffcrentiamteeiarum \e,bd adaquabirur.ratioque ib.np 
coiilimilis erit rationi , quam habet ks ad iptain lunimaiu , 
,aut dilfercnriam reclarum le ,bd. 

Deniquerec"t=lumfub m in cxceflum refte \e fupra arcum 
(4)« & (♦) arquatur bilineo a H e , & per confequens bilinco 



fus :rqu;,hirur illi cxedlui : hoc eft escellus recW \ e fupra ar- 
cum a &■ irquabiiur csccflui fumms aut dirfcrenti* reciarum 
1 e ,b d fupra arcnm tv : 5; pcruuitando , exccflus arcus tv 
fupra arcum (>&■ .vquabitur cxceflui fumnii rcclarum \e.bd 
fupta \e, nempe arquabnur data rccla; bd, vel refpcclive de- 
fcclus arcus rv ab arcu a & squabitdcfedlum iplius \e-—bd 
ab 1 e , fcilicec iquabic datam tcc\am bd , &c. 




cceiiurh prjditUv lui:u 
' atcun. r» : hicigiti 
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PROBLEMA IV. Propopio 48. 

AD fecundum axhnya dau- bypcrbolz abm ordimre duas fig iSu 
retlas mk . oj ad alierom parlcm primi axisxz, ita 
m re£l=Itimjtib- abfci/itim Ki, a mnjori ordimna mk, <m 
■femikm iraufvtrfum it ejnfdem fecuudi axis y»ad excejfum 
byp t rbaiici quadrUmei msqjc iuter ambas ordi-atas mk . 05 
comprcbcufi , jupra qmdriiiueum byperbolicum s bi o^abjdpum a 
minori ordinata so^, & a jtrimo axe x z , je- babeai iu data ra- 
tioue r ad s - 

D.icli- rationi aad s confimilis fiat rclatioquadcati li adq: 10^, 
& ut q: iL.ad q: il eum qr io,ita riat quadruplum q: iu_ad 
q; ik,.Sc apunctis cl,. k otdincntur iccla: qj.Km: dico has 
ordmatas qua-ITto fansfaccre .. 

Ad hocderaonilrandum , circa axim; x z dcfcribarur parabo- 
Jkacurva o 1 p , veriicem habens in 1 , cujus femiparame- 
ter iit 1 l ,. feceiutque in v . p ab ordinatis scl_. km, & ab 
ipfis punclis v . p ardinentuc recte vr.pt . 

Ee quia per conlhuclioneni , quadutum il ad q: il cum qY 
lO^, feu cum q; Itvcft' ut quadmpluin q:iQj »cl q:' BViadq; 
I-k , lcu ad q: pt; propoitio , qtum habet ordinara i> t ad ex- 
cviluni arcus p-v fupca arcum 1 v limilis (0 ecic ratiuni q: 1 l ad j, Jf ," ( 
q: ic^, fciliccr daciu raiioni R ad s. - ' * 

Atqui hvperboticum quidrilmoui» msbik icquaturtO rc;t = f'l '* 
Jo fnb il m parabolicum arcum ivp,& eidcm arcui eiFanalo- 
gum in graviiate ; pcoindeque ckcl-sIus quadrillnei hypcrbuli- 
-ci mscck iuprx quadrilincuni s b i Ojcquacur produclo a!i il in 
CKcellum arcus parabolici pv iupraarcuni vi; rcct = luui isjicuc 
K-iL camdem hibthit ratiniicm ad illum cxccilum-, qu.un ad 
htic pioduclum.fciliccf , quam ik, feu tp ad cxccflum arcus. 
pv fupraaccum iv, vel potius datam, habebif propoccionenv 
aads.&c. 
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PROBLEMA V. Popofuio 49. 

1H7 ¥' "X^f/x iuabits orimatis ac . db edfecunium yy exaxi- 
" ' I 1 busdaucurv*kyp t rbolic<e a h-b o, «m <«w. 
J — ^ f«Bi //>/<? Axe y y clauiavt guadrilineum a h E D -c : 
oriinare tti eiindem axem yy ims reSas ojc . ms ciaudeu- 
tes hujusmodi quadrilineum Moajts , « i/^w iiffereniia ab 
illo quairilineo ahedc aqueiur iato retlartgulo fg . A (nii 
ajfignandum quadriHneum a iato quadrilineo ahedc icpcere 
iebeat) oporiet reclilineum aedc claufum per cordam a* fe 
babere ad datumnii-him f g in majoriprop=ne, quam quaira- 
ttim fumtns ordinatarum ac . d e ad quaaraium dupU aijian- 
tite if ctntri \ apuntlo e iimidiante H/iantiam qo iitarum erii- 
ttaiarum a c . e.d . 

Ab axc 1 x abicindatur fegmcntum iz uquansfemitranlVerrum 
il axis yy, redtHoque/ff Equalefiatrect = liin>fub iz in aliam 
reftam hi , & jungantiir reets cz.cz , qute ordinaris ac . 
de arquabuntur quandoquidtm utraque duarmn ac . cz pocelt 
duo tlmul qq: ci . il, & ucraque duatura de . dz pouit duo 
fimul qqi oi . il. 

Dcinde inventa quarta proportianali w poft iz,«d, 8c 
dimidium iummt? duatum ac . de feu duarum cz . dz ; 
quatenus re£i=ium iz . te rtcHlmto aedc adequetur; pto- 
portio hujus rtcl = li iz , le ad rc& = lum iz , b 4 fncmpe pro- 
, portio \eibi) coiHimilis crit tationi reflilinei .aedc ad 
ipium rwfUIum iz ,.bi, vcl ad reci=km /g, & (obhy.pothc- 
fim) major erit fubi affignandum quadrihneum dehccre dc- 
beac a daio quadrilinco t, HEucJratione in qua eft q: tamms 
rcclarura ac . ed, feu.cz . dz ad quadratura duphe fi. His 

DeleriuatUr circa eundem axcm iz patabolica curva &fv, 
vmictm habtiis in 1, knsiparamcrrumque a?qualem ipli ii, j ,& 
quse ftcctur a refiis a-c . de in r> fl : poftmodum in bic cur- 
(,) tx va d) silignetnr buju:modi arcus v t, ut ipGus aiffcrentia ab 
r-w-4? arcu 0-a a-quetur n.£ta- bd, ica fcilicet or (ubi aifignandum 
qutdciluieum cxccdtrc dcbcat ,damm'qmdtiWuin ahedc) 
ipfc 
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ipfc arcos tv major fit arcu oe~, Jirque minor in reliquo ca- 
lu : & per punfta t ,. v agantur ree~he Ko,, suad axem ix 
sequidiftantes: dico, quodliypcrbolicum quadrilineum Moajcs 
erit iilud, quod qu*ritur. 

Jam parabolica curva e^iv hyperbolico fpatio ahbomsc 
eft analoga in gravicate, quadriliacumque ahedc produito a 
redla il in arcum parabolicum a& ('> adiequatur, paritcrque 
quadrilineum moqjcs produfto ab ipfa liin arcutn vt cft'"* 1 *' 
lequalc: & quia recta bd, pcr conftruftionern, eft difTerentia 
arcus vi ab aicu a&; rcct=lum W. io.iJ. (nempe rccWum 
£g illi axmale per .conftruaionem ) erit di&rentia produfti 
ab i t m arcum t v a produfto ex u, in arcum « , fcilicec 
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PRQVLEMAVL Propoftio 50. 

D^/a ad alteram partem axis tz parafofte* curva areu vv t fit lS *« 
ita iuter duas jemiordinatas vt , v S eonftituto , ut qua- 
druplui» quadi nti minoris fmhrdinat* v&adf. majorrt 
pi/( »/ ftmiparametri \ofmdratum ad hoc q-.fimul 

cum q-, prhris femiordiHM v a . 

Abfandi poteft ab ipfa curvaarcus, qui dati arcus vpftt du'~ 
plus. 

Uc quadratum femiparametri 10 ad q: minoris femiordinarz 
vr ita fiat majot (emiordinaia pt ad reftam x , & producta 
femiordinata v r in d, affignetur 0) arcusMN, cujus cxceflus (') " 
fupraarcum vr.D a;quet duplmn refia; x: Dico hunc arcum M n '"' 47. 
duplum eflc daii arcus pv. 

. Cum pt ad x fit,percon(tru£tionem,ut 10* ad vr', fcilicet (» 
(") ut pt ad exccflum arcus pi fupra duplum arcus vi, fcu ad W4J> 
exccfliim arcus p v fupra arcum v i spatet hunc exccfium xqua- 
ri recia: x, ideoquc exceflum dupli arcus fv fupraduplum v i d 
arcus v i , squari duplo rccta; x , vcl exccflui arcus m n fupra 
arcum vid , demumquc arcum mn rquari dupJo arcus pv. 
Quod,&c. 
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IBMM^ ■ Vll Troptfiih $i. \ ' 

*1 ^Atis duabus reciis iutqualibui a f . b c quartim major ffc 
■I I ab , datijqttettibus ntiiiierh rri . n . u, quorum primus 
m . reliqt.is- dttobus /imui jumptis aquettir -. 

liico quoddijjcremia , qua eH inter poteffates ■ reSarnm ab.bc 
iitdicjins per majoiem nilmenim >, aquatur duobus prddutfts , pri- 
mummmpcex ab"/b ab°^-c b" [ (Jadtm a poiejiait alteriut re. 
Sa ab daiominaia ab aliero ti mtnonun «umeroram in dijferen- 
tiam petcilatum utrariintque reSarttm a b . vc,iudicat<tritm per 
reiiquum iminerim u ) Jecuiidum auteni a cb" hi aV— c b° [fit- 
Qum a potifiau ■ reiiqun iineacB denominata a iertio numero u 
tn differentiam potejiatum earundcm reiiarum ,. indicatarum per 
ficundiun iwmertim n ] . 

Jani An" a-quar produflum ab ab" in ab", [liquidem exhy- 
potheli exponens m aqustur rcliquis u-^n\ ve\ potius sequac 
produetum ab ab" in cb", una curn produ&a ab ab" in ab° — 
cb u . 

Atqui produchim ab ab°' in c b" equar produ&um a c fl° 
in cb" una cum pvodu&o a cb° in ab°— ca.° . 

AB B; igitut adarquabirur aggregaco trium produ£toram , quo- 
rum primuni ert AB"in ab° — c b°, fecundum cfl cd= in ab°— 
cfl», atque rercium eil cb° in co°, quod idcm eft cum CBf . 

Ec ablaro hincinde cb" , neecflc eil ab™— c b™ requsre uro-. 
dudlum Aii°", ab°— cb° una-cum producto a cb° in ab"— ca* t 
Quod,&c. 

COEOLLARIUM R 

Hinc colligitur quod uhi- minores numeri «■. « inrer fe dnc 
sequales, diiitrcnria hircr poteftaces rcctarum ab . bc dcno- 
minatarum' a majori num. m nquacur produfto a dirrcrcntia in 
fummam poteflaium carundem rcftaruni ab , cb indicntnrum 
per alterum minorum numercrum . Scilicec A b"— cb" xqmr. 
produtiiuni ab a.e"— cb" in AB^ -hGB", 



CO- 
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,' COROLLARIUM IL 

QuamQbrem ubi mijor numerus m binario adtequetur dif- 
fercntia quadratotum ab • CBjequabitur rect=lo lub diiFeren- 
tiam ac in lummam re£tsruru ab . <:b. 

Quippe in hoc cafu uterque minorum numerorum n . u 
nquahum unitacera adaauare debrt. 

COROLLARIUM III. 

Ulterius ubi alcer « minorum numeroram » . * unitatem 
cqtKt diffcrcntia potcftatu.m /i" . cb" sequabitur produfto, 
ab ac in potcftotcm ab° una cum produQo a cu in differen- 
tiam potefiaium ab" . cb". 

in hoc enim cafu difterentia poteftatum ai" . cb" eftnc. 

COROLLARIUM IV. 

Et duni alter w cx mihoribus numnis « ■ » unitatem irquet , 
atque major numcrus m tecnario lit sequalis ; differencia cu- 
botnmAB . c b iqoabitur produ&o a quadrato a b in ac una 
cum produ&o a cb in differenriam quauratorum ab . cb, fcu 
cum produtto a bc jn re£t=lum fub AC.&fub ab-hcb; fcili- 
cct zquabitur unico produflo ab ac in aggregatum re£l=li 
abc, qnadrarorumque ab . bc. 

Rdiquus enim numerus » in hoc cafu atquiparatur bina- 
rio. 

LE3fM<A VlJl Tropofitio 52. 

DAta ferie quotvts nnmerorum 1. 1. 3- + 5. «5- &c. 
abmiiiate ineipientium , dai ifnue daabns lineit ab . db 
inaquatibas.qiiarumdifereniia jit Kv.fummavero ao, 
ita 111 bo aquet db. 

Dteo quod difereniia foteftntim a b . i> b , deuominatarim 
a maximo datamm mmerorum , equatit produHum a differemia 
ad tinearm in uggregatum ex poteftate mnjuris Hneg ab deno- 
jVI 2 miua- 
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minata a nam. qui maximo (ubfequitur , ex $to$u3o a fumtm 
ao ihearumili poteftatem mmoris oe. Jeu Bo indtcatam perde- 
fetium tmitatis ab boc num. , & ex produiiis a pottfiatibns ma~ 
firif iinca ab indicaiis per jtibfequentes numercs , uwtaiijupe- 
ttotet , hi potefiates mhioris Rttea no refpedive denominauis a 
defrchhts boram tmmerorim a prteditlo mm, qui maximo fnbje- 
aiiitur . Sti/icet ti • 

Dum datam feriem componant tres numeri i. s. j ,■ ab 1 — 
db' eauabii produrltim- ab ad tn ab*-i-ao * bo 1 '. 

Vji ddtaferies contineat quatuor uumeros- i. i, 3. 4; ab«— 
db* tquabit produilum ab ad j» aggregatum ex AB',ex ao » 

O.il'"', (j- «W AB* xOB'"*. 

ZJ«/u (/jW feries.componatur ex quinque numeris 1. 11 3. 4. 5-: 
AB' — d» 1 equabit produSum ab a b m aggratum ex ab", e* 
*o«io''';w ab' " o b 4 "' , iJt* «f a b" * ob", 

t$i mimeri 1. 2. j. 4. s. i/w /erwi» tmponaut: 
ab 4 — db" aquabit produdum ab ad i» aggregatum ex ab'; 
ao *" bo*"' ; «r A!'" oi M ; ex ab v hob 11 ; tif e* ab* * 
0 b 1 " . E> ftc fuccejjive iu infimtum . 

Num. 1. [q primo cajii, in 4 U0 data fcties conftat-iex tribus 
numeris 1.. a. 3. , jam pawcnunierum 3 aquars mi; ideo- 
j |Jwr ... < J ue ab'— db 1 «quabitiuptoductum ab ad in ab', cum pro- 
friaii*. cucto ab db in ab'-db' , feua, DB.in rc<5t=Jum o-AD.tiveab 
ad in aob , vcl in ao x obT': patet igiiur ab'— db' ajqua- 
te productura. ab ad in aggregatutn cx /tf.&tsjo - o b*" : 
Dt primo loco, Scc. 

Et hinceftquod produflum a db,. feu 01 in au' — n n' squa- 
(i debet producto ab ad inaggregacum en ab* « ob,& ex a om> 
ob', nempcinaggregacumex ab* * ob'"',&cx ao h ob 1 ". 
Num. 2.. In lccundo calu, in quo data ferics quaiuor nume- 
fcl»'3 TOS '- l -3-4- continet.numerus 4 iquabit 3 -t-i , Stidcirco I 1 ! 
pwnrf. AB 1 - db* 3>quabic produclum ab ad in-Atf cum produftb a 
bd, feu Bfl in a.s^— db 1 , ncmpc ( num, u ) cum produilo ab 
ad in aggfegarum cxae* ■< os^S&ex a.o.x oa'"'; unde cun- 
llat, quod ab*— db' iquac produiium ab ad io aggrugatum 
ex. aeJ ,cx aq x obP,& ex as* * ob'"'. . 1 . 

QjJamohrcmptoduttum a bo in ab*— DB*Equari debet pro- 
duflo ab A,aia aggiegatunv ex. a : b! * OB, ex ao >m oE',tk at 
ab*. 
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ab* Vob .feiliCMprocludro ab *d inaggrcgarum -ex ao- 05*"' 
ex a b 1 iio & r ' ; flc « a b* « o b**". 

Niini. 3-. In tertio calu, in quoquinque funt numeri i.a, j, 
4. 5. componentes datam feriem , numerus maximus 4 squat 
4 -*-r, & idcirco ab»—db' tequat OJ produehimab ad in ah'. 
cumprodutlo a db , feu bo in ab*— db*, vel (mim. 1. ) curnj,, 
produdto ab ad in aggregatum ex *o»o b*" 1 , ex a b' xob* 1 , 
& ex Ai'*OB«: quare Atf-Di 1 squabit producrum ab : AD 
in a ggrcgat um ex a b* , ex a o » o-b** , ex a b' k o b« , 8t cx A b* h 
ob". &c- 

Proindeque produftum a bo in ab'— db* stqtjabitui produ. 
&o ab a d in aggregatum ex ab^ob*"* ex ao »< ob'"'; a b' « 



j . +, y. ei. datse fe- 
b 4 — d b' ( Oproduttum 
~db' llve (num. 3.) 



Nura. 4. Ubi fint fex numeri 
riei , maximus 6, ftquat j Si 
ab a d in a b' cum produtte a d b 
cum produito ab ad in aggrcgatum 
ob'~' , ex ab 1 " ob'"', & ex ab* * o b'" 1 : vel potius .AB* — db' 
-quat productum ab ad in aggregatum ex ab*, ex Aionoii^ 
cx ai'kob«, ex AB'HOfl , ' , ) ex n'"or, &c. 
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DEfeQm cotiordis hyperboltcf abd * cyliidro a-b md, 
eadembafe a'd c<mj}ituto,& cujus reliqua bafii ■■jh «h- 
centriea jit in o , eidtm conoidi , fe babet ad cytindrum 
niHnt m bac bafe exiflem , & cujus axirfit jemilatus trans- 
verfum b o- , M defiaut cubi b o a c ubo c o od fesquialterum 
frodutti ab ob in quadratum cr>. 

Elto b x intcgrum latus traniverfurrr, & vr fit radius circtt- 
11 ordinatiperpunclum medium p axis cb : & qoia cylindrum 
atkhd eil ad cylindrum anmd ot altitudo oc sd akiwdinen» 
bc, vclutfL-xti3phjmreft=li xco ad fcxcuplum reft=lr xcs, 
& hoe cylindrum aNMD ad corroides ab» f*) eit ut fextu- 
plum quadrati ac sdquadratum ac cum quadrupto qundrati 
, iive ut lexcupkim re£t=li xcr ( ob hypcrbohra ) ad re- 
a=lum 
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ft = lum kcb comqusdruploreil-li xfb, nempe ad rcft^lum 
xbc cumdupIoreft=Ii xc» : crit ex sequo cyuudrura aehd 
ad conoktes ahd ut texuiplum re£t=li xco ad ie£t»ngalumi 
xsc cum duploreft=li xcb. 

Et comparando terminorura differentias ad anteccdentes , 
defcclus conotdis abd a cylindro. aehd fe habcbit ad hoc 
cylindrum ut fi.xco— xbc— ix-cb ad .6. ico , fcilicet ut 4. 
coW4,bo*-+-4.cob ad <S,xco , velpotius [fuoiptis fubqua- 
drupJis] ut qnadratum co cumquadrato bo , & cum refl=lo 
cob, vel ut q: co cmn re£t=lo cxo ad fesquialteruru refl =li 
xco, 

Atqui cylindrum aihd eft ad cylindrum nehm ut co ad" 
OB, feuad-ox, vel ut fcsquialterumreft=li xco ad fcsqui- 
alrerum reft=li cxo; rurfus igitur ex «quo prsediftus dercttus 
conoidis abd acylindro- aehd adcylindcum nehm candem 
habebit ptoportioncm quam quadtatum oc cumrcct^lo cxo 
ad fesquialtewim rect=!i cxo, five quam produAuru a cb in 
quadratum «o -cunire&=lo cxo {nempeiOdcfecluscubi ob 
(>)«acubo cojadfcsqaialterumproduclia cb .in reft=lum cxo, 
'*' 8 ' fcu ad fcsqaialterum produfli ab o x in reftanguluin xct, 
feu in quadratum cd. Quod.&c. 

S C.H O.L.I U M I. 

Pcopottio , quam habet fdlidum genitum eirca reflam .cb a 
quadrii-ineo hypetbolko dboh ad folidum fimiliterprogeni- 
tum.a quadril'ineo,(/Bo£ confimilis erit rationi, in.qua.eltde- 
fcflus cubi .ob a.cubo.DH ,ad defeflum.cubi ob a.cubo db. 

Jamdefeflus conojdis abd a cylindro aehd ad cyliodrum, 
tjeti m cft ut .defectus cubi-oB acubo ou ad fcsquialcerura. 
produfti ab -0 b in quadratum c d i & cylindrum nshm ad 
cylindrum nebit eft utquadratum dc adquadratum dc, vel 
ut fesquiaUeruni .pto.dufti ab ob in quadracum cd ad fesqui- 
altcrum produfti ab ob in quadratuiii d c , atque cylindrum, 
ttehm ad defeftum conoidis and a cylindro aehdcfi ut 
fcsquialtcrum produiti .ab ,ob in quadratum dc ad de.fcflum 
cubi ob a cubo -oc : patec exiequo ptopottionsm., quaru ba- 
bec defcclus conoidis abd a cylindro aehd ad iefefluni 
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eonoidis a s i a cylindio aebd, nempe quam hahei fclidum 
gcnjtam circa oc a quadrilineo dboh ad folidum iimiHter 
progenicum a quadrilineo rfBoA, conliinilem clH; racioni de- 
fcttus cubi o b 3 cubo co, vel a cubo dh ad dcfeaum cubi 
bo a cubo oe, vela cubo db. Quod.Scc. 

SCHO LIU M U 

Antiuhis genitus circa reftam co a quadrilineo hypcrbolico 
j>dbn ad annulum flmiliter faeium a re£l=lo. iiHOW fc ha- 
bebit ut defeclus, cubi dh a cubo dh ad fesquialterum pto- 
nucti ab o b in diffcrcntiam quadratorum no.io, 

QUpd facile cx fupradiflis innotefcit. 

SCHOLIUM IU 

Proponio quadcilinei hyperbolici dboh ad re£t=lwn boh 
eonfimilis efl celacioni defeclus cubi oBacuboDii adicsqui- 
alterum ptoduefi a rect=lo boh in duplam dillantiam jplius 
ob a centro gravitatis cjufdcm quadrilinei DBOH- 

Proportio folidi geniri circa co a quadrilinco dboh ad 
eylindrum fimilitcr genicum a rect=lo bohm I'J componicur ' 
e.T ratione quadtilinei dboh ad reft=Iuni boh , & ex rela- ' 
tipneduplsdiftantiiipfius ob a centra gravitatis ejufdem qua- 
drilinei. d b o h adon: ac propterea proportio quadrilinei 
deoh adretl=Iuni boh compolica erit ex relatione , quam 
habcc prxditlum folidum quadrilinei dboh ad cylindrum rc- 
fr=ii boh nempcfoer hanc prop ) quam haber defccius cubi 
ob a cubo dh ad fcsquialterum producti ab ob in quadratnm 
HD, & ex relationc.in qna eft on ad fupcadiclam duplam di- 
ffaniiam recliE ob a ccntro gravitaris quadrilinei DBoH.vei 
rclatione in qua cfc fesrjuiatteruiii produfli. ab ob in quadra- 
tum oh ad fcsquialtcrumprcdufliarc£i = Io boh in pccratam 
duplam diflantiam ct per confequens ailimilabitur ratioui ,. 
quam ad hujus pradutti fcsquialierum fubet defedlus. cubi qb. 
a.cubo dh. ' 



SCHC 
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SCHOLIUM IV. 

Simili modo, per prscedcns fccundum fcholium, repcrie- 
tur, quod quadrilineum xtdbH fe habet ad tca=Ium Mmbu 
ut dcfecius cubi db a cubo dh ad fesquialrerum produ&i a 
dupla diftancia axis .ob a centco graviracis ejusdem quadriliuci 
adhn in duo liraul rc£t=la eoh.bo6. 
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COnotdis parahofici eph curva fuperficies fe babet ad bajim 
eh »f dcftSus ctibifemiparmetri pl a t«&> rffJ* //»« 
potemts quadratum ejusdem femiparametri p l r«w jka- 
drato fcmidiameiri &o iayfr eh arf Jesquialitrum produQiafe- 
'miparamctro pum quadratum ejufdem jcmidiamctti e o . £( 
Semiparabola recla hpo «-«« hp ./c *«yfiw oh«i 

iefetlus cubi femtparamctri pl d c«in rc-itte poientis quadratum 
tjus4emfemiparametri p l «im quadrato ipjtus ba/is on ad fesqui- 
alterum produtTt a diftantia axis op a centro gravitotis predifo 
arcus hp tn rciitiumfub ia/im oh , & fub paramctrum li, 

In piano alicnjus fccrionis eph per a*im op conoidis (quam 
fcirousefle parabolam) defcribatur circa eundem axim poc 
hyperbola icquilatera abd, ba(i eh conoidis concentrica in o, 
& cujus latus tranfverfum bx fequeiur parabolx paramecro ll, 
& qu» fecerut in a,d a re£)is ea . hd ordinatis adfccundum 
axim ab cxtremiracibus bafis eh pacabot;e eph^ & pet vcrti- 
calem ordinatam compleatur rc£t=lum nehm: atquc per re- 
flim acd compleatur quadrilacerum aihd, quod cric paral- 
Idogramrmirn redlangulum , ob ordinatas ae . dh sequaliter 
tecedentes a cenrro o , proindeque inter fe «quafes , & lpfa re- 
£la ad ordinata crit adaxim oc. 

Hacperafta conflru£Uone , conlht ex 6. fccundi clement, 
quadtatum oc poffc quadratum ob cumrc£t=lo xce.feu cum 
quadraco dc, ideoque poflc quadracum femipararaecri pl cum 
quadrato bafis o rt feuiiparabolie nro, 
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Et qniaparaDolicns arcus hp quadrilincohyperbolico dboh 
(') cft analogusin gravicate ; atque tccta oh recfangulo bh cft {jl**" 
quidem anaIoga i in^ravitace.,.Sc fe-habecCOiderxi arcus-H.p ad U)n/,'. 
rettati bii tit ! quadrilinewrn d»ot? ad Te£t='Iom'BHrc\jrva f"Hg- 
fuperficies conoidis eph gcnita cicca axim cp ab arcu hp jd 
circulurriEH progcmcuma l't;irudiamctro on fehab:t)it(i)ut fo (il-y, .. 
lidum dcfcriptucn quideru circ» OP a quadtiiinea i> no ii ad cy /*? Ubt 
tindrumprocreatum a ic£t=Jo b h ,&per confequcns^ ut de- i , , 
fceiiis cubi «s , leo i-L a cubo roct-i! o r. potencis iquadnta fU 
mul pt. . i ii ad frsi|iiialteruiii pcodu;li a fomparametro vuf^t- 
«* q: on q-ood irtmio Jooo,-&d. ■- ■ a »v -•■ ■.•*-»•; ''n •-.-; .1 . 

- U.utout pcojioitic». qoam-. habct arcos n c ad reOam. OM/ 
& u/.ra: ctniiroiiis dt rjtun quadriltiici utou ad i: . ■ i.n 

aa. »irHnilabiiurquoquc uttonit-fii-n c^aelLdcfettiKCubi o( . - w 
feu pu cubo o n, fcu co ad fcsquiau.erum produtli a reel- t 
'■<> i. > ii . Icu rcct ^lo piih oh in duplam dtQaonim aicis pc tl> 
a ccncco gcavkaus. quadrthnei dioh., nerupe atcus k?, vct 
puuus ad k&quialcetura. ptoduch ab hao diftancia, & a re t .. 
latiKOj). Quod; i&C n : ..;". . 

■ . GOR O-hfU- A R 'I CM.; -- '* ■••■•■' 

Hinc ptnlljit, quodubi aVfri eonoidis fPH axis' ot> quadract. - 
riparamccri adgquctur, ipfius coiioidts curva fuperlicics l'e 1W 
b^bic ad biiim.B-A ut detecWG cubi. ex laterc alitujus quadrati, 
a-cubo diamttci ad fesquialcerum prioris cubi , - • >■■'•' '1 

- Quandoquidtiii', in hac hypotheli, balis eH.radius &t£f& 
miparamccro p l ads?quacur.' ■ ■' i ( i .' n «i. : t - ■ . »:-\ 

' ' S CH O L I U M. 

Et ab erudito Geomecra invenietur, qood cujusliberlconoi-' 
disEpH eurva fuperficia» ad curvam fuperficiem eylindricoti- 1 
fiiiutt m eddcm bafe eii almudineque o.p, eandcm proponic 
item ; habct, quaiu dcfeetui cubi cx femiparanictro' Piueubo' 
rqd* potrittis quadratum ipiius fcrtiiparamecri-pu , quadratuitiii . 
que Jeiniitiametn no.balis eh ad iesquialterura cubi ex hoc - \ 

fcmidi«u«ro>: . . . . • .f -..t-i i.r. ,.;.-i. 

.kjIim N. THEO. 
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TH E Q&E MA XXX XI. •Prepojtth 

/ duaram frmparabtlarum cbo . cbd axes bd . bd pra. 

portitiflei fint fcmiparamttris ot . bl. , ,. . 

r: Cm>c cfb i. cfh.rwfcr it erunl anaiage \a gravitate , 

,*\ . : ^t^we propertiaiiaies erui.t tam kafibus c d . t d , .;wn yredklis 

' -\- fsmparmetrit . hl: ..- ■ i i . ■■ ■ 

Atque curva Jttpeijiciet conoidium c . abc: getutorum ab 
iijdm femiparabotttv ckdj:. chA.inter feeruvt.amlega iu gra- 
W4M, &' propartiaita/rsum.iafibiit.iL.c . ac, quam quadrattt 
... ffrmer.ormi.1.,. 11, t)^ <<*«n auadrausfaiuudcai .cur i aram 
\'\ ' ' furafalkarttm cfb .. cf:t» 1 o : . .• n ; ■ . . 

,| , ; G'tca axcs bdm . defcribantur hjrpeibola trquilatent 
M.m .. ^W. flUf cctuxa habeaiu in punttis d ■ & quaiurn 
icmttt-atifcicil^ Lmra nM„ .i/m squcntur lifemipararuciris hl. 
0/parabolarum,adquarurri axes ou . db ordinentur rccts f-h. 
fi, ita ut ipfi axes db .. i/ipartibus hb . lint proporric- 
nales, Sl nb cxtjt.mitaubos W.urn: oidmatarunj , & lerminis 
baiium cd . cd ordinentur rceue f pr . c n, fpr . cn ad fc- 
cundoj axcs pc , di hypetboJarutu w H ■ ">". & cQmplean. 
tur recl=ls mb.cx ■ mdct. - .,. ■, , . 

E.tcura) ases-.ns ■ db proportiorwnrur, « hypothefi, femi- 
parametxis .bl . bi paiabolarum , & confequcmcr lemitranfrcc- 
lis li m . tfjfj hypetbolariim mn ■ & per confiruclionem , pro- 
porttonaks liiw partibus sn.bb: quadrau fcmiorduiacatum dc. 
dc tam quadratis un.au, quam quadrat 15 hf.£/", fcu quadrans 
ne.dp proportionabutvtur , Stidcirco q- dm adduolimul qua- 
drata dm dc.vc! (ob hyperbolam xquilatctam m n ) ad q: c N 
fe habcbit utq: dm ad duo imiul qq: dm i/e,fi»eadq: rn: & fi- 
ruilitcr quadratunvD u adq: pr ucq: 4n adq.' p r- atquctdhe 
qm . ^n» proporttopajes erunt oidinatis cx- . x«, homolo- 
gtiquc ordioacis ? s . p r quadriiineonim mkcd , miud". 
unde ptoportio quadrilinci uncd ad reci = luni dt (*«J ipit 
jj I*t ttqualis corrclatia parabolici arcus bc ad ordinacanv dgJ 
Conlidiilis ent rationi quadnlitiei mndi ad rcct=ium dt , vel 
.OTiVt V rationi 
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ntioni parabolici arcus bc ad ordinatam dc. Et hi arcus pa- 
labolici BC . bc, qui ordinatis d<; . dc funt proportionalcs , 
proponlonati debent & femipafametris bl . bir feff ipfis femi- 
parametrisproporrionanrur quoque arcus bf . -*/;.ctenim axes 
SH . 6b propnr t iona lcs fuflt , per conftraciioneni, axibns dB. 
ib, & per conlequens, lemiparametrfs at . 61 ; patet igirur 
arcus. cb . c b arcuhus f b i /£ eiTe proportionales, Sc inter fc 
riTe anabgoEin gravirare, qua; primo loCo.&c 

Pnrerea, cum fupra oltcnfum fit, quadrata co . cd qua- 
dratis dm . dm eflc proponionalia, cubus md ad produflum 
abMDin.qtDC fe habebir ut cubosmd , ad produflum ab 
md iaqvde': atqui- ob fupra olienfam iimilitudinem relatio- 
nuni n c ■ m d j « c . m d proportio defectus cubi d m a 
cubo c n ad cubum dm conlimilis eft proportioni in qu» 
elr dcfectus cubi d m a cubo c n ad' cuburn i» ; ex a?quo 
igitur ptoportio dcletlus cubi d m b cubo cn ad fesquiaU 
tcrum producti a Din in q;o c ( nsrHpB (*) pcoporcio cur- ( t )fnf. 
vx fuperficiei conoidis a b c ad circuluni a c } aniujbitur s4- 
proportioni quani- habec defeftus cubi dm a cubo cn ad fcs- 
quialterum produfli a dm in q; de, vel potius qunm habet 
conotdis nftrcurva Itipcificies. ad circulum.^f . 

IflJ aurcnv circulus ac ad circulum ac utquadratum nc ad' 
quadratum dc , Sc pcr confequcns ut, cj:- lcmiparamctri bl ad 
quadrarom- femiparamctri bl, & ur cjuadratum arcus cb ad q: 
arcus cb ; patec trgo curvas luperficies conoidium as c . a fte 
proportionalts effe non modo balibus ac , ac, fed etiamqua- 
dratis femipararaeriorum bl-.&I, quadraiJlque arcum cb . 

Deniquc, cunxiifdcm quarJratis lemipararnetrorum bl . bl 
proporrioncntur ettanv cuxvse luperlieies conoidium ebf . e bf 
(quorum axcs h b . ifraxibus db. ..db. idcoque iplis fcniipa> 
rametris sv .b-t funt proportionalcs ) nec-eifc. eft. his curTislu- 
perficicbos propoitionales cile cums conoidiuirl a.bc . ebe„ 
qus proptcrca analogat tunc in gcavitaxc. Quod, &c. 
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■ theorema; xxxxa Tnpoj!tro'ss: : 

A-ifi 7 . /~* U> i va f"!'erfitks,aheiius a aa,ex -dimbtu cotioidibus paraw 
l6s - I ; *Wff» "(/ iiirvam juperficiem reliqui a b c. proportionem 
V^V Arfff, cmipofiiam ex reiatme , in qua ejl. defeclus- eabi 
feimparametri ul a uik refl* k d potentis qiiadraium ipfius fe- 
viparameiri im. tttm quadrato femtdtametri a d bafis ac ad de- 
ffClum cubf. jimiparametri bl a tuho rttiie k d pou-utis qttadra- 
tam />:tja.< jiuiipnr.ii/ietri b\ cum quadrato radij ad bafts ac. <> 
f x relathue , quani reciproce babet pofterior paiameier b I ad prto~ 

KCIB Bt. ,. .; ,- . 

Proportio in rjua- crt curva fuperflcies cotioidis abc ad cur- 
yar» luperficiem conoidis .ctijti-,» coniponitur ex relacione 
prioris cunva; tuperficiei ad circulum ac (leu t>J ratione dilfe- 
rcntia: cuborum kd . d l ad fesquialtaum producH a- cj.ua- 
. drato ad in bl.) ex relacione circuli ac ad circulum ac , feu 
quadrati ad ad quadratum ad ( iivc ratione quanv habct fes- 
cjuialtecum producli asi inq: ad ad fesquialterum produ£li ab 
ibin i\i ad) & e» relationecirculi ac ad pofleriorem- curvam 
(upctfickm ( vel ratione quam habet fesquialterum pcoduili 
ab ib in q: ad od ditfcrcntiani cuborum ib . kd) compr-ne- 
tur quoque qx raticne diflcrenik cuboruru lb., ad diils- 
rcntiam cuborum . kd, & ex rclatione in qua eil fctquiaU 
teram produfli af Ib ia q ; ad ad fesmiialccrum producii ab* 
/u in q: a u , feu in qua eit fcmiparamcKt Lb ad lcniicara. 
metruiu lb. Quod, &c 

COROLLARIU M. 

Dum igitur inrer fo ada.-tjucnrur fcmiparamttri bl.J/, cur- 
va fuperiicics couoidis, abc ad cutvam Lupetficien» ; eoooidis 
abe fe hibebit ut dilierentia cuboium w , tu-ad diucfeiniam 
cuborum bl . kd. ' ■ ' " 
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LEMMA IX. Propo/tfh 57**1. •.««. 

Atis duobus numeru inteqaaSibus , quoruru differentia /k . 
' is, datijiftte duabus luieis irtequalibui . ab ab fig- 
ijq/ie paribus- db. db diminulii, & quarum major 



Dico dijerctttiam potefiatum ab . d b denominatartun amajori • 
' ttttmeroadhomogeihartttnpotcilaiam a b. d b dijfereniiam , Jeba- 
bere in majori proportione , qiiam diffsrentia patefiatttm ab.db- 
hidirut-mtm per ntinorem- itumerum ad homogemarsmi potejlattm 
a b . db dijcrentiom . ; 

Producjntuc lincs AA; ab ad O', quatenus partes ob . ob 
aqualibus dim:Buribn]bus db . db aditqucntur , & quatcnus 
ao aquct a h -+ d B.& u o sequcc ab -t-bd. 

Etubi dau nuiu^ri iinc %. i, jam maiiifuftum eftcclitionem 
ab*— db" ad ab^—dl', nempe I') re[ationcmEedt= li o ad ad te- (1) Ea. 
£l=lum oad, compoittam-eji racionibus a.d . ad;no . ao, nvi- ■*■**•*• 
joremclle i^tione AD.jjrf.fcilicec lacionc ab— db ad ab—db.. p '" p ' ' 

Dum dati numcri lint 3. 2, Cum. ab'— d'b' arquctfOpiodti- (1) itm 
OumabA» in Ab'-t- a ox UO; & paricct ab' — i/J 1 itquet piOr v "' - 
duclum ab u*/ ia ab' -+■ ao*.bo ;- & a-b* ad Kt' njajoterri ** r ' s *' 
babc^r ra;:oncm quam ab ad ab, & eo raajorem quam ao ad 
ao, feit quam a o y. o b ad ao s. ob; pcrmutando, coinponen- 
do, ikrurlus pccmutjudo, fe habcbtt ai' -+■ ao -x ob ad ab' -+ 
tfcwfliin majbri rclatione quam ao«ob ad ao-xob , feu. 
quani ao ad ao; atque pcoputcio ccmpolita cx tationeAD, 
ad, & cx cationc t» qua cil ab.' -+ ao * bo ad ab' -+ao « (5 s, 
leilicet propottioprodufti ab AD.in a e' -+ao mbo adpfodu, 
clum ab adin ab* -+ao.*bo, vel potius pcopoctio ab 1 — db j , 
ab'_ — di' , marj.or er-ir prop=ne coiupollca ex EationibiAs ad.. 
ad ; aq . a a, fcu piop=nc tefl = li o ad ad [e£l = )uru oad, 
auc piopottione *s'-dh' . ab\ — b\d*. 
■. Dum dattnumeti lint \, ab.' ad ab' majocemlubetrar 

tioncninoLimodoquam ab* aaui", fcuiiuara ab'xbq ad ab'x 
bo.kd ciiam quam ao ad «a.velquam aoxbo 1 ad ao y. bo", 
B'-cefl'e cit a b' ad ab' rM;otem haberc relacioneoii quam a b' « b c 



i©i - "Exercfeatio 

BO , ad«i"i«i«-+*ftxte*,8e permutand^componendo.&iteruirr. 
permutando emcictur reJatierquam habet ab' -t-A b* * b o-^a o a 
h o' ai a ii> -mi' * ho -t-ao *. b c' : rriajdr racione , in qua elt 
AB* x bo -ha o-x ao* ad ab'»be ~+ao->*6o': unde.proportio 
compoticacx prioriharumrelationunv P 6c e>; rationeAD ad ad 
Diajor. quidcn*erieprorrartionccompolita exhac ipfa ad .ad.tt 
exportcnori iJUhim, fcihcec proportio quafn habct prodtlftutn 
ab.AD.in.ABV-tTA.B^xBo-t-o A.xBo* (feu Wae*— DB*)ad proda- 
flum ab ad in ab*-Hib t *oo-*-aoxto' ( feu ad aif—dl'} 
fuajor erit racione producli ab a:d in .uvom- ao * ob* ad 
produchim ab ad in a&'*ob-+ aoxob' (ca produfli ab a d 
■n ab' -4- ao * ob ad producrum ab arf in. a i* ■+ jn» c6 fci- 
licec ratione quam habot ab 1 — d b 1 (squans ptius (iJ produ- 
cium) oi ab> — dt' t.]UjntL-iu pofterius productum . 

Si d.iri. numeri lint 5. 4, proporrio ab* . ab>, qux major cft 
tam «tione a b' .a6> : , tcu a b' - o b. . ab< xob , quam ratio- 
ne ao . ao, feu ao " bo' . ao *tbe> , Sc quam ratione a b*. ab x 
live ab**<ob v . ab'»ob', major cfl* debct etuim ratione quam 
Xtabec ab" moh-.wxbo^ab^ob 1 ad ab>x ob -\-aoxbo> 
-*-ab'»ob*: permutando, componendo, & denuo permutan- 
Ao orietur proportio ab*'-+ aV * ob -+-ao x bo> -t- a b*i o b* 
ad ab*-*-ab'xo6-*-dOKbo' -+ab'>* io' ; major telarione ab' * 

leu) relacione ab' -+. a o x ot l +Aj' x bo ad ab' -t-aoxob' 
-¥ab" *bo: quamobrcro propoicio compolita ex rclacione ad . 
ard, & qx priori iilarutiYproportionum , major quidctn cric pro- 
f ortiont cumpolica ex pulieriori, £c cx ipfa rclatione A n . a d 
fc per confcquenspreductum. ab ad 111 ab^aox So^+ab' * 
ob -t-AB"x ob' ( nempe ab 1 '— db') ad ptoducmm abad in 
ab*-*aoxab> -+ab**bo.->-alr->*ob* ( feu ad ab>-db< ) n». 
jotcm habebic rationem , quam produclum ab a d in a r 1 
AoxoB'-fAi'noB (feu quaro aV— db*) ad producluro ab 
adm ob>^-aoxob>-->-ab>xob (ieu ab>-db>.) 

Sirnili modo- ubi numcri lint j. 6. ollendentur ab 1 — d b' iS 
db' majorem habere relaiionent quam ab?— du' ad a.b 1 - 
—dii*, ttiiciainlirjiiunr. 
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DUmaxis usaiterius abc ex ituAas Jatis tontidibut ad 
.fimiptmametrtm.&h majarem proporthnem Sabcat gnam H ,fi #- 
axis bd retiqui eaaoidis abc ad Jtmiparametrmn bl. 
atf-w ,uperfaies prtoris tpaoidis abc adfuam bajim KC.majtfem 
rtlationem babebtt, qnam curva fuperjtaes poiieriaris cenoidis 
ibt adfuam hn/iw ac. . ■ / 

= Au j\= ui) ablciodatur fcgmcntum Hfl fe babens ad n l uC 
h.d adiW. & a pundo h atdnwt» ^irculo ehs, *u*va iupcr- 
fieiL-s cunotdiini EBF . tfif baiibus s>t . a c proportionabun- 
tuc (0 D.mdc li » eeta tf Dpoilit quadtjta jld.hl, ao rcda vh {\)p*t- 
pofht quidrata f. n . b f. pj-tet K u uijjorcra elfe , quam v h ; ac f> 
tmipterea difltrentia .cubotum ki> , bl ad diffetemiam cubo- 
ruiv vjj . x l tnajo<ctn . pioportioticm Ulhabebit, <juam di&r,,] *«•, 
fereotia quadratorum kd . m ad diilerciituui quadratorun I* ?•«<■- 
v:« . b l vtl quam quadiaturn Aa adquadratum.BH, feu quam 
felquiakcgiirn -produdi ab m iri q: ad ad fcsquialterum produ- 
iii ab .VBz in q: £h : & pcruHKando efficietur proportiu ditTe- 
reiitin: cuborum k i>- . bi. ad feaQuialtcrura produdi ab Lsirt- 
q: a i) ( iiempe proporuo (i) cutvj; fujietiiciei conoidis ASG ( t ) fl er. 
ad balim ac) niajor rcljtione dilicrarnia cuborum VH.rt. «J\i+ 
fcsqujaltcrum produdi a BL irt q:.s H, fcu Telitionc OICvr fi>>' 
ptrliciei conoidis hbt adbalim Ejf ..iiverdadone aitv*.fopeaif'<.! 
auei.ct>rKMaj»it£(i^ ■ rt = : • ,.i . . • ./ 1 

LBM MA X. Tropofiti» &.., : \ u /. 

DAiis.du#kos &8(S, a% . wi.tertiam rttSam. Bo^m-venire^ 
, qusi mimre» h n datarum ita exeedut . m differ-fntiam- ^* 7 *"' 
.hoimn m . b b ad dijerensiam cub~,rum p.s . ssa,4atgm- ' 

btkcat-..rtktUiitiH\A.^ i,- ■.. . i-a '-■•■:., j-.-i 

Producaturrecti As inji ita ut bji a;qucc eb„ djaiidictutquo, 

■ j fc i V 
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zy in o, & hinc ducatur notmalis of ad Bj>,potensqnetrip!ara 
quadrati OB.&citcaaxim OFdefcribaturparabulicacurva hkf, 
vertitefli ;h4w.as inF, & c.ojus parametcr lit tir : dcinde a pun- 
cris a . e . b agantur fccte ah . t m . bn paralld.e ad iplum 
axim OF t usquu ad curyam HF ; data^que rationi r . s iquali 
tafli raMbrie iiH ! Af; defcribatur per punckrm (, & intra an- 
' '■ gnluinasymptoticum AEM,-hyperbolica curva ik, a-cuiujait. 
" eiirfu k cum parabolictt agatur KO normalisad ab, • '- '-■ 
' D co di&Tentianl cnbonim- a-b . eb ad di/kienciartt cubo- 

ttim db .'■«»' clfe in"*ttaia, tatioive r ad s.' ;.«...■.,.... 

A punfiis 11 k oiduicntut rt£V,t Htt,. -kt jd axim"o F"para- 
bol* -hmf; & qiua quaGraium fcDiKiiainata' HQ.iequjiur re£l = 
\o tfub ■oj-iti .parahitirtim Fo . qi.aCirat-umquc-OF a-quat rccl = 
Iuiivfof, tutimia quadrttoMJm mo^. «f, vel quacratorum ao. 
Of lequ-bitur rcci = lo qoP : limiliieiquc lumina quadrarurum 
do . of wperietur Kqiulis rtc~i=-lo 3 o e ■ ' uiide iproporria 
rect=li oj>f ad re£t=lun>iToF, vel proportio oj) -. t«, fcui 
.. .' ■ . a-H'-. DK coulmnlis cn: rationi [umnta: qsiacratoi no ,1 □ , o f 
' Bd fuminam quadratorum uon. Ot, < - iiii. , \.j)"si ■<-.'■;». my.ij..-: 
' 1 Ultcrjus cum quadtatiim tt* riipiuni iit rquadtati OH, per" 
contlructionem , <j uo li-mul quaarata-' f o . 1 b o qu»drato- By; auc 
quadrato B£ sequabuntur:' led fii1=iuni jab Sequmur quadra- 
to ab cumrtecl-=lo A'ey, lcu Abe; ncctliecft igiturqqadratimv 
.v ii .EBV-cuni qusdrato ab & cum- nci=lo abh aquar<''»t£l'=lil.[U, 
t- jlAe-caroiqiadfatisi&B^ . of, vtl ajquari-ouobus; CnsAil WtJidratiU 
tis ao , of: parique it.oiio quadrata E n . DR"u»a cuin rect - 
laDB.B-inveoientut aqualia quadtatisiIinlul Tjio . ofi'):> i-i 'i nq 
Quapropter quadfma a-b ..'.bb CUro rctUii aee ad cu.idra- 
ta db.be cumrect = lo dbe tandtro habebunt rclationcni quam 
duo limul quadtata ao , of ad duo (imui quadrata do . of, 
& quam ah ad Djc atque propottio guam babat productum 
ab ae in quaclrata Ab : ."B f cum HtCi=lo abe ( fcificct diffc- 
ft)pnf. rentia('icuborum ab . de) ad producluroaDE in fummam 
llitt'i ^quaUtarorum db .' 0 r ,- rcc-tarigiilique dbe (nenipc ad dirltrcn-:' 
.'^tiam^borum db. > *b) nliiniilabitur rationi're£tanguii : MAE. 
ad re£t=>lum bDE ."-feo . (»ob' cutvara hyperbolicam ik ) ad 
re£l=Ium iae, feu rationi ah . ai, vel deniqae daiie ratioai - 
r- ,.s. Quody &C ' . ■■ 1 ■ ' '■'.■■•■ i 
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; ' PROBLEMA VU. Pnptfou ffo. . ' \, 

A D axim BD dati conoidis abc circulum ordinare, ut cur- . . 
'■ /X ■ va Juperficies , fer ij>jum ab/cijie Je babcat ad ifjtus comi- * 1 °»' 

dis curvam /uftrjktem in data raiitne . 
'■< In planu abc per asim bd dari conoidis, & ad bafis dia- 
metrum ac aphcetor rect = lum cxa a-quale quadrato lcmipara- 
merri bl, excedensque figura quadrata ak; & reperiaturOta- (Of»p. 
lis reQa fd ucdefcctuscubi bl a cubo dp addefcttum cubi bl 
a cubo kd le habeat in data ratione; & ad rectam kp duplam 
ipiius dp appliceturrcct=lum RNpscquale quadrato bl, dclT- 
cicnsquequadraro rs: deinde a punclo n ducaturrccta ne pa- 
raliela ad ayini db , St ab ipfius coticurfu e cum parabolica 
curva ordinctur circulus eh e , Dico folutum efle problema. 

jam rccta kd potelt quadraiQm femiparametci blcui» qua- 
alrato fetnidianietri ad circuli ac, & pariter recta pd porcfi: 
quadrarum femidiametri em circuli ef cum quadrato fcmipara- 
metri hl, ut conihr ex cunftrueiione ; unde curva fuperricies 
conoidis ;ebf ad curvara fuperficiem coooidis abc fc (■) ha- [ij « 
bcr ut defettus cubi bl a cubo pd addcfctlumcubi BL a cubo ""*"■ 
Ku, vidcliccc in data rationc . Quod , &c. - - ,-]■ 

:>v ' ' 'LEM MA . Xt. 1 Phpojtth 61. 

TTN^rt» rrt?to' llneam po iia producere inc, ut de/elius 
1 1 chbioB d cnfao-auit /tsquialieruat produlii ab am ia /t s ., 7 ., 

dijjercwiamqq-.oa.ocdaiambabeatratiiinein ab.bd. 
majoris iniequaiiiaiis . : 
. Flat «k dupln ipfius ou, & be fubfesquialtera ad bd, ncnu 
pe tiupla ad e d: iiatiitiv ut e b ad e a (nempc in proparciunc 
tninort, quam duplj) ica ox ad reclam de , ad quam appli- 
cando reit=lum 'dfe icquale reet=Io ox * d e, cxcedensque 
quadrato EF, l'e habcbit Di ad £F ut df ad ed, dcficictque 
EF ab O X.feu ab on: undc fafta 0 n scqualiad ef,& NCa;uuali 
ad ed: dico reclam ob produclam eiic in c ut qusriiur. 

O Cuni , 
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Cum, ox ad ef, fen ad dn (it ut fd ad de, five ot oc ad 
cn [1] ttes retV xc . qc . n.c eruot continue pcoportionales, 
'. quo polito, ll nc non concedcretur majoc-quim nb rclatio 
ox . cn (qux uquai relationem ox . de minorem quam du- 
p!am) non minoc efler ratiotie oc . c n , fcurationc x c , to, 
& fubfequenter non minot dupla ratione, quod efl ablurdum; 
quamobrcm recla ob utique .produclfl eft in c, ,,v £. - 
Et quia proponio rtfi-li cxo ad q: co, quam compoaunt 
iclatio oh . oe, arque. rclatio xc , co , vel co .. cn, , con- 
fimilii eft tefctioni ox . cn comDoiitteex iifdem rationibus 
vel [obaonltruelioncm] tationi os J ne, fcu be . ea ; conver- 
tcudo, & componendo. crit q: coxum rcit = lo cxo ai reil = 
lum cxo, five producturn a cb ia q: co cura reCl-lo qxq ad 
_ produflum a coin rect = lum cxo, fciliget W.defetfus. cubi 
'. ob a cubo oc adi»oductQm ab or, feu os.inrccWuru xcn, 
ideft in ditittenriam qq; c o . bojc a b ad *e : ac dentque idem. 
defedius cubi ob a cubo co ad fesquiakerum producii ab o b 
jn ditrerentiara. qq: co:ito fc habebii in daca ratione ab.bd. 
Quod,&c. . . . .i.» ( :-i .j 

SCHOLIUM, • i 

Hic animadvertete non crit inutiic, quod ubi dati refla ob 
ita fit protrafla in c, ut defe&us cubi os a cubo co fe habeat 
ad produclum ab ob in diffcrcntiam qq: ob . oc in prop = 
nc ab . bt.i quit Jit tripla; quadratum e* dillbrcniia CB reita- 
rum bo . co triplum crit quadrati ipliusreiteBo. 

Namobi relatio ab , bt lic tripla; rclatio be . e a, vellioic 
<tquilis(r*rcunftrutionem) xo . EDerit fubduph; rc£V=lum- 
que dfe (quod pcr conftrutionei» squat rcct-lum o,x k de) 
duplum crit q: o x , feu q,- os; at dimidiata Ep in v, quadra- 
tum ve squat q: ox, fcu q: oe; re£t=lum igitur u v t cum q; 
e v , ncmpe untcum q; vf, ttiplum crit ejufdcm q.* o b, & ob 
paritatem cim rechrum c o . df, quam reclarum dv . ©*, 
ncccirceft, cb trquare v i , quadratumquccBquadmo v.f, ideft 
triplo q; o b xquipanri , &c 
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. p&o^Xema Viit Pttptfm 6%. 

AD anim D t rifti cmidis parabetici aom hukfimie feugi - 
etdmare eifcUltiPi, ita *» curvajaperficies ab ipfe abfcift 
/e babeat ud idem tircnlumin dasa ratitne ab . bdw«. 
jorti ia*qtikfitai>f. ■''■'■ 

Abfcindatur ab axe oz pars ob femiparametro seqpalis, qac 
(perprarcedens-icmnia) producaiur ita in c, uc defectos cubi 
ob icubo co ad ftsuuiakeruinprodufti ab on ln difrcrenriam 
quadratorum co , bo datamhabeat rationem ab . bd: poftea 
miniigfaplrametered cn ita fiat co **ob ad oh, & perpuu- 
fiam h OtdirietUt circulus KM ftd axim OE . DiCo curvam 
fjpLcficicm couoidis Kom eiie ad citculum km in data utionc 
ub . bd ■ ■ ' ' ■ < ■ ■" ■ ■ 

Cuni parameter ad cb fe babeat, pef confiruclioncm , tit 
co i-*"OS ad oH; rect=Ium fub ho in parametrum, ncropc 
qusdtaiutn hm ttquabiturreft^lo iub cs in co -+bo, feu dif. 
fitentiEE quadratorurn do . cDiunde reela co potcrit quadta- 
tum femipararnetri oa cum quadrato feraidiametri H m circuh 
KM, afque cotva fuptrficies conoidis kom fe habebit (0 ad . 
ciiculurti rtto ui5 dtfeclus cubi ob a cubo oo adfesquialterum )£ pr *' 
produ&i a ftittiparometrtt bo in quadratum hm , feu id diffe- 
renciam quadratdrum Co . bo, videlicot m datt.ratione 
hd. Quod.&c. •■'■'■ •'- •■■■ ■ l . -• . • 

. : «M> S)G H OL l U M - 

Norandum eft , quod in conoide parabolico KOM, cujus cur. 
va lupetfiCies tiipla (it baili km, axis ho quatto loco propor- 
tionalis efl poft parametturo bx, poll reciam cb, qu* poteft 
fublcsuuialiitum quadrati ex iplo parameito a x , tx poft te- 
flam Cx tompoiiiam ex ipia bc, & cx lpia paramerio bx. 

Cum defeclus cubi ob a cubo Oc ad itsquidlterum producK 
a femiparametro bo in dilfereiniaai quadraiorom .co . bo fit 
Ut curva fuperlicics conuidis kom td balim km, lalicct, in 
hoc caiu in urcportione umlai idem defectus cubi ob a cu- 
r O 2 booc 
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bo o c triplus erit pcodufti ab o b in difrcrcntiam qaadrato- 
runi co . bo, ae quadratum cb triplum crit (pcr fchol: prace- 
dcntispropofirionis.)quadrati ob, proindeque fubfcsquitertiuni 
quadrati bx. Et quia quadratum hm (ut fupra vidimus) xquat 
dirrercnnaio qnsdratbruni co . bo, & ob parabolam, suquat 
ctiamiect=lunifub ho in parametnim bx; hocrcct-Iumteqoa- 
bitur difrerenrii: quadratorum co . bo, fcu recl=Io xci, ac 
propterca uc bk ad bc ita fc habcbic cx ad oh. Quod,&c, 
<f „*»' ♦** • 1 a . . : ' :l . :r i i 

"" PJtOSLEMA IX. Propojttio 6$, . 

DAtii retlB terminata >eo, defcribere anoides paraboliem, 
axim babens in tpfa reHa bo, & cujus ficus jittn aU 
tera extremitate o , baftsque centrum ia reitqua extre- 
mitaie b, & cujus curva fuj/erjicies fe babeat ad bajtm i» data 
ratiotten . s .majoris itutqualiiatis.. ■ , : ■ m.t.l 
f - Siz aliqua tctta ah, flc ica producatuHOad punfturo k uc 
detectus cubi ah a cubo kh fe habcat ad fesquialterura produ- 
c"tt ab ah in diferentiam quadratorum ah . kh in datt ratio- 
ne r , s: &invenra media propotcionali ph inter ak, & inter 
AH -fKH [ quz poreris differenciam quadtatorum ah.. kh] 
reperiaturteriiaproportionalisTHpofi: i ah, & i po(iPH.: dein- 
dcur th ad am irafiat be ad i fo, & circa axita BF..& cum 
pstametro quadruplo redls: o r .defcribatur conoides parabo- 
licum dfe, verticem habens in f : dico folutujn eile Ptoble- 

Jam conoidis focbs cft in piintro; 0j{ tfuandoquidcm diltan- 
tia of fubquadrupla eii paranittri ) balisque ue centrum eil in 
ptmcto »..!.;'...■ .'.■'.-■•■-. ' , : , ;.■'.■■:'[ 

Prarerea crto ib dnpland.To.nempefiibdupI» pararaetri, ac 
recla cb polTlc;oujd;aia iiiuui db . i b s quaccnus qeadratunl 
d B icquitur dililTentic quadratoruni CB . ifl , Et quia ob pa- 
rabohun dfe, quadratum p'a duplum eit re£t=li -iBVi & 
quadratum ph, pei eoiiiiruftioncm , dupluni clt reft=li tha , 
& atnplics- FB ad zcp lcu ib, cit. ui ts ad ah, innotefcet, 
quadratum dii, nctripe difiirenriain quadEatorum Ce : . ib elle 
ad q: in ut qyaoiatum ph, fcu diila-uitiam quadratoiuni kh . 
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n h ad q: a h : innotefcct , inquam , proporcioncm difFcrcntia! 
cttborum cb . ib ad fesquialterum ptoducli ab ib in difierett- 
tiam.quadratorum ce . bi, vel in q: db (rcilicetO)proportio- U)p„f. 
nem curvx fupcificiei conoidis dfe ad bafim de) conlimilcm s+ 
cilc ratiom, in qua cft differentia cuborum Kh . ah m fes- 
quialterum pcoducti ab ah m diiierentiam quadratorum XH '• 
a H| videlicec dara ratioDi b. . s . : Quctd,?«: iV ; ;, J./j^ jA "" 

■-, j ;-;;;-"'«gh ol i u m.'- 

ConimilisTttI.falreni parum diverfa conflruaione defcribetuT 
cum daco axe conoides parabolicaro , cujus curva fupcrficics 
fc habcat ad.bafira in data rationt majoris difparicatis , ( 

1 ' PROBLEMA X. Propofirio 6+ 

SUpra datum circnlntn o e defcribere conoides paralioficmn , 
mm ■cwha fiifetfieies ji bnbem ad ipfian eivcutum n e ia ^' w * 
datn ratione K . s. majoris intqualitatis . 
Scmidiarneter BDcirculi deU) rn-oducarur ita in n uc dcft- 
flus cubi bd a cubo bn ad fcsquialceruru produoli a dk in g,.?' 
dilleremiam quadratorum db . nb- lit iu daca ratiane 8,- S: 
& uc dupls bd ad mcdiam proportionalem (put.i v p) inter 
dn, St iocer RB-+DB ita liaf bd ar! recUm bf [gus uociRj- 
lis fit e.t cencro b ad circulum ut!!c circa axira. bf", & ordir . , . ;1 
natam OE defcribaiur parabola dfei _ . ,. u . ^ 

Dico quod curva fupcrflcics conoidis geniti ab hac paraboi 
la fc babcbic ad circulum de in data rationc b. s. '■.'■ 

Si ut dupla db ad bv, fcilicct ut bd ad sF-ita ftac dup,lurci 
recte b i , ad db , ipla te£ta b i fcmiparametei , ecic, parab jIj; 

DFE. ., i ' . ' . , ■■: 

■. Applicetm ad rcflam ed rea=Iuni £,CD,a:quate quadnco 
■ b, cxccdenftjuc ijuadraio co ; qmcenus recta c& pollii quadcj- 
ta limul db . ia: & qtua per conltriKtioneru, ut vs atf iva 
ita cft kf ad bd, leu bd ad ibi , eric u.b ad db uc db ad n 
*, Stquadeatuni.BV.adq: rb ,ut quadcafum ub ad .ojbi, 
compo- 
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croniporiendo , erit fumma quadrarotam *» . D ■ netnpe uni- 

ixsm q: n8 [ob vb niediam proporcionalem inter Bn, 
■*■ ■'■ ' ter nb -+db) ad q: ds ut fumma quadfatorum D 8 . lf>, - 6** 
; unicuru q: cb sd q: bi : atque cubus nb ad cubum oint w 
bus ce ad cubum bi : defeftusquecubi ib a cubo cb ad eubum 
bt ut 'dcfeetus cubi db a cubo nb ad cubum DB-. 

Atqui ob limilitudmem telationis quadrati « iA q: db rela- 
tioniiquc quadrati db ad quadratum bv, cubus ib ad lesquial- 
terum ptoducii ab ik in -q.' dB (acfeft in dirTerentiam qusdra- 
torum cb . ib] eft uc cubus db ad fesqiiialcerura producti a 
db in q:BV: 

' Ex kquo igitur propoi tiodefeftus cubi 8i a cobo cb adfes- 
quialreruni produQi ab iB in differentum quadratoruni cb.bi 
(■) *n» v 'delicet propDrtiof Jcurva: fuperficisi conoidis dfe ad batini 
j4. de, coniimilis eric racioni defectus cubi db a cubo bn ad tes- 
quialcerum produfti a db in q: bv, feu in diffsrenciani qua- 
djratorum n b . d b, fciliccc datx rationi k . s. QJod, &c. 

LEMMA Xll. . 9ropofitio, 6$. '" 

T~*\i]fere>ttiam cuborim iuarum reSarum iH-eqaaHum oc.o» 
ft. 176. ■ mj g fa tet iu p, v p mil> „ e Jefieieitt», majerique qaam fub- 
JL-J jesqitfoltera aet jesjuialterum predulft a majari oc in 
differetttiam quadratorttm ipjarum reilarum : 

Si fiat ox aqualis ob , defectus cubi bo a cubo oc atquabi- 
(i)«r.4- turOproductb a difterenria cb reftarum ob.oc in quidr«um 
t"f-n- oc cumrcct=!ocxo, five in quadratum ox cumreti^lo xco. 
Irifuperproduftum ab oc inditWentiam quadratorum co . bo, 
feuinrcfttlum xcb ideni ericcum produtlo a cb in re£t=Ium 
xco; quamobrem defcelus cubi ob a cubo oc adprodu-,tum a 
coindifleremiatn quadrarorum oc.ob lchabebitutproductuui 
a cb in q; ox cum redt = Io xco ad produclum a cb in rcit= 
lum xco, fcilieet Ltq;oxcum rett=lo xco ad rect=ium 
xco, & per confequens in prcportione majoris ad minus : 
idcmque defedlus cubi ob a cubo oc fe habcbir ad fesquialte- 
lumproducti » co indifterentiamquadratQrum Bo.co inpro- 
ponione majori quam fubfcsquiaJtera. tr«cerea quadracum xo 
dc- 
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defifiit**miiift:i«fiUU' Scadrjito cpmminiter"rea-Io, 
xco, quadraram xo cum ret"Ulo ico deficiet a fesquialtcto 
reclanguli xco: ptoduitumque a cb inq: xo cum rec"l=io xco 
(fcilicet diftj;reotia cuborum on . oc) deficiet a fcsquialceto 
produdti 3 cb in rctt = !um xc o, ka produfli acom reft» 
Ium xcb, aut in differenciam quadratorum co . bo. 

THbOREMA XXXXlV. Pnpofitio 6$. \ • 

Onoidis parabolici abc curvg fuperficies adcurvam fuper* 
ficiemcaui anc hi eadem bafe ac eircumfcripti ,fe babet fa. 177. 
at propartime mejeri quam fubjesaufaltera* ferf ag_tiatite 
reiationetrr, q/iam babct defetJus cubi ex femiparametro «lcf^i 
retla patentit quadratum ejufdem femiparametri , cum yaadrato 
radii bafii commtmis nd /csquia/terum producli ah bitjus rad\i 
quadrato inprediilam rtclam: 

Bummtihfnfatafuperficiesfemtuo tmfogm.itteetnmws 
bajis periph&ia. . , ,.- ,; ti .„ ,'/,.. .' j 

Secanda. iolida abc . aKc aliquo plano pci: axim nd effir 
cictur. parabola abc, crianguluraque anc, cujus latera an. 
ch iplam parabol-m conringenc in extrenutatibus bafis.iAc'; a 
quarum altera a ducatuc reira ab normalis,ad tangentem js, 
& per confequans ad curvam ab: &quu ex conicis elemcntis, 
fubnormalis u t fenuparametro stquatur , normalis a e qux 
porcil duo fimul quadrata Ari . pr>, .potcrit quadratum fcmi- 
parametxj pt cuui quadrato au. 

Quamobrcrn curva fupcrficics conoidis aec ad cirenJum ac 
candem proporiionem iO habcbir, quam defectus cubi de a li]tnf 
cubo ae ad fesquialterum producli abEoin quadramm a'd: 54- 
eft aucem circulus Acad curvam fuperficiem coniANc(>Jut Ar 
ad ad a n , . fivc [ob wiactgulorurn. adn.jsda fimiljtudinem j * 
utDiadsA, vef ut fesquiafteium proijucti ab e d iu quadra- /r*. & 
lum ad ad fesquialternm producli ab ae in quadratum a d , ffijfri* 
exzquo igitur corva fuperficks conoidis Ascad curvani fuper- * 
ficieoi coni anc fc habebic ut defeitos cubi ex fcmiparametro 
dii cubo rccbs ae poccntisquadtata ad. de ad fcsquialtcium 
producti ab ae in quadratum au, Cea la dirlerentiam quadra- 
totuf» 
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rorum ae - £d; & fnbsequetiter in proportione majori quaa 
fubicfquialtera, perpraxedens leinma. Qood, Stc 

LEJKJKiA.XUZ Tropofih ff 7 . ,, 

T~"V Atam TeSam lineam O n ira pndueere in c ut iefeSus cu- 
jij- I 1 - QB a fu /, a oc ad Jesquialtetitm pmdutii ab oc in dif- 
J — J fereniiam quadratarum co . a o Je babeut in data raiin- 
ne defidente ab . b.d; & majeri, quam jubfeiijuiattera . 

FiarxBdupla daKe reclst o a , fit f 6 tubksquiaUcu :idirf, 
proindeque dupla ad' e d, & plus quam dupla ad </ f : & uc 
ad ita quadrarum xo ad quadratum y. &, ad rccUrn 
xoapplicetur rctt=lum xcocquali quadrato y , al cxccacus 
quadcato oc: ■-.:.■ 

Dico rccUm ob produftam effe ad panctum c jaxra qoe- 
fitum . 

Quadratam x o ad re3=lum xco eandcm propcrtion 
habet, quim ad quadratum y ipii rcftarigulo squaie pcr a 
ftrutionem. fcu quam «<?ad eb . ac proptcrca minorem p; 
portionem habec, quam duplam, feu quam quadrati Oi ^ 
rcct=lum xbo; & ideo re£l=lum xco majus eft rect=lq xbo 
ac rcdla ob produita erit in c. 

Rurfus cum quadratum xo ad rcft=lum x CO fc habeaC ut 
ae ad eb, conipui.endo erficietur proportio quadrari xo cum 
refl=lo xco ad rcct=lum x co, vcl quadrati occum red=Io 
c xo ad rc6t=Ium x co coniiniilis rationi ab . be: eft autem 
rcct=lurri x.co ad fesquialtcium ejuldcfi) rcdl=li xco ut et»i 
bd; ex ayquo igitur pioportio quani habet quadrauun cocum 
re£t=Io cxoad fciquiakerutn re£t=!ixco, feu quam habcC 
prcduclum acB in quadratum co cqm ret>=lo a o (nerope 
U]prif. '''diftcrcntia cuborum ob . oc) ad lesquulrerum piodudh a 
)'■"- cb in rccl=lum xco, vcJ prcdudti a co in rctl <■= lum xcb 
« 4- ttu in differcmiani quadracocum Ob . oc, «omlnulis eric ra- 
tioni ab . bd, tcilicet data; rationi: Quod.ixc ' . 
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q f. PROBLEMA XI Propoflm 68. ' 

■ aximex dati conoidis parabolicihifinite longi fbi orrfr- tf*. 171- 

/A- nare ciiciilum, iia at ciirva fuperficies comidis abjcijji 
■XiA ^cr eundem circulum , ad curvam fuperficiem coni cir- 3 
wmjcrtpti hi eadembafe , jt babeat in data ratiotie deficiente r .s , 

qu* major ■ jit ,quam jubjesqnialtera , 
. 'Conoidis feiniparameter bh producatur, per pnccedens lem- 
ma, ita in v , ut differentia- cuborum b n . iv ad fcsqniakc- 
rum produfli a Bv'in dilfcrcntiam quadratorum bh - bv fitin 
data ratione k . s : capiarurque rccta s t potens difTcren. 
tiam.quadratorum bh . bv, Sc ab axe bz abfcindatur fcgmen- 
tum b d tcrrio loco proportionale pofl duplam h h & polt B t : 
& par.punchim w ordinetur circulus acc; dico curvam fuper- 
Sriemabfciftiiconoidis abc cffc ad curvam fuperticiem cir- 
Cumferipti coni a kc in data ratione R . s. 

Qcadratum.' ad, obconoides, aiquarur rc£t=lo fub db in 
parametrum , ncmpe, in duplam bh, ideoque xquatur quadra- 
to bt xquanti ipfum re£t=lutn ex conftruclione: re£ta igirur 
bv poterir quadratum fcmiparamctri bh cum quadrato radii 
AD circuli a nc; atque curva fuperrlcies conoidis abc ad 
curvam fuperficiem coni ANcfe habcbicUluc diftcrentia cn-ffif"*' 
borum bh . bv ad fesquialterum produfti ab Vb in q: ad, 
leu in dincrcniiam qq. hb . vb, fcilicet in data ratione r.s. 
Quod.&c. ■- i 

SCHOLIUM, 

Ope ejufdem prEcedentis lemmaris fupra datum circulum , 
aut cum dato axe, defcribetur cuaoides parabolicum, cujus 
curva fuperficics fc habeat ad curvam fuperficiem coni circum- 
fcripti in dararatiooe deficicnce, majon autem, cjuam fubfcs- 
quiaiter». 
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THEOREMA XXXXVJif. Propofitio 6*9. 

fig-w- f~^Onoitlis parabofiei abc cttrva fuperficies fe babet adyttr- 
i)Si7c I vam Jitperfciem fphsra eehmn, aut fpberice porrmir 
iBu. &- ifhmn Ht dejeliiti cubi ex (emifaiamnro d o a cubo 

""' re8<e pctenits qnadratttm ejitfdem femipatametrt od cum.qtra- 
dii ad bajis ac ad triplnm predttfli ab ipjtt Jemiparametrv do 
.in red=tftm ex axe jh jpbtene, aat porthuis fpbterhe ep iim n 
& ex fmiaxe nf iiiteg>£ Jpbtrtc. ■.:.,.■: 
U)r»p., Curva fiiperricies cunidis abc eft (■) ad baflm ac ut defe- 
fius cubi do acubo recta: potentis quadrata ad.do ad fes- 
quialterum pfoducii a q: da in od: fed junfla refta r.n, cir- 
culus AC adcurvam fijpcrficicm fphffl'S , aut fpharica: por- 
W"**ti6nis efhmn cft M ut quadratum ad ad q: HE,veI,ad do» 
/p'Z'ra ' plum rc£l=H phi , vei ut fesquialcerura aif fesqtiialtcrum , 
irniin. icilicer ut fcsquialterum q: ad ad triplum recT=li phi , vel 
*»«*-t-o( fesquialterum produdli ab od in q: ad ad ttiplum prbdu- 
****** fli ab od ia reft=luui phi - t ex icquo igiiur pat.ec prapoli- 
tutn.Scc. 

C OROLLARIUM. . ilvt'. 

Hinc infcrtur, quod curva fupcrficies conoidis abc fe h*i 
bet ad fpbiera: fupcrficiem . ut detectus cubi od a cubo tcftat 
potentis qq: Qd.ad ad fcxtupluni produfti a praidicta femi- 
paranietro od in quad: fcmiani&cjufdcmfplwera:: & i'e habet ad 
cucvam fuperficiem hcmisph*rii ut prxdifius deteftus ad tii- 
plum produdti abuura quadratum axis ipfius hemisphxrii . 

LEMMA XIV. Trepofiti? jt>, : ; * 

. gj T~"X Aiam reSam tmtam os ita produeere in c ttt aggrega. 
'II t*m exquadrotis co.bo, at refiangttli cob ad tripium 
-■ — " ejttfdem «iSa/i coa dittam babeat rathnem exccden- 
tem ab . bc. 
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> Abfcindendo a confequente ter inino be datie relationis ab: 
bc tertiam parcem bd. celatio ab . bd major erit quam tri. 
pU, rclatioque ad . db major, quam quadrupla; li hat igirur 
ox arqualisad ob, Sl f. x ad o x ut a d afl db crit EX plusquam 
quadrupla ipfius o x , & plufquam dupla x B , quadracumque e x 
plus quam quadruplum re£t=li exo: quo poiico , applicctur 
adrcdtam ex re£t=lum ecx sequalcreftslo ex o , dcricicns- 
que quadcaco ec. Dico rcciam o n ptoduclani clle in c ut ce- 
quiritur. i." ; . 

Jam ob refiangulum tax seqoale re£t=lo exo, fcilicet mi- 
nus, quam fubquadcuplum quadrati ex, non eft dubicandurrt, 
ec minoremelle, quaru fubduplaad es, minoremque, quam 
eb, ac propterea recta bo produftam elTe fn c. 

Kuifusobpaiitatcm rcct=lorum Ecx.BXOjeft e i ad i c ut 
cx ad ox; & pcr converiioricm lationis ex ad cx ut c x ad 
co. Et quia proporrio quadrati cx ad rect=luni cox com- 
ponicur ex ratione cx.xo, Scex tatione cx.co feu ex.cx; 
patetipfam proportionem quadraci ci ad reQ=lum co x con- 
limilem eflie correlationi ex.xo, compolitre ex iifdem racio- 
nibus ex.cx ; cx.xo, ac proptcrea coniimilcm rationi ad. 
db; cx conftruciione ; & dividendo fe habcbit quadcatum co 
Cum re£c=lo cxo adrcct=lum cor, feu cos ax ab ad bd: 
& tciplicando terminos confequentes ef&cietur pcoporcio qua- 
dcati co cum re£t=lo cxo, ideft aggtegacum quadcatoruin 
co.bo , ac refl=Ii coi ad triplum rect=li cob, uc ab ad 
bc . Qupd, &c 

P RO B l E M A XII Propofi:ioj\. 

A D axim p f dati conoidis i b c infinite lotigi erdinare cirw- , 
/A fwn auc ita ut cnrva fuperficies abjcifji conoidis abc 
A X ad turvam fuperficiem Jpherice foriiems iuftripta cum 
eadem bafe ac je babeat in data proporihnt excedente r , s . 

Semip^ramcter bii parsbciia: ibc per axim bf conoidis pro- 
ducatur ita in N('<ut aggrcgatum quadtatorum iih . bn, re- 
flangulique nbh fe habeat ad hujus reet=-li criplum in data 
ratione s . s: Sc iuventa rec.ia r, p potenie differcntiam quadra- 
P 2 toruru 
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torum nb :. Hjj,'abfcindatuc lah. axc Bf pars r'd tertio Ibeo 
proportionalis polV integrani' parametrum &.p Q ft reaam np'. 
& a pundo d ordinetuc circulus: ao.c: dico laciunrcue.quad 
opcrtibac. :> ■ J .1 « n 'r i. ■ 

Si i pun^o a ducatut noimalis a o ad curvam ia B, ipiius 
fubnormaJis do Kquabitur femipatametto bh, & temigrdina- 
ta ai> , :qu»pote(t tcdi=lunr fub db inipacamctrunr; tei.jua« 
btirrxedi:: EP,potennidcni raei=Juni ex diinm*tictiaile: atque 
rccla ao potcns quadraca od. ad , fcu BH.sf zquabitur re^ 
cia? Nb' ; potcnti eadcm qiiadrata: b h . v v e\ conitrudlio- 
OC. . :::.- 

. Infupcrii centro o, fx inrcrvalJo oa defcribatuc citculas 
Aecf, iplius pcripberiatcanlibit:per 'C, & parahoiicam curvaro 
continget in punctis a.c : & per coniequens curva foperticies 
fphara genitx ib ipfQ cicculo. continget curvam conoidis abc 
in circumfercntia cicculi a.c . . Conoidisque abc eutva fu- 
t'l(wj». pcrficics ad curvamfuperficiem fphscicu; poctionis aec fe (') 
6 P- habebit ut dcfe£tus cubr od a cubo rctfm ao ,vel eo po- 
tcntis qq: au.od, ve| ut-huic defectui icquaJc productum ab 
(i)frof. eb (•) tn aggregaruni cx qq: eo.do , rc£l=loque eod, ad 
Si.ttrj//.[ r jplum productis ab od inte£~l=lum oed, fcilicet fe habe- 
4 ' bic ut aggregatum qnadratotum eo.od, acrect=li eod, ad 
rriplum bujus rect=Ii eod hVe ut aggregatum quadcatorara 
NB.BH.recl^lique hbk ad hujusreci=Ji nbh triplum, fci- 
licet in data ratiunc b . s . Quod, &a 

SCHOLIUM I. 

Ad axem e f dati fphpcra; a e c r ordinari potcll eirculus 
Aoc insqualiter dividens ipfam fph&ram, ita ut curva fupsr- 
ficies conoidis parabolici circumfcnbcmis minotem fphienpor- 
tionem cum cadem bafe, fe hitbeac ad iplius pottionis cutvam 
fupcrficiem in data ratione excedcnte n .s . 
<))/'*/■ Produftofcmiavc oe ita(i) in v ut aggrcgatum ex quadratis' 
jo. vo Eo, ac rcft = li voe ad triplum bujus rcct = li fit in ratki- 
ne R.s; Sc inventa «crtia proportionali od poit duas vo.eo, 

2oatcnusfumn>aquadratorum eo.uo, rect = lique eod fc ha- 
eat ad triplum hujus reil=li, uc aggregatum cx quadratis 
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Vo.eo, ac reft=Ii voe ad triplam hujus re£t=li, fcilicet ut 
e jd s : ordinetur per punflum l> circuius a c : & lic folutum 
erir quselimra. 

SC H O L I U M II. 

Ope ejusdcm Iemmatis \iv. fupra datum circulam dcrcribi- 
tar conoides oarabolicnra , cujus curva fuperficies ad curvam 
fuperilcicm (pruerica: porrionis infcriptse cum cadem bafe, da- 
cam habeat ratiooem excedentem r . s . 

Et cum dato axe defcribicur parabolicum conoides, cujus 
eurva fuperficies ad curvam fuperficiem fphxricE portionis 
infcripue cum eadem bafe fit in data ratione exeedente n . s . 

Et cum dato axe defcribitur fphxrica portio, ad cujus cur- 
vam fupcrfkiem fe habeat in data ratione «eedente curva 
fuperiicics coooidis parabolici circumiciipti cum eadem bafe. 

. ' S C H O L I U M IIL 

Et ne lcctoris patientia nimium abutar, aliorum Problemi- 
tum hojus gcneris derelinquo folutioacs; videlicct a dato co- 
uoide parabolico infinitc longo portionem reftara abfciudere , 
cujus curva fuperhcies dato circulo adsequetur. 

Com dato axe terminaco conoides pirabolicum defciibere, 
cujus curva fuperficies dato circulo fit equalis . 

Datse fpbzne , aut dato heraifphierio circamfcribere conoi- 
des panbolicurn, cujus cutva fuperficies deliciat a curva fu- 
pcrficie cujuslibec alii conoidis parabolici pariter circumfcripti . 

Vel cujus curva fuperricies fe habeat ad curvam fuperficiem. 
prxdicts fphjerse aut hemifpheiii in data poflibili relacione, &c. 
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1 1 8 Exercitatio 

THEOREMA ZLY/. Vrtptfm 7*. ' 

AXis ed eonoiilis parabolici abc ad aggregatnm ex decima 
parte paramctii "i l ; & ex diflamia ■verticis b a centro 
giaviiatis ( puta qJ cur-va /tiperfidei ejttfdem cotwidis 
tBndcm propmwnem iiabel , tjuum dejetliis eubi ex Jmiparamc- 
tfo bl a cubo' reclt potentis q: ijufdem (emiparametri nL.quadra- 
liim/jtie ex Jemidiamiiro ad bajis a c ad tres qnirttas partes bnjus 

Producatur axis bd erga verticenl b in o , & v ita ut av 
fcquct i , & bo arquet £ patametri il, & per confequcns a<r 
scquct i patamctri il, iueft i-quadranris b v cjufdcmparamctri: 
deinde ab vd abfcindatur pats dp iquans iejufdcm dv; qua- 
tsnus relacioni bv . vo adtequetur relatio dv.vp , & fubfe- 
(t)tifr.v. quenier (0 etiam relatio db . or: producatutque or ita in 
t\, uc otLad qj> eandem prop=nem habear, quam cubus redlaj 
t"MS' porentis q : ad cum q: femiparamctri bl adcubum femipara- 
metri bl proindeque opadoajit totumdem cubotum diffe- 
rentia ad priorcm cubum. 

Poftmodum ad axim dv fe referat femiparaboh en vd, ver- 
ticcm habens in v, communemque parametrum il curn para- 
bola ab«, cnjus ordinaia ib pcr b aiquabit femiparamerrnm : 
.& tam dincrcntia tjq: ED . ad, quam difterencr* qq; NH . fh 
[i]PIm. ( qwccumque at ordinata nfhJ ccquabitur q: lb <>) ac propte- 
rea re£la ed poterit qq: ad . bl, pariterque re£Va m h poteric 
& mtm'. 44 ; r ; ' - UL: quare cutva fupcrficies conoidis abc ad curvara 
fuperticiem portionis fbk abciflie per eirculum ordinatum fk 
ts) fe babebit l3)utdcfcitus cubi lb a cubo ed ad defe£turn cubi 
"a, iFS cubo nh , fcilicct ut quadrilineum parabolicum e ib d ad 
quadrilineum nibh, Eceidcm quadrilineo eibd etit analoga in 
gravitatc ipfa fuperricics conoidis a b c. 
Et quia tam b v ad vo, quam dv ad vv eft, ex conftcuftio- 
[ 4 ].j^r-ne ut 5- acl 3. puncla o , p in a*e vd erunt (4) centra aquili- 
* fi *£ lW '' femiparabolaruin ivb . evd; atqui oa_ad cft ex 
tJdX!. Conflcuclione ut cubus ob ad cubum ib , vcl ut fcmiparabola 
evd ad femiparabolam ivb; pun£lum igitur in eodem axe 
erit 
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erit (O cenrrom scquilibrii paraboliri quadrilinei ejbd, & per rM 
confcquens eric centruni gravitatis curvsc fuperficiei conoiuis mnbu. 

ABC. 

Deoique cum db adPO, ur fupra oftenfum eft, fe habct ut 
5- ad 3., vel uc i. ad-i , lcilicet ut cubus ed ad iejufdem cu- 
bi ; & ov ad oo.(ut fupra indicavimus) fe habet ut diffcren- 
tia cuborum ed . ib ad cubum ed: ex fequo igicur perturbate 
axis b d ad aggregatum qo ex diftantia dfi, & cx decinia parte 
bo paranietri il erit ut defeflus cubi i a a cubo recla: ed po- 
tentis qq: ad . lb ad - hujuscubi. Quod, &C. 

S C H O L I U M. 

Similiter reperietur, quod frultri conoidalis afkc axis dh 
cft ad aggregacum ex diltantia minoris bafis ek a cencro gra- 
vitacis curviefuperficiei ejufdem fruffri, & ex : rccta: h v lequancis 
abfciflam HBcum quadrantc bv paramccri i l, uc defeftus cu- 
bi recls nh potentis q: fh cum qr femiparamecri lb a cubo 
reclx ed potentis hoc q: lb cum q: ad ad ihujus cubi. 
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ADmodum Rev. Lucas Jofepfi Ccrracchini attente legat 
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; Dat. « Archiepifcopali Palatio hac die 4. Jamiarii 1710. 
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Convent. S. Crocis Ord. Min. Conv. Collegii Refjens, vi- 
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lin. id. putmf'- psg.19. tin.7. Aini. lin. 11. fl*a=ft aoi. lin. 14. 
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lin 11. is.kd. Pn.*]. in j.* 11I Jin. 14, lb /» fi ■ i , fitt. pig.101. 1. %$• 
■wr, pag. toii lin.to,-.Ai' K o>* . Iia.11. ab> m bo> . pig 11 0. 1.19. 
Pfrrntls. psg. 111. Un.i.«ra»wVif. pag- iij. liu. ij. r*tf«. pi»' 
lin. il./i»*HW. 
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